Cáu 1: (THPT Chuyén Hung Vuong-Phú Tho-lán 1-NH2017-2018) Nghiém cúa phircmg trinh 
2 sin x +1 = 0 ciirgc biéu dién tren dirán g trón hrgng giác ó hinh bén lá nhüng diém nao ? 
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a\ 


\J A ljc 

e\ 
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A. Diém E , diém D. B. Diém C, diém F . C. Diém D , diém C . D. Diém E, diém F. 

Lói giái 


ChonD 


Tacó: 2sinx + l = 0 <=> sinx = — <=> 

2 


n , „ 

x =- \-k2n 

6 

In , _ 

X =-h k.Á7l 

6 


(íeZ). 


Váy chi có hai diém E va F thóa man. 


Cáu 2: (THPT Chuyén Hung Vuang-Phú Tho-fán 1-NH2017-2018) Kháng dinh nao du'ói dáy lá sai ? 
A. Hám só y - eos* lá hám so lé. B. Hám so y = cot x lá hám só lé. 

C. Hám só y - sinx lá hám só lé. D. Hám só y - tanx lá hám só lé. 

Lói giái 

Chon A 

Ta có các két quá sau: 

+ Hám só y - cosx lá hám só chán. 

+ Hám só y - cot x lá hám só lé. 

+ Hám só y = sin x lá hám só lé. 

+ Hám só y = tan x lá hám só lé. 


Cáu 3: (THPT Chuyén Quang Trung-Binh Phuóc-lán 1-nám 2017-2018) Nghiém cúa phuong trinh 
tan 3x = tan x lá 

k7T k7T 

A. x = —, f eZ. B. x = te,¿eZ. C. x = klK, k e Z. D. x — —, ieZ. 

2 6 

Lói giái 


Chon B 

kjr 

Ta có tan3x = tanx <=> 3x = x + kn <=> x = —, ¿eZ. 

2 

Trinh báy la i 


n 

x ^ - 

6 


kn 

T 


n i 

x ^ —h kn 
2 


(*) 


OK: 


cos3x ^ 0 
cosx 0 






Ta có tan3x = tanx <=> 3 x = x+kn O x = —, k e Z. Két hop di'éu kién (*) suy ra x — kn, k eZ 


Cáu 4: (THPT Chuyén Thái Binh-fán 1-nám 2017-2018) Cho hám só y = f[x ) có dó thi nhu hinh 
bén. Ménh dé nao duói dáy dúng? 



A. Hám só có giá tri cuc tiéu báng 2. 

B. Hám só có giá tri lón nhát báng 2 vá giá tri nhó nhát báng -2. 

C. Hám só dat cuc dai tai x = 0 vá ene tiéu tai x = 2. 

D. Hám só có ba diém ene tri. 

Lói giái 


ChonC 


Cáu 5: (THPT Chuyén Bác Ninh-lán 1-nám 2017-2018) Tim tát cá các giá tri thuc cüa tham só m dé 
phuong trinh sin x - m = 1 có nghiém? 

A. -2<m<0. B. m < 0. C. m > 1. D. 0 < m < 1. 

Lói giái 

Chon A 

Ta có sinx —m = l<=>sinx = »7 + l. 

Khi dó YCBT <=> -1 < m + 1 < 1 <=> -2 < m < 0. 


Cáu 6: (THPT San Táy-Há Nói-1'án 1-nám 2017-2018) Giái phuang trinh sin — = 1. 


K 


A. x = n + k\K, k e Z . B. x = kln, ieZ. C. x- k + kln, ¿eZ. D. x = — t- kln. ¿eZ. 

_ 2 

Lai giái 

Chon A 

X X TC 

Tacó sin — = 1<=> — = —h k2n <=> x = n + kAn.k e Z . 

2 2 2 

Váy nghiém cúa phuong trinh lá x = n + á- 4/T, ieZ. 

Cáu 7: (THPT San Táy-Há Noi-lán 1-nám 2017-2018) Trong các hám so sau hám só nao lá hám só chán? 




í ? r ') 

sinx . 

C. y =eos 

XH- 


l 3 J 


A. y - 1 - sin x. B. 

Lói giái 

Chon B 

TXD: D = R. 

Vx e D : x e D -x e D (l) 

Tacó /(-x) = |sin(-x)| = |—sin(x)| = |sin(x)| = /(x) (2). 
Tír (l) vá (2) suy ra hám só y = |sinx| lá hám chán. 


D. y = sinx + cosx. 








Cáu 8: (THPT Yén Lac-Vính Phúc-fán 1-nám 2017-2018) Nghiém cúa phu'ong trinh eos x = - — 1 á 

2 fl 

A. x = ±- vk2n. B. x — ±—t -kn. C. x-± — vk2n. D. x-± — vk2n. 

3 6 3 6 

Lói giái 

Chon A 

1 2 n 2n 

eos x <=> eos x = eos — x = ± — + k2n, k e £ . 

2 3 3 

Cáu 9: (THPT Yén Lac-Vính Phúc-fán 1-nám 2017-2018) Trong các hám só sau dáy, hám só nao la 
hám s6 tuán hoán? 

x -1 


A. y = x + 1. 


B. y - x . 


C. y = 


x + 2 


D. y — sinx . 


Lói giái 


Chon D 

Hám só v = sin x tuán hoán vói chu ki 2 n. 

Cáu 10: (THPT Yén Lac-Vính Phúc-lán 1-nám 2017-2018) Cóng thúc tính só tó hop lá: 


A. C =- 


(« -&)! 

Chon B 


B. C k = 


ni 


C. A = ■ 


(n-k)\k\ " ( n-k)\ 

Lói giái 


D. A = 


ni 


(n-k)\k\ 


Cáu 11: (THPT Yén Lac-Vính Phúc-lán 1-dé 2-nám 2017-2018) Nghiém cúa phuong trinh cos.r =- 

lá 

2 7T TC 7C 

A. x-± -h k2/i. B. x = ±— vkn. C. jc = ±—h^2^. D. x-± —r£2;r. 

3 6 3 6 

Lói giái 

Chon A 

1 2n 2n 

eos x =-<=> eos x = eos — <=> x = + — + k27r,k e £. 

2 3 3 

Cáu 12: (THPT Yén Lac-Vính Phúc-lán 1-dé 2-nám 2017-2018) Trong các hám só sau dáy, hám só náo 
lá hám só tuán hoán? 

x - 1 


A. y — x + 1. 


B. y = x 


C. y = 


x + 2 


D. y - sinx . 


Lói giái 


Chon D 

Hám só y = sin x tuán hoán vói chu ki 2n. 


Cáu 13: (THPT Yén Lac 2-Vính Phúc-lán 1-nám 2017-2018) Giá tri lón nhát vá nhó nhát cúa hám 

x 5cos2x + l ,, 

soy =- la 

2 

A. 1 vá 2 . B. 3 vá 2 . C. 3 vá -2. D. -3 vá 1 . 

Lói giái 

Chon C 

5 eos 2 x +1 

-1 < cos2x < 1 <íí> -5 < 5cos2x < 5 -4 < 5cos2x + l < 6 o -2< ---< 3. 

2 

Váy giá tri lón nhát cúa hám só lá 3 vá giá tri nhó nhát cúa hám só lá -2. 










Cáu 14: (THPT Yén Lac 2-Vính Phúc-fán 1-nám 2017-2018) Táp xác dinh cúa hám so / (x) = cotx la 

A. R \ \k,K | k e Z}. B. R \ { k2n \ k e Z}. 

C. R\{(2& + l);r|leZ}. D. R\j(2* + l)^|leZ 

Ldi giái 

Chon A 

/(x) xác dinh khi va chi khi sinx ^ 0 <=> x ^ kx(k e Z). 

Cáu 15: (THPT Yén Lac 2-Vính Phúc-lán 1-nám 2017-2018) Diéu kién xác dinh cúa hám só 

sinx-cosx ,, 

y =- la 

cosx 

71 ti 

A. x#— vkn. B. x^kln . C.x^k — , D .x^kx. 

~ 2 2 

Ldi giái 

Chon A 

' 71 

Hám só xác dinh <=> cosx *0 <=> x * — + átt . 

2 

Cáu 16: (THPT Hai Bá Tnmg-Vmh Phúc-lán 1-nám 2017-2018) Trong các kháng dinh sau kháng dinh 
náo dúng? 

A. Phu'cmg trinh eos x — a có nghiém vái moi só thi/c a . 

B. Phu'cmg trinh tanx = a va phu'cmg trinh cotx = a có nghiém vái moi sóthi/c a. 

C. Phu'cmg trinh sinx = <7 có nghiém vái moi sóthu'ca. 

D. Cá ba dáp án tren déu sai. 

Lói giái 

Chon B 

Cách 1: Ta có hám y — cosx va y — sinx nhán giá tri tren doan [— 1;l] nén A va C sai suy ra D cüng 
sai. 


Cách 2: Hám y — tanx va y — cotx nhán giá tri tren táp só thi/c nén B dúng. 

Cáu 17: (THPT Hai Bá Trung-Vính Phúc-lán 1-nám 2017-2018) Trong các hám só sau hám só náo 
tuán hoán vói chu ky /r? 

X 

A. y = sin2x. B. y = tan2x. C. y-cosx. D. y = cot—. 

Lói giái 


Chon A 


sin[2(x + *)] = sin(2x + 2 7r) = sin2x; Giá sü có só T sao cho 0 <T <n vá 
sin [2 (x + = sin 2 x, V x e R. 



n 


Chon x = —, ta duoc sin 
4 



(n A 

2 



U )} 


= sin — = 1 <=> cos2T =1. 
2 


Biéu náy trái giá thiét 0 < T < n . Váy n la chu ky cüa hám só y = sin 2x. 


Cáu 18: (THPT Viét Tri-Phú Tho-lán 1-nám 2017-2018) Phu’cmg trinh tan 


n 

X H- 


V 


Lói giái 


Chon D 


DK: eos 

Ta có tan 


n 

XH- 

3 


^ 0 <=> x ^ + kn 

6 


f n ^ 

XH- 

3 


v 


= 0 <=> x + — = kn <=> x = -— + kn, k & Z. 
3 3 


= 0 có nghiém la 


TC TC TC 

A. - vkln.k^'L. B. - vkn.k^'L. C. — vkn.k^'L. 

3 2 3 


K 


D. - 1 - kn, ieZ. 

“ 3 


Cáu 19: (THPT Binh Xuyén-Vính Phúc-nám 2017-2018) Hám só y = cotx tuán hoán vói chu ky: 

A. T -kn. B. T — 2n. C. T -klK . D.T-7T. 

Lói giái 

Chon D 

Theo tính chát trong sgk 11 thi hám só y = colx tuán hoán vói chu ki n. 

Cáu 20: (THPT Binh Xuyén-Vính Phúc-nám 2017-2018) Trong các hám só sau dáy, hám náo có dó thi 
nhan truc tung lám truc dói xúng? 

A. y = eos x - sin 2 x. B. y = tan x. C. y = sin 3 x eos x. D. y = sin x. 

Lói giái 

Chon A 

Trong 4 hám só tren chí có hám só y = eos x-sin 2 x lá hám só chán nén có dó thi nhan truc 
tung lám truc dói xúng. 

Thát váy: 

Táp xác dinh cüa hám só lá D = R nén VxeK=>-xeI. 

Vá >’(-x) = cos(-x)-sin 2 (-x) = cosx-sin 2 x = y (x) 

Nén hám só y = eos x - sin 2 x lá hám só chán. 

Cáu 21: (THPT Nguyen Dúc Thuan-Nam Dinh-lán 1-nám 2017-2018) Xét bón ménh dé sau: 

(1) : Hám só y - sinx có táp xác dinh lá R . 

(2) : Hám só y - cosx có táp xác dinh lá R . 

(3) : Hám só y - tanx có táp giá tri lá R . 

(4) : Hám só y - cotx có táp xác dinh lá R. 

Tim só phát biéu dúng. 

A. 3. B. 2. C. 4 D. 1. 

Lói giái. 

Chon A 

Dé tháy các phát biéu (1); (2); (3) dúng. 












eos X 

Xét (4): y = cotx = ——— => BKXB: sinx ^ 0 <=> x ^ kn => D = R\{&;r;A: e Z}. 


sinx 


Cáu 22: [2D-3](THPT Nguyen Dúc Thuán-Nam Dinh-íán 1-nám 2017-2018) Cho hám só 

yyi r r •> r \ r 

y - — x 3 - mx 2 + 3x +1 (m la tham só thyc). Tim giá tri nhó nhát cüa m dé hám só dóng bien 


tren R. 
A. ni- 3. 


B. m = —2. 


D. m- 0. 


C. m - 1. _ 

Lói giái. 

Chon D 

Ta có: D = R. 
y' = mx~ - 2 mx + 3 . 

Hám só dóng bien tren R o/>0,Vxei? mx 2 -2mx + 3 > 0, Vx e R(*) 

Tnróng hgp 1: ni - 0 => y' - 3 > 0 => Hám só dóng bien tren i? => m = 0 thóa yéu cáu. 

(m ^ 0 

[ a ' = ni 1 - 3 m < 0 

Két hop hai truóng hgp ta có 0 < m < 3 nén m = 0 thóa yéu cáu dé bái. 

Cáu 23: (THPT Hau Loe 2-Thanh Hóa-án 1-nám 2017-2018) Trong các hám só sau, hám só náo tu'án hoán 
vói chu ki 2 n ? 


Tnróng hgp 2: (*) 




<=> 0 < m < 3. 


A. y = cos2x. B. y = sinx. C. y = tanx. D. y = cotx. 

Lói giái 

Chon B 

Theo dinh nghía, hám só y = sin x tuán hoán vói chu ki 2 n , các hám só lugng giác con lai 
y - tan x, y = cot x, y = eos2x tuán hoán vói chu ki n . 

Xét y = cos2x: ta có y (x + ;r) = cos2(x + ;r) = cos(2x + 2;r) = cos2x = y (x) nén y = cos2x 
tuán hoán vói chu ki n. 


Cáu 24: (THPT Chuyén Lam-Thanh Hóa-lán 1-nám 2017-2018) Nghiém phuong trinh 2sinx = 1 có 
dang náo duói dáy? 


A. 


K , - 

x = —Y k2n 
3 

2 n , _ 

x =- Yk2n 

3 

x = — + k2n 
6 

5 n , _ 

x =- yk2k 

6 


(¿el). 


(ieZ). 


Chon C 


Tacó: 2sinx = 1 <=>sinx = sin 


B. 


D. 


Loi giái 


n , _ 
x = — Vk2n 


x = — + k2>K 
6 


x = — + k2n 


n , . 

x =- Vk2n 

6 


(¿el). 


(keZ). 




voy 


K ,. 

x = — Yk2n 
6 

5n , _ 

x =- vk2n 

6 


(keZ). 


Cáu 25: (THPT Có Loa-Há Nói-lan l-nawm-2018) Táp xác dinh cúa hám só y = tanx lá 











A. R. 


n 


C. R\{&;r, ¿eZ}, 


B. R \ -j — + kn, k e Z . 


D. K\<l- + Jt—, iteZ 
2 2 


Lói giái 


Chon B 


K 


Hám só xác dinh khi x =£ —h kn, k <eZ . 

2 


Váy táp xác dinh cúa hám só da cho lá R\— + kn, 


n 


V3 , 


Cáu 26: (THPT Có Loa-Há Nói-lán l-nawm-2018) Phuong trinh tan (3x - 30°) = —— có táp nghiém 
lá 

A. {k\ 80°, keZ}. B. {/t60°, keZ). C. {¿:360 o , kz Zj. D. {¿90°, keZj. 

Loi giái 


Chon B 


V3 


tan(3x-30°) = —— <=> tan(3x-30°) = tan(-30°) 

<=> 3x - 30° = -30° + k 180° <=> x = £60°, k e Z . 

Cáu 27: (THPT Có’ Loa-Há Noi-lán l-nawm-2018) Nghiém cúa plurcrng trinh cos2x-5sinx-3 = 0 lá 


A. 


n 

x = -b k2n 

6 

x = '^- + k2n 
6 


k e Z. 


B. 


n . . 

x =- \-k2n 

3 

x = — + k2n 
3 


ieZ. 


C. 


X = - — + Á7T 
6 

x = — + kn 
6 


k <eT, . 


D. 


Loi giái 


x = - — + kn 
3 

x = — + átt 
3 


AeZ. 


Chon A 

cos2x-5sinx-3 = 0 <=> l-2sin 2 x-5sinx-3 = 0 <=> 2sin 2 x-5sinx-2 = 0 




sinx = — (n) 

2 <=> sin x = sin 

sin x = -2(1) 


f n ^ 




<=> 


x = ~ — + k2n 
6 

7;r , _ 

x =-h«:2;r 

6 




Cáu 28: (THPT Chuyén Le Hóng Phong-Nam Dinh-lán 2 nám 2017-2018) Tim táp xác djnh D cúa hám 

só" y — ■ 


tan x -1 ^ ^ ^ 


-eos 


sinx 


n 

XH- 

V 3 y 


B. D = R\|y,A£Z[. 


A. D - R \ | kn, AeZ}. 













C. D = R\ 


D. D = R. 


n 


— + kn,k^TL \. 


Lói giái 


Chon B 


TT , x tanx-1 
Ham so y - — : -b eos 


sinx 


( n ^ 

X H- 

V 3 j 


xác dinh khi: 


f sin x * 0 kn 

<=> sin 2x ^ 0 <=> 2x ^ kn <=> x ^ —, (i s Z). 
cosx^O 2 


V3 , 


Cáu 29: (SGD Vính Phúc-KSCL l'án 1 nám 2017-2018) Pherang trinh cosx = — có táp nghiém la: 


;r 


A. + kn; k eZ^. 




B, -j ±— + k2;r; ¿eZ 


/r 


C. <¡ ± — + ; ¿eZ¡>. 


Chon B 


n 


D. <¡± —+ k2;r; ¿eZ 


Lai giái 


-v/3 ;r n , . , 

eos x = — = eos — <=> x = ± —i- k2;r ;íeZ. 
2 6 6 


Cáu 30: (THPT Triéu San 3-Thanh Hóa nám 2017-2018) Nghiém cúa phuong trinh sinx = -1 lá: 


-n kn 

A. x- -1-. 

2 2 


Chon B 


Ta có: sin x = -1 <=> x =-1- k2n, ieZ. 

2 


—71 — 71 

B. x =-b k2n . C . x--n + k2n. D. x =-b kn. 

2 2 

Lói giái 


n 


Cáu 31: (THPT Triéu San 3-Thanh Hóa nám 2017-2018) Chu ki tuán hoán cúa hám só y = sin 2x lá: 
A. 3 n. B. — . C. 2 n . D . n. 

Lói giái 


B. 

2 


Chon D 

Ta có y - sin2x = sin(2x + 2;r) = sin2(x + ;r). Suy ra chu ki cúa hám só lá T = n . 

Giái nhanh: Hám só y = sin (ax + b) lá T = —— = — = n. 

a 2 





Cáu 1: (THPT Chuyén Vính Phúc-MD 903 íán 1-nám 2017-2018) Phuong trinfí tanx = V3 có táp 
nghiém la 


7t 


A. <; — + k2n,k e Z 


Chon A 


B. 0. 


71 


C. < —h kn, D. < —i- kn ,ieZ 


n 


Lói giái 


I — Ti Ti 

Ta có tanx = V3 <íí> tanx = tan— <=> x = —i -kn , k e Z . 

3 3 

Cáu 2: (THPT Chuyén Vính Phúc-lán 1 MD 904 nám 2017-2018) Phuong trinfí 2eos x -1 = 0 có mpt 
nghiém la 


A U 

A. x = —. 
6 


Chon C 


„ 2 n 

B. x = — 
3 


C. x = —. 

~ 3 


5 n 

D. x = —. 

6 


Lói giái 


1 TZ 

Phuong trinfí 2cosx-1 = 0 « cosx = — <=> x = ±— -\-k2n . 

TC 

Váy các nghiém cúa phuang trinfí la x = ±— + k2rc, k <= Z. 

Cáu 3: (THPT Kién An-Hái Phóng nám 2017-2018) Có bao nhiéu só nguyén m dé phucmg trinfí 
5 sin x-12 eos x = m có nghiém? 

A. 13. B. Voso. C. 26. D. 27. 

Lói giái 

Chon D 

Phucmg trinfí 5 sinx-12 cosx = m có nghiém khi váchikhi 5 2 + (-12) 2 >m 2 <¿> m 2 < 169 
<^> -13 < m < 13. 

Suyracó 27 só nguyén m dé phuong trinfí 5sinx-12cosx = m có nghiém. 

Cáu 4: (THPT Kién An-Hái Phóng nám 2017-2018) Tim tát cá các nghiém cüa phuong trinfí tanx = m , 
(m e M). 

A. x = arctan m + kx hoac x — n -arctan m + kn, (k e Z). 

B. x = ±arctan m + kn , (¿eZ). 

C. x = arctan m + k2n , (¿eZ). 

I). x = arctan m + kn , (¿eZ). 

Lói giái 

Chon D 

Ta có: tan x = m <=> x = arctan m + kn , (¿eZ). 

Cáu 5: (THPT Chuyén Luang Van Tuy-Ninh Binh íán 1 nám 2017-2018) Táp xác dinh cúa hám só 
y = - tan x lá: 


n 


A. Z) = M\<¡ — + kn ,ZeZ 


B. D = R \ | kn, ZeZ}, 


n 


D. D = M\<{ — + k2n, ZeZ[. 


C. D = R \ [k2n, ZeZ}. 


Loi giái 


Chon A 


n 


Hám só y = - tan x xác dinh khi: x ^ —l -kn, ieZ. 

2 


Váy táp xác dinh cúa hám só la: D = M \ \ — + kn, ieZj-, 


n 


Cáu 6: (THPT Ha Huy Táp-Há Tinh-íán 1 nám 2017-2018) Plurcrng án náo sau dáy lá sai? 

71 

A. cosx = -1 <=> x - n + k2n. B. cosx = 0<=>x =— vkln. 

2 

71 

C. cosx = 0 <=> x = —i -kn. D. cosx = 1 <=>x = kln . 

2 


Loi giái 

Chon B 

71 

Ta có cosx = 0 x = — + kn, k & Z . Do dó dáp án B sai. 


Cáu 7: (THPT Triéu Thi Trinh-fán 1 nám 2017-2018) Nghiém cúa phu'ong trinh cosx = —1 lá: 

71 

A. x- — vkn , k eZ . B. x = kln, k e Z . 

2 

C. x = n + kln , ¿eZ. D. x = kn , k eZ . 

Loi giái 

Chon C 

Phirong trinh eosx = -l x = n + kln, k eZ . 

Cáu 8: (THPT Thach Thánh 2-Thanh Hóa-íán 1 nám 2017-2018) Kháng dinh náo dirói dáy lá sai? 

A. Hám só y = sin x lá hám só lé. B. Hám só y = eos x lá hám só lé. 

C. Hám soy = tanx lá hám só lé. D. Hám sóy = cotx lá hám só lé. 

Loi giái 

Chon B 

B sai vi hám só y = eos x lá hám só chán. 

Cáu 9: (THPT Yén Lac-Vính Phúc-fán 3 nám 2017-2018) Nghiém cúa phuxmg tri nh sinx = 1 lá 

A. — — + kn,k& r L. B. - + te, ieZ. C. — — + kln, ¿eZ . D. — +kln, k . 

1 1 1 ~ 1 

Loi giái 

Chon D 

TC 

Ta có sinx = 1 <=> x = —f- kln HeZ. 

2 

Cáu 10: (SGD Bác Ninh nám 2017-2018) Táp giá tri cúa hám só y - sin2x lá: 

A. [—2;2]. B. [0;2]. C. [-1;l]. D. [0;l]. 

Loi giái 

Chon C 

Ta có -1 <sin2x<l,Vxel. 

Váy táp giá tri cúa hám só da cho lá [—1; l]. 

Cáu 11: (SGD Ninh Binh nám 2017-2018) Menh dé náo duói dáy sai? 

A. Hám só y = tan x tuán hoán vói chu ki n. B. Hám só y = eos x tuán hoán vói chu ki n. 


C. Hám só y - cotx tuán hoán vói chu ki n . D, Hám so y - sin2x tuán hoán vói chu ki n. 

Lcri giái 

Chon B 

Hám só y = tan x; y - cot x tuán hoán vói chu ki n 
Hám só y = sin x; y = eos x tuán hoán vói chu ki 2 n 

Hám só y - sin 2x = sin (2x + 2ti) = sin [2 (x + ;r)]. Váy hám só tuán hoán vói chu ki n. 

Váy dáp án B sai. 


Cáu 12: (THPT Chuyén Thái Binh-íán 3 nám 2017-2018) Só nghiém thuc cúa phuong trinh 


2 sin x +1 = 0 tren doan 
A. 12. 

Chon A 


; lO^r 

.2 

B. 11. 


lá: 


C. 20. 

Hiróng dan giái 


D. 21. 


Phuong trinh tuong duong: sin x = - — <=> 


—n ,. 
x — - \-k2K 


x=^— + k2n 
6 


,(ks Z) 


n , 3 n n —2 61 

Voi x =- vk2n , ieZ ta co-<- vk2n < 10;r, k eZ <=> — <k< —, leZ 

6 2 6 3 12 

0 < < 5, £ e Z . Do dó phuong trinh có 6 nghiém. 

7 7T 7 tc —4 53 

Vói x =-1- k2n , ieZ ta có-<- v k2jz < \§tt , k e Z -o — <k< —, leZ 

6 2 6 3 12 

=> -\<k <4, £ e Z . Do dó, phuong trinh có 6 nghiém. 

Ró ráng các nghiém náy khác nhau tirng dói mót, vi néu 

jt 7 tc 2 

-r k2n - v k'2n <=> k - k' = — (vó lí, do k, k' e Z). 

6 6 3 


Váy phuong trinh có 12 nghiém trén doan 


;10 n 

2 


V3 . 


Cáu 13: (THPT Chuyén Vính Phúc - lán 3 nám 2017-2018) Phuong trinh cosx = —— có táp nghiém 


lá 


n 


A. <¡ x = ± —l- kn\ leZ 
6 


C. <1 x = ± y + kn\ k e Z )■. 


B. <¡ x = ± + k2n\ leZ 


D. <| x = ± y + Ar2^; ieZj'. 


Lói giái 

Chon B 

Ta có cosx = <=> cosx = eos — <=> x = ±— + k2n,k<= 7L. 

2 6 6 


Cáu 14: (THPT Chuyén Vính Phúc-lán 3 MD 234 nám hoc 2017-2018) Phuong trinh cosx = 
táp nghiém lá 

A. | x = ± y + k2n\ lezl. B. j x = ± ^ + kn\ k e Z L 








Chon C 




cosx =-<=> cosx = eos 

2 


í 


v y 


Hiróng dan giái 


3 TT 

<=> x = ±-1-&2;r,¿eZ. 

4 


3;r 


V áy táp nghiém cúa phirong trinh la S - x = ± — + k2x;k <eZ\- . 


Cáu 15: (THPT Chuyén Vinh Phúc-lán 3 MD 234 nám hoc 2017-2018) Giá tri lón nhát va giá tri ritió 
nhát cüa hám só y = 3 sin 2x - 5 lán lugt la: 

A. 3 ; -5. B. -2; -8. C. 2 ; -5 . D. 8; 2 . 

Hiróng dan giái 

Chon B 

Ta có -1 < sin2x < 1 => -8 < 3sin2x-5 < -2 => -8 < y < -2. 

Váy giá tri lón nhát vá giá tri nhó nhát cúa hám só lán I irot lá -2;- 8. 


Cáu 16: (THPT H'óng Quang-Hái Ducmg nám 2017-2018) Tim nghiém cúa ph trong trinh 
2 sin x - 3 = 0. 


A. x e 0 . 


C. 


í T.\ 


x = arcsin 


-kln; 


r 3^ 


x = -arcsin 


(keZ). 


-k2n 




Chon A 


B. 


í i ó 


x = arcsin 


-kln 




x = k- arcsin 


í i \ 




(leZ). 


■ kln 


D. xe 


Lói giái 


Ta có: 2 sin x - 3 = 0 <=> sin x = — > 1 nén plurong trinh vó nghiém. 

Cáu 17: (THPT H'óng Quang-Hái Ducmg nám 2017-2018) Kháng dinh nao sau dáy sai ? 


ó 


A. y = tan x nghich bién trong 0; — 


f n ^ 


C . y = sin x dóng bién trong 


V z / 


B. y - cosx dóng bién trong-;0 

V 2 


D. y = cotx nghich bién trong 

Lói giái 


V 2y 


Chon A 


ó ^-3 


Trénkhoáng 0;— thi hám só y = tan x dóng bién. 

\ 2 ) 

Cáu 18: (THPT Kinh Món 2-Hái Ducmg nám 2017-2018) Táp xác dinh cúa hám só y = tan 


2x-- 

3 


V 



























A. K\{— + k-\, ieZ. 
“ 112 2' 


B. R \ |^- + kn;\, ieZ. 


- + k-\, k&Z. 


C. M\ 


Chon A 

Hám só da cho xác dinh khi eos 


D. M\ 
Lói giái 


5 n 


kn \, ieZ. 


f 7T^ 

2x- 

v 3 j 


5 k , n 


71 71 

0 <=> 2x-^ —i -kn <=> x #+ k —, ieZ 

3 2 12 2 


$77 71 

VáyTXD: D = R\\- + k-\, k<=Z. 


Cáu 19: (THPT Kinh Món 2-Hái Duong nám 2017-2018) Phirang trinh ^V3 tanx + l j (sin 2 x + 1 j = 0 có 
nghiém la: 


7T . _ 

A. x = — \-k27T . 
3 


Chon B 


B. x = ~— + kn. 
6 


K 


C. x = — + kn. 
6 


n , „ 

U. x =- 1 - k2n . 

6 


Lói giái 


Biéu kién eos x ^ 0 <=> x ^ — vkn, leZ. 

2 

Do sin 2 x +1 > 0, Vx e R nén phuong trinh da cho tuong duong vói 

I — 1 ( 7l^\ 71 

V3 tanx + 1 = 0 <=> tanx =— í =<^tanx = tan- cí>x =- vkn, k e Z (nhan). 


V3 


V u; 


Cáu 20: (THPT Le Hoán-Thanh Hóa-lán 1 nám 2017-2018) Phuong trinh eos x = 1 có nghiém la 

n , ^ ^ n 


A. x = &2;r. 


B. x = —I- £;r. 
2 


C. x = kn . 

Lói giái 


D. x = — vk27t. 
2 


Chon A 

Phuong trinh eos x = 1 <=> x = k2K, k e Z . 

Cáu 21: (THPT Phan Dáng Lira-Hué-lan 1 nám 2017-2018) Phuong trinh 2cosx- \Í2 = 0 có tát cá 
các nghiém la 


A. 


3 n . _ 

x =- v k27i 

4 

X = - — + k27T 

4 


,leZ. 


B. 


n , _ 
x = — Yk2n 


x = -—-Ykln 

4 


,k&Z. 


C. 


x = — J rk2n 


x = — + k27t 

4 


,k sZ. 


D. 


X = F ^- + k27T 

4 

X — — —— ~Y k277 

4 


TeZ. 


Lói giái 


Chon B 










, k e Z. 


/— >/2 

2cosx-y2 = 0 -»cosx =— <=> 

2 


n , _ 
x = —bk2;r 


x = ~ — + kln 

4 


Cáu 22: (THPT Quáng Xuong 1-Thanh Hóa nám 2017-2018) Tim diéu kién xác dinh cüa hám só 
y = tan x + cot x. 


k 7T 

A. x * —, £ e Z 

“ 2 


Chon A 


n 


B. x=£ —l- k;r, k e Z . C. xe 
2 

Lói giái 


D. x^kn, k e Z 


' k-7T 

Diéu kién: sinx.cosx^O <=> sin2x ^ 0<=> 2x * kn <=> x ^ — (keZ). 

Cáu 23: (THPT Tran Hung Dao-TP HCM nám 2017-2018) Dudng cong trong hinh duói dáy la dó thi 
cúa mót hám só trong bón hám só dugc liét ké ó bón phuong án A ,B ,C ,D . Hói hám só dó lá 
hám só náo? 



A. y = 1 + sinx. 

Lói giái 

Chon D 

Dua váo ly thuyét dáy lá dó thi cüa hám y = cosx. 

Cáu 24: (THPT Trán Hung Dao-TP HCM nám 2017-2018) Ménh dé náo duói dáy dúng? 

A. Hám só y - sin x lá hám só chán. B. Hám só y = eos x lá hám só chán. 

C. Hám só y = tanx lá hám só chán. D. Hám só y = cotx lá hám só chán. 

Lói giái 

Chon B 

Các hám só y - sinx , y = tanx, y = cotx lá hám só lé, hám só y = cosx lá hám só chán. 
Cáu 25: (THPT Trán Hung Dao-TP HCM nám 2017-2018) Giái phuong trinh Vó tan 2x - 3 = 0. 


A. x = y + ky(keZ). 
C. x = ^r + k^- (k e Z) . 


Chon C 


B. x = — + k7r (k e Z) . 


D. x = — + k;r (k e Z) . 


Lói giái 


y¡3 tan2x-3 = 0 <=> tan2x = \¡3 <=> 2 x = — + kn <=>x = —+ k—(ke Z). 

3 6 2 y ’ 

Cáu 26: (THPT Chuyén Hoáng Van Thu-Hóa Binh nám 2017-2018) Táp giá tri cúa hám só y = cosx 
lá? 

A. R. B. (-oo;0] . C. [0;+oo). D. [—1;l] . 

Lói giái 









ChonD 

Vói Vx e R, ta có cosx e [—1;l]. 

Táp giá tri cúa hám so y = cosx lá [—1;l]. 


Cáu 27: (THPT Háu Loe 2-Thanh Hóa nám 2017-2018) Chon kháng dinh dúng trong các kháng dinh 
sau: 

A. Hám só y = tan x tuán hoán vói chu ki 2 n . 

B. Hám só y = eos x tuán hoán vói chu ki re. 


C. Hám só >' = sinx dóng bien tren khoáng 

D. Hám só y - cot x nghich bien tren IR. 




Lói giái 

Chon C 

Hám só y - tan x tuán hoán vói chu ki n => dáp án A sai. 

Hám só v = cosx tuán hoán vói chu ki 2n => dáp án B sai. 

Hám só y = cot x nghich bien tren mói khoáng [kn\ n + kn ), => dáp án D sai. 




Cáu 1: (SGD Bá Ría Vüng Táu-cfé 2 nám 2017-2018) Táp nghiém cüa phuong trinh 2sin2x + l = 0 la 


A. S = 1 - — + kn, — + kn, ¿eZl. 
“ 1 12 12 r 

jr H jr 

C. S = \ - + k2n, — + k2n,k& Z 

1 12 12 


Chon A 


B. S = \--+k2n, —+k2n,k&Z' t . 
1 6 12 r 


D. S = i+ kn?— + kn,k e Z 
1 6 12 


Lói giái 


Ta có: 2sin2x +1 = 0 <=> sin2x = — <=> sin2x = sin 

2 


^ 7T^ 


v «y 


_ 7T T 

2x = - Ykln 

6 

- In , . 

2x =-t-«:2;r 

6 


,k 


x = ~— + kn 

12 

x = — + kit 

12 


ieZ. 


7T 7tT 

Váy táp nghiém cúaphuong trinh la S = \ - 1 -kn, -i -kn, ¿eZ¡-. 


12 


12 


Cáu 2: (THPT Há Huy Táp-Há Tinh-íán 2 nám 2017-2018) Diéu kién xác dinh cüa hám só 
1-sinx ,, 


; ; = - 


lá 


cosx 

5k 


A. x - vkn, ieZ. 

12 

C. x^— + k—, ieZ. 
6 2 


Chon D 


B. x*- + k-, ieZ. 
12 2 

n 

D. xy= —bk;r, k e Z . 

“ 2 


Lói giái 


;r 


2x-3 
x — 1 


Hám só xác dinhkhi eos x^O o x^ — vkn, íeZ. 

2 

Cáu 3: (THPT Há Huy Táp-Há Tinh-íán 2 nám 2017-2018) Dó thi hám soy = 
tiém cán dúng va tiém cán ngang lán I irot lá 

A. x = -1 va y - -3 . B. x = -1 va y — 3 . 

C. x = 1 va y = 2 . D. x = 2 va y = 1. 

Lói giái 

Chon C 

2 - — 

2x - 3 

Ta có hm y = lim —- = lim- f- = 2 nén duóng tháng y = 2 lá tiém cán ngang. 

x —>+CO X —>+CO Y | ^ I 

X 

2x-3 

lim y = lim —-= -oo suy ra duóng tháng x = 1 lá tiém cán dúng. 

*->l + Mi* X — 1 


có các duóng 


Cáu 4: (THPT Ly Thái Tó-Bác Ninh-lán 1 nám 2017-2018) Táp xác dinh cüa hám só y = tan2x lá 











Lói giái 


Chon A 


Hám só y - tan2x xác dinh khi cos2x + 0 <=> 2x + —vkn o x + — + k — ,¿eZ. 

2 4 2 

' \ 7T 7T 

Váy táp xác dinh cúa hám só lá D - R\j — + k — ,k e Z 

Cáu 5: (THPT Ly Thái Tó-Bác Ninh-fán 1 nám 2017-2018) Cho phirong trinh: 

3cosx + cos2x-cos3x + l = 2sinx.sin2x. Goi a lá nghiém lón nhát thuóc khoáng (0;2 n') cúa 

n' 


phu'ong trinh. Tính sin a - 

4 


A. - 


V2 


B. 


V2 


C. 0. 
Lói giái 


D. 1. 


Chon A 

Phuong trinh tnong duong: 3cosx + cos2x - cos3x +1 = cosx - cos3x <=> 2cosx + cos2x + 1 = 0 


<=> eos x + cosx = 0 <=> 


cosx = 0 
cosx = -1 

n 1n 


x = — + kn 


x = k + k2n 


2>n 


Vi x e (0; 2ti) nén x e <j y ; n, J> . Nghiém lón nhát cúa phuong lá a = 


Váy sin 


f 7T^ 

. ( 3 n 

n'S 


= sm — 


l 4 ) 

l 2 

4 J 


. 5n \Í2 

un— =-. 

4 2 

Cáu 6: (THPT Phan Dinh Phung-Há Tính-lan 1 nám 2017-2018) Xét bón ménh dé sau: 

(1) Hám só y - sin x có táp xác dinh lá R. 

(2) Hám só y - cosx có táp xác dinh lá R . 

1 n 


(3) Hám só y = tan x có táp xác dinh lá D - R \ <¡ — + kn \k e Z 


(4) Hám só y = cot x có táp xác dinh lá Z) = R\ <jk^|£eZ 


Só ménh dé dúng lá 
A. 3. 


B. 2. 


C. 1. 
Lói giái 


D. 4 


Chon A 

Các ménh dé dúng lá 

(1) Hám só y - sin x có táp xác dinh lá 

(2) Hám só y - eosx có táp xác dinh lá 


(3) Hám só y = tan x có táp xác dinh lá D - R \ <¡ — + kn \k e Z 


n 


Cáu 7: (SGD Ha Nói-lán 11 nám 2017-2018) Phcrcmg trinh sin| x ~~ | = 1 có nghiém lá 


n 





n 


A. x = — \-k2?r 
3 


„ 5x . 

B. X — -h K7T . 

6 


C. x - — + k2n. 

~ 6 


n 


D. x = —i- 2ti . 
3 


Lói giái 


ChonC 


sin 


f n' 
x - 


= 1 <=>x- — = — + k2x <^>x- — + k2n (&eZ). 
3 2 6 


Cáu 8: (THPT Yén Lac - Vinh Phúc - lan 4 - nám 2017 - 2018) Phuang trinh sinx = 1 có mót 
nghiém la 


A. x = n. 


Chon C 


B. x = —. 
2 


C. x = ~. 

~ 2 


D. x — —. 
3 


Lói giái 


Tí 

Tacó sinx = 1 <=> x - — + k2n e Zj. 

71 

Do dó x = — la mót nghiém cúa phirang trinh sinx = 1. 


Cáu 9: Cho hám só f(x) lien tuc tren R va có dó thi nhn hinh ve duói dáy, hám só f(x) dóng bién 



Loi giái 

Chon B 

Dirá váo dó thi ta tháy hám só nghich bién trén các khoáng (-oo;- 1) va (0; 1). 
Váy chi có phrrong án B thóa man. 


Cáu 11: (THPT Chuyén Vinh Phúc - Vinh Phúc - Lán 4 nám 2017 - 2018)Tim nghiém cúa 
phirang trinh sin 2x = 1. 

. 7Z j _ „ 7T . 7Z . _ .. kjT 

A. x — — Vk2n . B. x = — Ykn. C. x- — Vk2n . D. x = —. 

2 “4 4 2 

Lói giái 

Chon B 

U TC 

Ta có: sin2x = 1 <=> 2x = —t- k2n <=> x = — vkn. 

2 4 








Cáu 12: (THPT Trán Phú - Há Tính - Lán 2 nám 2017 - 2018)Trong mát pháng Oxy , cho diém 
^4(3;0) va vecta v = (l;2). Phép tinh tién 71 bien A thánh A'. Toa do diém A' la 
A. A'(4;2). B. A'( 2;-2). C.A’(-2;2). D.A'(2;-l). 

Lói giái 

Chon A 

\x' = x + 1 


Biéu thúc toa do cüa phép tinh tién 71 lá \ nén ánh cüa diém A (3; 0) lá diém 

yy’-y + 2 

A'{ 4; 2). 

Cáu 13: (SGD Quáng Nam - nám 2017 - 2018) Tim tát cá các nghiém cúa plurong trinh 
= 1 . 


sin 


n 

X H- 

6J 


n 


A. x = y + k7t 

C. x = y + k2n (¿eZ). 


B. x = ~~^ + k2n {k e Z). 

^ 77 " 

D. x = — + &2;r (leZ). 


Lói giái 


Chon C 

Ta có sin 


XH- 

6y 


= 1 x + — = — + k2n <=> x - — -\-k2n (íeZ). 
6 2 3 v ’ 


Cáu 14: (THPT Trán Phú - Dá Náng - Lán 2 - nám 2017 - 2018) Giái phuong trinh 2 eos x -1 = 0 


A. x = ±— vkn, ¿eZ. 
3 


C. x = ±—l-A:2 tc, ¿eZ. 
3 


B. 


x = — + k2n 
3 

x = — + k2n 
3 


, ieZ. 


D. 


x = — + kn 
3 

27T , 

X =-h AtTT 

3 


, ieZ. 


Lói giái 

Chon C 

1 7T 

TXD: D = IR. Ta có 2cosx-l = 0 <=> cosx = — <=> x = ±— \-k2n , k eZ . 

2 3 








Cáu 1: (SGD Thanh Hóa - nám 2017 - 2018) Cho các ménh dé sau 
(/) Hám so f (x) = Sm A lá hám só chán. 

X “t - 1 

(//) Hám só /(x) = 3sinx + 4cosx có giá tri lón nhát lá 5. 
(///) Hám só /(x) = tanx tuán hoán vói chu ki 2 n . 

(/F) Hám só / (x) = cosx dóng bien tren khoáng (0; h) . 

Trong các ménh dé trén có bao nhiéu ménh dé dúng? 

A. 1. B. 2. C. 3. 

Lói giái 


D. 4. 


Chon A 


sinx 

x 2 +l 


* Xét hám só / (x) = 

Táp xác dinh: D = R . 

Vx e D , ta co: -x e D va /(-x) =-— 2 —— = —-= -/ (x). 


(-x) +1 


x~ +1 


Váy hám só f(x)= . lá hám só lé. 
w x 2 +l 

Do dó (/) sai. 

*Xéthámsó /(x) = 3sinx + 4cosx. 
Táp xác dinh: D = R . 

f 

Tacó: /(x) = 3sinx + 4cosx =5 


3 . 4 

-sinx + —cosx 
V5 5 y 


3 4 

Bát sin a - —, eos a - ~ ■ Ta có / (x) = 5 sin (x + a) < p| 


7T 

max/(x) = 5 khi sin(x + a) = l <=> x = — -a + kln, (¿eZ). 

Váy hám só /(x) = 3sinx + 4cosx có giá tri lón nhát lá 5. 

Do dó (//) dúng. 

* Xét hám só /(x) = tan x. Ta có hám só / (x) tuán hoán vói chu ki n. 

Do dó (///) sai. 

* Xét hám só /(x) = cosx. Ta có /(x) nghich bién trén mói khoáng {k2n\ n + k,2Tt) vói 
ieZ. 

Do dó (/F) sai. 

Váy trong bón ménh dé da cho có mót ménh dé dúng. 

Cáu 2: (THPT Chuyén Hung Virang - Gia Lai - Lán 2 nám 2017 - 2018) Hám só y = sinx dóng bién 
trén mói khoáng náo duói dáy. 


A. 


^ n ,. n , . ^ 
- 1 - k2jr,—\- k2k 

V 2 2 y 


, k e Z . 


B. 


í TT 'XjT ^ 

- + kl7T, — + kln 

V 2 2 y 


C. (-K + k27T,k27c), k (eT, . 


D. (A;2;z-;;z- + Á:2/r), ^eZ. 

Lói giái 


ieZ. 













Chon A 


Cáu 3: (THPT Nghén - Há Tinh - Lán 2 nám 2017 - 2018) Phucmg trinh sin x = m vó nghiém khi vá 
chi khi: 
m < -1 
m > 1 

Lói giái 

Chon A 


A. 


B. - 1 < m < 1 


C. m<— 1. 


D. m > 1. 


Do -1 < sinx < 1, Vx e R nén phirong trinh sinx = m vó nghiém khi vá chi khi 


m < -1 
m > 1 


Cáu 4: (THPT Chuyén Vo Nguyén Giáp - Quáng Binh - nám 2017-2018) Nghiém cúa phucmg trinh 
sin2x = 1 la. 

n „ n — n 


A. x = — vk2n . 
2 


Chon B 


B. x = — vkn. 

4 


C. x = — vk2n . 

4 


kn 

D. x = —. 
2 


Hiráng dan giái 


71 71 

Ta có: sin2x = 1 <=> 2x = — vk2n <=> x = — vkn. 

2 4 

Cáu 5: (SGD Bác Ninh - Lán 2 - nám 2017-2018) Trong các phuwig trinh sau phuong trinh nao vó 
nghiém? 

2017 


A. tanx = 2018 . 


B. sin x = n . 


C. cosx = - 


2018 


D. sinx + cosx = 72 . 


Lói giái 

Chon B 

* tanx = 2018 <=> x = arctan2018 -vkn, (ieZ). 

* sin x-n (vó nghiém do n> 1). 

* 2017 , 2017 .. n 

* cosx =-<=> x = ± árceos- vk2n, IeZ . 

2018 2018 v ’ 


smx + cosx = V2 <=> sin 


( n ^ 

XH- 

V 4 y 


= 1 <=> x = + k2n, (íeZ). 


Cáu 6: (Chuyén Le Hóng Phong - Nam Dinh - nám 2017-2018) Táp xác dinh cúa hám só y = tan2x 
la? 


n 


A. Z) = M\<{ — + kn,k . 


n 


C. Z) = M\<|Z — 


Chon B 


B. D = + 


D. D - R \ (y + kn, 


H uó ng dán giái 


' TC TC TC 

Diéu kién: eos 2x^0 <=> 2x ^ — vkn <=> x ^ —i- k —, k e Z . 

2 4 2 









Váy táp xác dinh la D = R\| ^ + k^-,k & Z j. 

Cáu 7: Phuo'ng trinh sinx = sin a (hang so a e R ) có nghiém la 

A. x = a + k7r,x = 7r-a + kft(keZ). B.x = 

C.x = a + k2n,x = x - a + k.2n [k e Z). D. x : 

Cáu 8: Phuang trinh sinx = sina (hang so a e M ) có nghiém la 

A. x = a + kn,x = n-a + k7r( K k& r L). B.x = 

C.x = a + k27i,x-n-a + k2n{k e Z). D. x = 

Lói giái 

ChonC 

Cáu 9: Nghiém cúa phuang trinh sin 2 x - 4sin x + 3 = 0 la 


a + k2n ,x = -a + k2n[k e Z). 
-a + kn,x = —a + kn[k eZ). 

a + k2x,x = -a + k2n[k e Z). 
= a + k7z,x = -a + k7z(k<z. Z). 


;r 


A. x =- vk2n, k & Z. 

2 


;r 


C. x = — vk2n, ¿eZ. 

“ 2 

Cáu 10: Nghiém cúa phuang trinh sin' x - 4sin x + 3 = 0 la 


B. x = n + Ar2;r, ieZ. 
D. x = Ar2^r, ieZ 


71 

A. x =- vk2n, k & Z. 

2 

C. x = — + k2n, ieZ. 

“ 2 


ChonC 

sin' x-4sinx + 3 = 0<=> 


B. x = 

D. x = 
Lói giái 


K + k27t, ieZ. 
&2;r, ¿eZ 


sin x = 1 
sin x = 3 


7T 

Vói sinx = 1 <=>x = — vk2n, ¿eZ. 

2 

Vói sinx = 3 phuang trinh vó nghiém. 

Cáu 11: Táp nghiém cúa phuong trinh sin2x = sinx la 

A. S = i k2n;^ + k2n\k e Z i. 


C. S = i k2n', — — + k2n\k e Z 


Cáu 12: Táp nghiém cúa phuang trinh sin2x = sinx lá 
A. S = i k2n;-^ + k2n\k e Z i. 


C. S = <¡ k2n;~ — + &2ti|& e Z 


B. S = Lc2ti;- + — |£eZ 
1 3 3 1 

D. S = {k2n;n + k2n\k e Z|. 


B. S = U2jt;- + —ÜfceZ 
3 3 1 


D. S = {k2n;K + k2ii\k. 


Chon B 


Lói giái 





Ta có sin2x = sinx <=> 


2x = x + k2n 

o 

2x = n-x + k2n 

tan x - 5 


x = k2n 

n k2n (& e Z). 

x = —l- 

3 3 


Cáu 13: Tim táp xác dinh D cúa hám só y 


A. D = n\\- + bi,k&Z 


C. D = M \ — + k2n, k e Z f. 


Cáu 14: Tim táp xác dinh D cüa hám só y - 


1-shr x 


B. D = . 


D. D = R \ {ti + lai, leZ}. 


tan x - 5 
l-sin 2 x 


A. D - M\<¡ — + kn, k e Z . 


C. D = M \ \ — + k2n, k e Z f. 


Chon A 


B. D = R. 

D. D = R \ |ti + kn, leZ}. 

Lói giái 


ícosx^O n 

Diéu kién: t cosx ^ 0 <=> x ^ — + kn,k e Z . 

sin- x * 1 2 


Váy: T) = M\|—+ lai,k e Z|. 

Cáu 15: Plurong trinh nao sau dáy vó nghiém? 


A. 2 eos x = 3. 

B. 2 sin x = 3. 

C. 3tanx = 2. 

D. 2cotx = 3 

Cáu 16: Phuong trinh nao sau dáy 

vó nghiém? 



A. 2cosx = 3. 

B. 2 sin x = 3. 

C. 3tanx - 2. 

D. 2cotx = 3 


Lói giái 


Chon A 


2 eos x = 3 cosx = —, phuong trinh vó nghiém. 

Cáu 17: Tim tát cá các giá tri time cúa tham só m dé phuong trinh sinx = m có nghiém thuc. 

A. m > 0. B. —\<m<\. C.-\<m<\. D. m>0. 

Cáu 18: Tim tát cá các giá tri thuc cúa tham só m dé phuong trinh sinx = m có nghiém thuc. 

A. m > 0. B. C.-\<m<\. D. m>0. 

Lói giái 

Chon B 

Do -1 < sin x < 1, Vxel nén phuong trinh sin x = m có nghiém khi va chi khi -1 < m < 1. 
Cáu 19: Vói giá tri nao cúa ni thi phuong trinh sin x = m có nghiém? 

A. m < 1. B. m > -1. 

Cáu 20: Vói giá tri nao cúa m thi phuong trinh sin x = m có nghiém? 

A. m < 1. B. m > — 1. 

Huó'ng dán giái 

Chon D 

Vi -1 < sin x < 1 nén phuong trinh sin x = m có nghiém khi va chi khi -1 < m < 1. 


có nghiém? 


C. m<- 1. 

1). 

có nghiém? 


C. m < -1. 

D. 







C. 71. 


D. kn (k e Z) . 


Cáu 21: Chu ki tuán hoán cüa hám só y - cot x la 

B. 2;r. 


A. —. 

2 


Cáu 22: Phuong trinh2cotx- s= 0 có nghiem la 

V3 

A. x = arccot+ kn {k&'L}. 


C. 


n ,. 
x = —vkln 


x = - — + k2n 
6 


(leZ). 


B. x = +kn (k e.1. 


D. x = y + A:2;r (A: e 


Cáu 23: Chu ki tuán hoán cúa hám só y — cotx la 

B. 2ti. 


A. —. 

2 


C. 71. 
Lói giái 


ChonC 

Chu ki tuán hoán cúa hám só y = cotx la ti . 
Cáu 24: Phuong trinh 2 cot x - V3 = 0 cónghiémlá 

V3 

A. x = arccot+ Att (¿eZ). 


B. x = ^-+Aí (AeZ 


C. 


;r ,. 
x = —l- A;2;r 
6 

x = - — + k2n 
6 


(leZ). 


D. x = y + ^2^ (A; e 


Lói giái 


Chon A 


V3 


V3 


Ta có 2cotx->/3 = 0 <=> cotx = — <=> x = arccot -^- + kn (k e Z) 


Cáu 25: Táp xác dinh cúa hám só y = tanx la: 


A. R\{0}. 


B. R \{ — + kn,k eZ^.C. 


Cáu 26: Táp xác dinh cúa hám só y - tanx la: 


A. R\{0}. 


Chon B 


n 


B. R \<j — + kn,k e Z| .C. R. 

Lói giái 


n 


Diéu kién xác dinh: cosx^ 0 o x ^ — + kn, AgZ. 

2 


Váy táp xác dinh la R \ <j — + kn,k e Z 


7t 


Cáu 27: Cho hám s 6 y = f (x) xác dinh tren R va có báng bien thién sau: 


Z) 


D. kn (AgZ). 


Z) 


D. R\{Att,A: eZ}. 
D. R\{A:;r,A: eZ}. 





Hói ménh dé nao sau dáy la ménh dé sai? 

A. Hám so nghich bién trén khoáng (- 00 ; 0) . 

B. Hám só có ba diém cuc tri. 

C. Do thi hám só y = f (x) khóng có tiém can ngang. 

D. Diém cuc tiéu cúa do thi hám só lá x = 0 . 




Hói ménh dé náo sau dáy lá ménh dé sai? 

A. Hám só nghich bién trén khoáng (- 00 ; 0) . 

B. Hám só có ba diém cuc tri. 

C. Do thi hám só y = f (x) khóng có tiém can ngang. 

D. Diém cuc tiéu cúa dó thi hám só lá x = 0 . 

Loi giái 

Chon B 

Dua váo báng bién thién hám só có ba diém cuc tri lá sai. 

Cáu 29: Hám só y = sinx tuán hoán vói chu ky báng 

A .n. B. 2 n . C. —n. D. -2n. 

Cáu 30: Hám só y - sinx tuán hoán vói chu ky báng 


A.7T. 


B. 2 n. 


C.-7Z. 


Lói giái 


Chon B 

Hám só y - sin x tuán hoán vói chu ky báng 2 n . 


D.-2¿t . 


Cáu 31: Phuong trinh náo trong só các phuong trinh sau có nghiém? 

A. sinx + 3cosx = 6. B. 2sinx-3cosx = 1. 

C. sinx = V2. D. cosx + 3 = 0. 


Cáu 32: Phuong trinh náo trong só các phuong trinh sau có nghiém? 

A. sinx + 3cosx = 6. B. 2sinx-3cosx = 1. 

C. sinx = V2 . D. cosx + 3 = 0. 

Hiróng dán giái 


Chon B 








Ta có 


f-1 < sinx < 1 

< nén hai phuang trinh ó C vá D vó nghiém. 

[-1<C0SX<1 

Phuang trinh hrang giác dang a sin x + b eos x = c có nghiém khi a 2 +b 2 >c 2 . 
Dáp án A: l 2 +3 2 < 6 2 nén phuang trinh vó nghiém. 

Dáp án B: 2 2 + (-3) > 1 nén phuang trinh có nghiém. 



Cáu 1: (THPT Chuyén Hung Vmmg-Phú Tho-lán 1-NH2017-2018) Phuong trinh sin 2x + 3 eos x = 0 
có bao nhiéu nghiém trong khoáng (0;;r) 

A. 0. B. 1. C. 2 D. 3 

Ló'i giái. 

Chon B 

sin2x + 3cosx = 0 <=> 2sinx.cosx + 3cosx = 0 <=> cosx.(2sinx + 3) = 0 
n 




cosx = 0 <=> x = — + k7t (k eZ) 
sinx = - — (loai vi sinx e [-l;l]j 


' TC 

Theodé: xe(0;;r)=>A: = 0=>x = —. 


Cáu 2: (THTT So 1-484 tháng 10 nám 2017-2018) Cho phuong trinh eos2 


( K ^ 

+ 4 eos 

( n \ 

XH- 

-X 

l 3 ) 


v 6 J 


5 

2 ' 


f n ^ 
-x 


Khi dát t = eos 

V 1 

A. 4r - 8t + 3 = 0. 


, phuong trinh da cho tro thánh phnong trinh nao du’ói dáy? 


B. 4r -8t-3 = 0. C. 4r+8í-5 = 0. D. 4t 2 -8í + 5 = 0. 


Ló'i giái 


Chon A 

Phirong trinh tuong dirong vói: - eos 2 


(n 3 

f 

-X 

+ 4 eos 

V 6 y 

V 


n 

-x 

6 


— -0 
2 


<=> -4 eos 2 

( K 3 

- X 

+ 8 eos 

(n ^ 

- X 

-3 = 0, nén néu dát t - eos 

( n \ 

- X 


v 6 y 


v 6 y 


v 6 J 


phuong trinh tro thánh 

Voy V 0 2 V 0 2 

-4r + %t - 3 = 0 <=> 4t 2 - 8t + 3 = 0. 

Cáu 3: (THPT Chuyén Quang Trung-Binh Phuóc-lán 1-nám 2017-2018) Nghiém cüa phuang trinh 


eos 


A. 


C. 


^ tt'í \ Í 2 ,, 

XH- 

v 4 J 


= — la 
2 


x = k2n 

ti (keZ). 

x =-1- kn 

2 

x-kn 

2 


B. 

I). 

Ló’i giái 


X-kK 

n (Are Z). 

x =-h ku 

2 

x = k2n 

x -^ +k2J y^' 

2 


Chon D 


f 

V2 

tt' 1 



XH- 

= — <=> eos 

XH- 

= eos — 

=> 

l 4 y 

2 

V 4 y 

Uj 



x = Ar2;r 

x --” +k27r ( ksZ> >- 
2 


Cáu 4: (THPT Chuyén Quang Trung-Binh Phuóc-lán 1-nám 2017-2018) Tim táp xác dinh D cüa 
hám só y - tan 2x: 



























A. D = R\ 


B. D = R\ 


— + k2n I k e Z . 

4 


n 


TC 

— vkn\k ^7L \. 
2 


C. Z) = M \ < — l- kjr I k e Z >. 


ChonD 


D. Z) = M \ 

Giái: 


- A:^-1 A: e Z J>. 


Hám so xác dinh klii eos 2x ^ 0 <=> 2x ^ —t Ar;r <=> x ^ —b A: — 


71 71 

Tap xác dinh cúa hám só lá: Z> = M \ <! —b A: — | A: e Z !>. 


(AeZ). 


Cáu 5: (THPT Chuyén Quang Trung-Binh Phuác-lán 1-nám 2017-2018) Chon phát biéu dúng: 

A. Các hám só y = sin x, y = eos x, y = cot x déu lá hám só chán. 

B. Các hám só y = sin x, y = eos x, y = cot x déu lá hám só lé. 

C. Các hám só y = sin x, y = cot x, y = tan x déu lá hám só chán 

D. Các hám só y - sin x, y - cot x, y = tan x déu lá hám só lé. 

Giái: 

Chon D 

Hám só y - eos x lá hám só chán, hám só y- sin x, y- cot x, y = tan x lá các hám só lé. 

Cáu 6: (THPT Chuyén Quang Trung-Binh Phuóc-lán 1-nám 2017-2018) Phirong trinh 
cos2x + 4sinx + 5 = 0 có bao nhiéu nghiém trén khoáng (0;10;r) ? 

A. 5. B. 4 C. 2. D. 3. 

Lói giái 

Chon A 

sinx = -1 


PT da cho <=> -2sin’ x + 4sinx + 6 = 0 <=> 


, . <=> x = - — + A;2;r, (k e Z). 

sinx = 3(FA) 2 v ' 


1 0 1 

Theodé: xe(0;10;r) =>0<- — + Ar2;r<10;r <=> —<A;<—. 

y J 2 4 4 

Vi k e Z nén k e {l; 2; 3; 4; 5} . Váy PT da cho có 5 nghiém trén khoáng (0; 10^r). 


Cáu 7: (THPT Chuyén Quang Trung-Binh Phuác-lan 1-nám 2017-2018) Tim góc a e 

dé phirong trinh cos2x+ V3 sin 2x- 2cosx = 0 tuong duong vói phucmg trinh 
cos(2x-a) = cosx. 


A 71 

A. a- — . 
6 


Chon D 


B. a = ~. 

4 


.. n 
C. a-—. 
2 


Lcri giái 


D. a = -. 

~ 3 


cos(2x-cr) = cosx <=> 


2x-a = x + k2n 
2 x-a = —x + k2n 


a k27t 

x — —i- 

3 3 

x -a J rk2n 






1 V3 

cos2x+ v3 sin2x-2cosx = O <=> — cos2xh -sin2x = 

2 2 


cosx 


<=> eos 


f n A 

2x- 


= cosx <=> 


x = — + k2n 


n k2n 

x = —i- 

9 3 


De ha i phircmg tr'inh tnong dirong can có 


a _ n 

Y” 9~ n 

=> a = —. 
n 3 

a = — 

3 


Cáu 8: (THPT Hoa Lir A-Ninh Binh-lán 1-nám 2017-2018) Tim táp xác djnh D cüa hám so 
1 


; ; = — 


sin x-cosx 


A. D = R\{kn\keZ} . B. D = R\\^ + kx\k eZ 


C. D = — + kn I k eZ 

_ 4 


Chon C 

Hám só da cho xác dinh khi va chi khi 


D. D = R\\k2n \ k e Z} 

Ldi giái 


\ TC \ TC 

sin x-cosx ^ 0<=>sinlx- — l^0<=>x^ — + kn,{k e Z). 

Cáu 9: (THPT Hoa Ltt A-Ninh Binh-lán 1-nám 2017-2018) Tim táp giá trj cüa hám só 

y-4 3 sin x - eos x - 2. 


A. 


-2; V3 


B. 


-V3-3;V3-ll. C. [-4;0], 

Lói giái 


D. [-2; 0] 


Chon C 

Xét y = sin x - eos x - 2 = 2 


^ . ;r . 

sin x. eos-eos x.sin — 

V 6 6 


- 2 - 2 sin 


' n > 

x- 

V 6y 


-2 


Ta có -1 < sin^x-^J < 1 => -4 < 2siní x-^-J-2 < 0 => -4 < y < 0 vói moi xeR 
Váy táp giá tri cúa hám só lá [—4; 0]. 

Cáu 10: (THPT Chuyén Bác Ninh-fán 1-nám 2017-2018) Trong bón hám só: (l) v = cos2x, 
(2) y = sinx; (3) y = tan2x; (4) y = cot4x có máy hám só tuán hoán vói chu ky ni 
A. 1. B. 0. C. 2. D. 3. 

Lói giái 

Chon A 

Do hám só y - eos x tuán hoán vói chu ky 2n nén hám só (1) y = eos 2x tuán hoán chu ky n. 
Hám só (2) y = sinx tuán hoán vói chu ky 2n . 
















, > ' ' TC 

Do hám só y - tan x tuán hoán vói chu ky n nén hám só (3) y = tan 2x tuán hoán chu ky —. 

, > ' ' 7T 

Do hám só y = cot x tuán hoán vói chu ky n nén hám só (4) y = cot 4x tuán hoán chu ky —. 
Cáu 11: (THPT Chuyén Bác Ninh-fán 1-nám 2017-2018) Giái phuang trinh 2 sin 2 x + y¡3 sin 2x = 3 . 


A. x = — + kn. 
3 


B. x = — + kn. 
3 


,, 4 K 

C. x- -1- kn. 

3 


.. 5n . 

D. x =-1- kn. 

3 


Lói giái 

Chon B 

Cách 1: Xét eos x = 0: Phuang trinh tuong ctuong 2 = 3 ( klm ) 

Xét cosx ^ 0, chia cá hai vé cho eos 2 x ta có: 

2 tan 2 x + 2V3 tanx = 3(tan 2 x +1) <=> tan 2 x-2^3 tanx + 3 = 0 

<=> tanx = <=> x = — + kn ,leZ 

3 


f 1 — 2 sin 2 x) + V3 sin2x = 2 <=> 2sin 

fo ^ 

V / 

l 6 J 


o n , 

= 2 <=> x- —l- kn . 
3 


Cáu 12: (THPT Chuyén Bác Ninh-fán 1-nám 2017-2018) Tính tóng S cúa các nghiém cüa phuang 


n _ n 


trinh sin x = — tren doan 
2 

A. S = — . B. S = —. 

6 3 


C S = — 
2 


D. S = —. 

~ 6 


Lói giái 


Chon D 


Ta có: sinx = — <=> 
2 


n 

x = — 1 - 2 kn 
6 

5 n 

x =-1 ¿kn 

6 


(keZ) 


Vi xi 


n _ n 

T’Y 


n _ c n 
nen x = — => S = —. 
6 6 


Cáu 13: (THPT Chuyén Bác Ninh-fán 1-nám 2017-2018) Giái phuang trinh sin3x-4sinxcos2x = 0. 

x-kn 


k2n 
x = - 


kn 
x = — 


x = k2n 

r 

3 

x = + —+ A :n 

3 

B. 

2 

x = ± — + kn 

4 

C. 

x = ± — v kn 

L 3 

D. 


A. 


Lói giái 

Chon D 

Cách 1: DK: xeR (*) 

Phuang trinh <=> sin x (3 - 4 sin 2 x) - 4 sin x eos 2x = 0 
l-cos2x 


n 7 

x = + —y kn 
6 


í 


<=> sin x 


3-4. 


V 


-4cos2x = 0 sinx(l-2cos2x) = 0 

















sin x = 0 


X 

1_ 

<=> 

cos2x = — 

L 2 

n <=> 
= eos — 

3 

u 

2x = ±—i- kln 

L 3 


x = kn 

n (& e Z) thóa man (*). 
x = ± —vkn 
6 


Cách 2: Plnrong trinh <=> sin 3x - 2 (sin 3x - sin x) = O 
<=> -sin3x + 2sinx = O <=> sinx(4sin 2 x-l) = O 

x-kn 

<=> sin x (1-2 eos 2x) = 0 <=> n 

x = ± —i- kn 
6 



( K ^ 


( 3jt^ 

sin 

2x- 

= sin 

XH- 


l 4 j 


l 4 J 


co 


tóng các nghiém thuóc khoáng (0;;r) báng 

B. n. 

Lói giái 


A. — 

2 


2 


D. 


n 


Chon B 


Ta có sin 




„ n 3n ,, r 



f 3n^ 


2x-= xh- v kln 

4 4 

2x- 

= sin 


<=> 

<=> 

l 4 ) 


l 4 ; 


2x-— = — -x + l2n 



L 4 4 L 


x = n + k2n 


n ,2 a (k, l . 
— + l — 


x = — 

6 3 


Ho nghiém x = n + kln khóng có nghiém nao thuóc khoáng (0; n). 

x - — + / — e (0;;r) => 0 < — + / — < ;r <=> / e {0; 1}. 

6 3 V ' 6 3 1 j 

Váy phuong trinh có hai nghiém thuóc lchoáng (0; n) la x = — va x = —. Tú dó suy ra tóng 

6 6 

các nghiém thuóc khoáng (0; n) cüa phuong trinh náy báng n. 


x 


Cáu 15: (THPT Xuán Hóa-Vính Phúc-nám 2017-2018) Chu ky cúa hám só y = 3sin— la so nao sau 


dáy? 

A. 0. 

Chon C 

Chu ki cúa hám só T 


B. 2 n. 


2 K 


- 4 n. 


C. 4 n . 
Lói giái 


D. n. 


Cáu 16: (THPT Xuán Hóa-Vính Phúc-nám 2017-2018) Táp D = ez| lá táp xác dinh cúa 

hám só náo sau dáy? 

A. y = cotx. B. y = cot2x. C. y = tanx. D. y = tan2x 

Lói giái 

Chon B 

Hám só y = cot2x xác dinhkhi 2 x^kn <=> x^ —. 

2 



















Cáu 17: (THPT Xuán Hóa-Vính Phúc-nám 2017-2018) Khi x thay ció i trong khoáng 
y = sin x láy moi giá tri thuóc 


5 n In 

T’T" 


thi 



R 

L £ 0 1 


U» 

2 ,U 


A. 


Chon A 


C. [-!;!]. 


D. 




Lai giái 




Trong núa khoáng 


5k _ 3 n 


x . .5 Jt . y¡2 

Ham so y = sin x giam nen sin — < sin x < sin — => -1 < sin x <-. 

2 4 2 


S 


Trong núa khoáng 


3;r _ 1k 

T’~r 


u , ¿ . 3 n . In y¡2 

Ham so y = sin x tang nen sin — < sin x < sin — => -1 < sin x <-. 

2 4 2 


V Váy khi x thay dói trong khoáng 


5 k _ In 

T’T 


thi y - sin x láy moi giá tri thuóc 


- 1 ;- 


V2 


D. 4 


Cáu 18: (THPT San Táy-Há Nói-lán 1-nám 2017-2018) Tim so diem phán biét bieu dién các nghiém cüa 

phircmg trinh sin’ 2x — cos2x + l = 0 tren dirong trón lirong giác. 

A. 1. B. 3. C. 2 . 

Lói giái 

Chon C 

cos2x =1 
cos2x = -2 (VN) 

Váy có hai diém phán biét biéu dién nghiém cüa phuang trinh trén duóng trón luang giác. 


sin^ 2x-cos2x + l = 0 <=> eos 2 2x + cos2x-2 = 0 <=> 


ox = k((:eZ). 


eos x — a/3 sin x 

Cáu 19: (THPT San Táy-Há Nói-lán 1-nám 2017-2018) Giái phirang trinh - : — : -= 0. 


2 sin x -1 


5 71 

A. x =- vkln,k e Z. 

6 

C. x = — + kln, k e Z. 

6 


5 n 


B. x =-1- kx, k e Z. 

6 


n 


D. x = — vkn.k e Z. 
6 

Loi giái 


Chon A 


Diéu kién sin x ^ — <=> 
2 


Vói diéu kién trén ta có 


x ^ — + kl7l 
6 

5n ,. 

x ^- k¿K 

6 


,k e Z. 


cosx 


rz . „ 1 V3 . 

— v3 sinx = 0 <=> — cosx-si 


sin x = 0 






















r r \ ^ J ^ 

Dói chiéu vói diéu kién ta có nghiém cúa phuong trinh la x =-f- k2n, ieZ. 

6 


Cáu 20: (THPT Chuyén DH Vinh-GKl-nám 2017-2018) Phuang trinh 2 eos x + \¡2 =0 có tát cá các 
nghiém la 


A. 


n . - 
x = — \-k2k 


C. 


x = — + k2n 

4 

x - — + k2n 

4 

x = - — + k2/r 

4 




, (£ e Z). 


B. 


7n , _ 
x =- vk2n 

4 

x = - — + k2n 

4 


,(ke Z). 


D. 


x- — + k2n 

4 

x = - — + k2n 

4 


,(k e Z). 


Ló'i giái 


Chon C 




Ta có 2cosx +V2 = cosx =-= eos 

2 


í 


v * y 


3 n , . 

x =-1- A; 2 ;r 

4 

3;r ,. 

x =-1- A; 2 ;r 

4 


,(¿eZ). 


Cáu 21: (THPT Chuyén DH Vinh-GKl-nám 2017-2018) Nghiém cúa phuang trinh 
8.cos2x.sin2x.cos4x = \¡2 la 


A. 


C. 



n 

, n 

X = 

-b ti — 


8 

8 


3 n 


X = 


+ ¡i - 


Y 

8 


n 

, n 

X = 

— 

~b k — 


16 

8 


3 n 


X = 

— 

+ k — 


16 

8 


e Z). 


e Z). 


B. 


D. 


;r , n 

x =- vk— 

32 8 

3;r , ;r 

x =-hk — 

32 8 


n , n 

x = - i-a: — 

32 4 

3 n . n 

x =-hk — 

32 4 


e Z). 


(ieZ). 


Chon D 


Huóng dan giái 


V2 

Cách 1: 8. eos 2x. sin 2x. eos 4x = \Í2 <=> 4 sin 4x. eos 4x = V2 <=> 2 sin 8x = V2 <=> sin 8x = — 

2 


8x = — + k2n 

4 

8x = — + k2n: 

4 


n , n 

x- - vk — 

32 4 

3 n , n 

x =- vk — 

32 4 


(¿eZ). 


Cách 2: Hám so y = 8.cos2x.sin2x.cos4x = 4 sin 4x.cos4x = 2sin8x có chu ky T = 

n 

trong cóng thúc nghiém có k —. Do váy, chon D 

4 


2 n 
~8~ 


n . 

— nen 
4 
















Cáu 22: (THPT Chuyén DH Vinh-GKl-nám 2017-2018) Phuong trinli tanx = cotx có tát cá các 
nghiém la: 


A. x = + 


B. x = ^ + k^(keZ). 


C. x - ^ + k2zr (ieZ). 


D. x = ^ + kn (k & Z). 


Lói giái 


ChonB 


K 


DK: x^k— ta có: 

2 

tan x = cot x => tan 2 x -1 = 0 . 
n 
4 


(O 


x — — + kn 


x = - — + kn 

4 


x = + {k eZ) . 


Két hop diéu kién váy phuong trinh có nghiém: x = - + i-(ieZ) 

Cáu 23: (THPT Yén Lac-VTnh Phúc-lán 1-nám 2017-2018) He só góc cúa tiép tuyén cüa dó thi hám so 

x 4 x 2 


y =-b -— 1 tai diém có hoánh dó x„ = -1 báng 

' 4 2' ' 0 


A. -2. 
Chon A 

3 


B. Dáp só khác. C. 2 . 

Ló’i giái 


D. 0. 


y' ~ x 3 +x => y(-l) = -2. 

Cáu 24: (THPT Yén Lac-VTnh Phúc-lán 1-nám 2017-2018) Tim m dé phu'ong trinh 
2sin 2 x + m. sin2x = 2/77 vó nghiém. 


A. m <0; m> — , 
3 


B. m <0: m> — . 

3 


C. 0 < m < —. D. m < 0 hoác m > —. 

3 _ '3 

Lói giái 

Chon D 

Xét phnong trinh asinx + ócosx + c = 0 có nghiém khi a 1 +b 2 >c 2 . Váy dé phuong trinh vó 
nghiém thi a 2 +b 2 <c 2 . 

Tacó: 2sin 2 x + 7 «.sin 2 x = 2m <^>\-cos2x + m.úi\2x = 2m 
<=>m.sin 2 x-cos 2 x- 2 m + l = 0 (*). 

m < 0 

Dé phuong trinh (*) vó nghiém thi m 2 + (-l)" < {-2m + l)“ <=> 3 m 2 -4m > 0 <=> 4 . 

m > — 

L 3 

Cáu 25: (THPT Yén Lac-VTnh Phúc-lán 1-nám 2017-2018) Tim nghiém cúa phuong trinh 


n 


n 


sin“ x + sinx = 0 thóa man diéu kién-< x < —. 


A. x = —. 
2 


B. x = n. 


C. x = 0. 


r» 71 

D. x = —. 


Chon C 


Lói giái 




Ta có sin 2 x + sinx = O <=> 


sin x = O 
sinx = -1 


x = kn 
k 

x = -1- k2n 


, r > 71 TC 

Bói chiéu vói diéu kién - — < x < —. Ta dugc nghiém cúa phucmg trinh lá x = 0. 


Cáu 26: (THPT Yén Lac-Vính Phúc-lan 1-dé 2-nám 2017-2018) Tim m dé phucmg trinh 
2sin 2 x + /77.sin2x = 2/77 v6 nghiém. 

4 4 4 4 

A. 777 <0; 777 > — . B. 777 < Oí 777 > — . C. 0 < 777 < — . D. 777 < 0 lioác 777 > — . 

3 3 3 ~~ ‘ 3 

Loi giái 

Chon D 

Xét phucmg trinh «sinx + ócosx + c = 0 có nghiém khi a 2 +b 2 >c 2 . Váy dé phucmg trinh vó 
nghiém thi a 2 +b 2 <c 2 . 

Tacó: 2sin 2 x + 777.sin2x = 2777 <=> 1-eos 2x + 777 . sin 2x = 2/77 
<=> 777.SÍn2x-COs2x-2777 + l = 0 (*) . 


Dé phucmg trinh (*) vó nghiém thi m~ + (-1)" < (-2/77 +1)~ <^> 2>m 2 - 4m > 0 


777 < 0 

4 - 

777 > — 

3 


Cáu 27: (THPT Yén Lac-Vính Phúc-fán 1-dé 2-nám 2017-2018) Tim nghiém cúa phucmg trinh 

sin 2 x + sinx = 0 thóa man diéu kién - — < x <—. 

2 2 

A. x = — . B. x-k. C.x = 0. D. x = —. 

2 “3 

Loi giái 

Chon C 


Ta có sin 2 x + sinx = 0 <=> 


sin x = 0 
sinx = -1 


x = kn 
n 

x =-t- k2n 


V 2 

' ' ' 71 71 

Dói chiéu vói diéu kién -—< x< ~- Ta duge nghiém cúa plurang trinh la x = 0. 

Cáu 28: (THPT Yén Lac 2-Vính Phúc-lán 1-nám 2017-2018) Phucmg trinh cosx = 0 có bao nhiéu 
nghiém thuóc khoáng (0;2018^)? 


A. 2017. B. 2018. C. 2019. D. 1009. 

Loi giái 

Chon B 

Ta có cosx = 0<íí>x = y + Á:;z-vói keZ. Nghiém thuóc khoáng (0;2018^) thi 

n 1 4033 

0<- + /bz-<2018;r o — <k< -- k e {0,1,2, ...,2017}. 

2 2 2 

Váy phuong trinh có 2018 nghiém thuóc khoáng (0; 2018/r). 


Cáu 29: (THTT So 2-485 tháng 11-nám hoc 2017-2018) Hay néu tát cá các hám so" trong các hám so" 
y — sinx, y = cosx, y = tanx, y = cotx thóa man diéu kién dóng bien va nh|n giá trj ám trong 


f n ^ 


khoáng -;0 

v 2 










A. y-tanx. B. y - sinx,y = cotx . 

C. y — sin x, y - tan x. D. y — tan x, y - eos x. 

Lói giái 

ChonC 

Vi hám só y - cot x luón nghich bien tren túng khoáng xác dinh nén loai ngay dáp án B. 

Dya váo dó thi cúa các hám só krong giác y = sin x, y = eos x va y = tan x tren khoáng 


-i* 


ta tháy hám y - sin x vá y = tan x thóa. 


Cáu 30: (THPT Viét Tri-Phú Tho-lán 1-nám 2017-2018) Tren doan 

y = sinx vá y = cosx cát nhau tai bao nhiéu diem? 

A. 2 . B. 5 . C. 4 . 

Lói giái 

Chon B 

Phirong trinh hoánh dó giao diém cúa hai dó thi hám só lá 

n 


-2 n\ 


5 n 


, dó thi hai hám só 


D. 3. 


sinx = cosx <=> tanx = lc>x = - + te (ieZ) 


Do x = — + kK& 

4 


-2n-, — 
2 


nén -2 n < — + k7t< — <=> -— <k< — =>&<e {—2; — 1; 0; 1; 2}. 

4 2 4 4 


Váy dó thi hai hám só da cho cát nhau tai 5 diém trén doan 


-2 7V. 


5 n 


Cáu 31: (THPT Thach Thánh-Thanh Hóa-nám 2017-2018) Tim giá tri lón nhát, giá tri nhó nhát cúa 
hám só y = y/2 sinx + 3 . 

A. max y - >15, min y - 1. B. max y - >15, min y = 2yf5. 

C. max y = y¡5, min y = 2. D. max y = y¡5, min y = 3 . 

Lói giái 

Chon A 

Ta có -1 < sinx <1; Vx e I o 1 < 2sinx+3 <5; VxeM^>l<y< y¡5; Vxel 

Cáu 32: (THPT Thach Thánh-Thanh Hóa-nám 2017-2018) Tim chu ky co so (néu có) cúa hám só 
/ (x) = tan2x. 


A. T 0 = 2n . 


B. T 0 = — , 
~ 0 2 


C. T 0 = n. 


D. T n = — . 


Lói giái 


Chon B 


Ta có / 


f 


K 


x + k — 
2 y 


= tan(2x + Á:^) = tan(2x) = / (x); Vx e R, \/k eZ 


Cáu 33: (THPT Thach Thánh-Thanh Hóa-nám 2017-2018) Hám só y = sinx dóng bién trén mói 
khoáng: 


A. 


71 71 

- Yk¿K\ - Yk¿K 

2 2 


C. 


— Vk2n\ -h«:2^' 

2 2 y 


vói ieZ. 


vói ieZ 


B. 


D. 


3 n .. 5k , _ 

- Vk2n\ - i - a : 2 ^- 

2 2 


vói ieZ. 


n 


\ 


-k2n\ n + k2n 


vói k eZ. 





















Lói giái 


Chon A 

Nhin váo dó thi hám só y - sin x ta tháy dó thi hám so la duxmg cong di lén tír trái qua phái 


trong các khoáng 


n 


n 


k2n: —i- k2n vói k & Z nén dáp án lá A. 

2 2 ) 


Cáu 34: (THPT Thach Thánh-Thanh Hóa-nám 2017-2018) Phuxmg trinh sin x - V3 eos x = 1 chi có các 
nghiém lá: 


A. 


n , „ 
x = —l- k2n 


C. 


In 

x =-1- k2n 

6 

x = - — + k2n 
2 

In ,. 

x =- 1 - k2n 

6 


(JteZ). 


B. 


(keZ). 


D. 


K , . 

x =- vk2n 

2 

1k , _ 

x =- vk2n 

6 

x = — J rk2n 


In ,. 

x =- vk2n 

6 


(keZ). 


(k e Z). 


Lói giái 


Chon A 

sinx-V3cosx = l -2 sin 


( n ^ 


( 

x- 

sin 

x- 

l 3 ) 


l 3 ) 


1 . n 
— = sin — 

2 6 


<=> 


x - — = — + k2n 
3 6 

K 5 K , . 

x -=- \-k2ft 

3 6 


n ,. 
x = — \-k2n 


In .. 

x =-b k2n 

6 


Cáu 35: (THPT Thach Thánh-Thanh Hóa-nám 2017-2018) Phuxmg trinh 

sin 2 x-4sinxcosx+3cos 2 x = 0 có táp nghiém trüng vói nghiém cüa phuxmg trinh náo sau 
dáy? 

tan x = 1 

A. cosx = 0. B. cotx = l. C. tanx = 3. D. 


1 ■ 

cotx = — 
3 


Lói giái 

Chon D 

Dé tháy vói eos x = 0 khóng lá nghiém cúa phuong trinh dáu. 

Vói cosx 0, chia 2 vé cho eos 2 x, ta có: tan 2 x-4tanx + 3 = 0 
tan x = 1 


<=> 


tan x = 1 
tan x = 3 


<=> 


1 

cotx = — 
3 


Cáu 36: (THPT Thach Thánh-Thanh Hóa-nám 2017-2018) Giái phuong trinh sin 


í n ^ 
2xh— 

3 


2 


A. 


x = - — + kn 

4 

5 n , 

x =-b kn 

12 


(JfceZ). 


B. 


x = — + kn 

4 

5 n , 

x =-b kn 

12 


(keZ). 





















c. 


X = — + k7T 


4 

n 

12 


x-— + kn 


(¿eZ). 


Lói giái 


Chon A 



f 


( 

<=> sin 

2xh— 

= sin 

— 


l 3 ) 


1 6 J 


<=> 


2x+— = -— + k2n 


K K 7 

2x~i - = 7T~\ - Yk¿7Z 


D. 


n , n 
x =-1- k — 


n , n 

x = -1 - k — 

12 2 


(keZ). 


x = ~— + kK 

4 

5 n , 

x =-1- kn 

12 




Cáu 37: (THPT Chuyén Vinh Phúc-lán 2-nám 2017-2018) Tim tát cá các giá trj cüa tham so m de phu’o'ng 
trinh cos 2 x = m — 1 có nghiém. 

A. 1 < m < 2. B. m < 2. C. 1 < m < 2 . D. m > 1. 

Lói giái 

Chon C 

Ta có: 0<eos 2 x< 1 nén 0<m-l<lol</ii<2 thipherong trinh có nghiém. 

Cáu 38: (THPT Quáng Xuang-Thanh Hóa-lán 1-nám 2017-2018) Tim diéu kién cúa tham só m dé 
plurong trinh 3 sin x + m eos x = 5 vó nghiém 

A. me (-4; 4). B. m e (-co;-4]u[4;+co) . 

C. m e (-oo; -4). D. m e (4; +oo). 

Lói giái 

Chon A 

Dé phrrong trinh da cho vó nghiém thi 3 2 + m 2 < 5 2 « m 2 <16 <=> -4 < m < 4 . 

Cáu 39: (THPT Quang Xuang-Thanh Hóa-lán 1-nám 2017-2018) Cho các hám só v = eos x, 
y = sin x, y - tan x, y = cot x. Trong các hám só trén, có bao nhiéu hám só chán? 

A. 2. B. 1. C. 3. D. 4 

Lói giái 

Chon B 

• y = f (*) = cos * lá hám só chán vi: 

Táp xác dinh D = R, nén Vx e D => -x e D vá /(-x) = cos(-x) = cosx = /(x). 

• y = g( x ) = sinx la hám só lé vi: 

Táp xác dinh D = R, nén Vx e D => -x e D vá g(-x) = sin(-x) = - sinx = -g(x). 

• y = /z(x) = tanx lá hám só lé vi: 

Táp xác dinh D-R\ + kn \ k eZj, nén 

VxeD=>-xeD vá h (-x) = tan (-x) = - tan x = -h (x). 

• y = £(x) = cotx lá hám só lé vi: 

Táp xác dinh Z) = M\ {A:;r|keZ}, nén 










Vx e D => -x e D va &(-x)= cot (-x) = - cot x = -k (x). 

Cáu 40: (THPT Ngó Sí Lién-Bác Giang-fán 1-nám 2017-2018) Giái phircmg trinh sin3x = sinx ta dirpc 
tap nghiém cüa phircmg trlnh la 


A. < — + kn,k e Z 

4 


C. <1 — + k2n,k eZ[. 


Chon B 

3x = x + £2;r 
3x = n -x + l2n 


B. \ kn,k eZ;—+ / —,/eZ 
- 4 2 


D. {k2n, ¿eZ}. 


Lói giái 

x-kn 

n Ik > k e Z,/ e Z. 


x : 


4 2 


7T K 

Váy táp nghiém cúa phuong trinh la: \ kn, k e Z;— + /—, l e Z 


Cáu 41: (THPT Ngó Sí Lién-Bác Giang-fán 1-nám 2017-2018) Goi X la táp nghiém cüa phu’o'ng trinh 

= sin x. Ménh dé nao dirói dáy dúng? 


eos 


f x 

—+ 15 
v2 


A. 290° el. 

Chon A 

Xét phtrong trinh: eos 


<=> 


B. 220° eI. C. 240° eX . 

Lói giái 


D. 200°eX. 


eos 

(x > 

- + 15° 

= sinx <=> eos 

(x \ 

- + 15° 


U y 


U ) 


—+ 15° = 90°-x + &360° 
2 

— + 15° = -90° + x + A:360 o 
2 


— = 75° + «60° 
2 

- = 105°-«60° 
2 


<=> 


= cos(90°-x) 


' x = 50° + M20° 
x = 210°-£720' 


, ieZ 


Váy 290° = 50°+ 2.120° e X. 

Cáu 42: (THPT Nguyen Dúc Thuán-Nam Dinh-lán 1-nám 2017-2018) Phucmg trinh hrang giác: 
2cosx + V2 = 0 có nghiém la: 


n . . 
x = — vk2n 

4 

B. 

3 n . . 

x =-h k2n 

4 

c. 

x = —h^2^ 

4 

D. 

x = - — + k2n 

V 4 


x = -— + k2n 

L 4 


x = — + k2n 

L 4 



A. 


Chon B 


In . _ 
x- - vk2n 

4 

x = - — + k2n 

4 


Lói giái 


m 'i j V2 3 n ,3 7t . . 

Phirong trinh tuong auong voi eos x = —— = eos — => x = ± — + k2n 

Cáu 43: (THPT Háu Loe 2-Thanh Hóa-án 1-nám 2017-2018) Tim so nghiém thuóc khoáng (0; tt) cüa 


phLrcmg trinh eos 


XH- 


= 0 . 



















A. 0. 

Chon B 

Ta có: eos 


B. 1. 


C. 2. 
Lói giái 


D. 3 


f n ^ 

X H- 


V 


7C 7C 71 _ 

= 0 <=> x H— = —l- k7T, ieZ <=> x = —l- kn\ k eZ 

4 2 4 


K 13 

Do xe(0; ;z-)<=>0<x<;r<=>0< — t- kn < n <=> — <k < — . 

v ’ 4 44 

Má ieZ=>í = 0=>x=- 

4 


=> Plurong trinh da cho có duy nhát mót nghiém trong khoáng ( 0 ; n ). 

Cáu 44: (THPT Chuyén Lam-Thanh Hóa-lán 1-nám 2017-2018) Hám só náo duói dáy dóng bien tren 


khoáng 
A. y — sin x 


0; f 

V Ó y 


B. y = cosx. C. y = sin 

Lói giái 


f n ^ 

x - 


D. y - sin 


4 


Chon C 

Ta có xe 


ío 

n 

' n 


' n 


=> x-e 

-•- 

cz 

-•- 

l 6 ) 

3 

l 3 2y 


l 2 2 J 


nén hám só y - sin 


ó 

x - 


dóng bien. 


Cáu 45: (THPT Chuyén Lam-Thanh Hóa-lán 1-nám 2017-2018) Viét plurong trinh tiép tuyén cúa 


(C): y = -^x 3 + x 2 -2 tai diém có hoánh dó lá nghiém cúa phirong trinh y" = 0. 


A. y - -3x - 


B. y = -X- —. 

3 


C. y - -x —, 
3 


D. y = -x- 


11 


Lói giái 


Chon C 

y' = x 2 + 2x => y" = 2 x + 2 

4 

y" = 0 <=> 2 x + 2 = 0 <=>x = -l=>y = — 

3 

He só góc k = y(-l) = -1 (loai A) 

Plurong trinh tiép tuyén cán tim lá y = -l(x + l) + [ 

3 j 


= -x —. 
3 


Cáu 46: (THPT Chuyén Lam-Thanh Hóa-lán 1-nám 2017-2018) Cho phuong 
trinh(sinx + l)(sin 2 x-« 7 SÍnx) = « 7 COS 2 x. Tim táp S tát cá các giá tri thuc cúa tham só m dé 


( 

phuong trinh có nghiém trén khoáng 0 ; — 

y 6) 


r 


A. S = 


4 


B. 5 = (0;l). C. S = 

Lói giái 


f n 

0; 2 

V ¿ J 


D. 5 = 


-4 


Chon A 

Ta có: 



























(sinx + l)(sin2x-«7sinx) = m eos 2 x (*) 


<=> (sin x +1) (sin 2x - m sinx - m + m sin x) = 0 <=> 


sinx = -1 
sin2x = m (2) 


f n ^ 


Dé phirong trinh (*) có nghiém tren khoáng 0;— khi phirong trinh (2) có nghiém trén 

v 6 


khoáng 


ío ; —1 

l 6J 


, t¡ H _ 71 

hay 0<x<— <=> 0 < 2x < — <=> 0 < /?? < —. 

6 3 2 


Cáu47: (THPT Có Loa-Há Nói-lán l-nawm-2018) Nghiém cha phuong trinh V3cosx + sinx = -2 la 


A. 


x =- 1 - kln 

6 

n 

x — — \-k2n 
6 




5 71 

C. x = ±-1- kln, k e Z. 

6 


Chon B 


5 JZ 

B. x- - vkln.k e Z . 

6 


D. x = - — + &2;r,¿eZ. 
2 


Loi giái 


XH- 

V 3y 


= -l 


V3 1 

Ta có v3 eosx +sinx = -2 <=> —cosx + — sinx = -1 <=> sin 

2 2 

<=> x + — = - — + &2;r <=> x = - — + kln, \/k e Z. 

3 2 6 

Cáu 48: (THPT Chuyén Le Hóng Phong-Nam Dinh-lán 2 nám 2017-2018) Khang djnh nao sau dáy la 
kháng dinh sai? 


A. eosx = -1 <r> x = ;r + &2;r. 
C. cosx = l<^> x - kln . 


B. eos x = 0 <=> x = —l -kn . 

2 


D. eos x = 0 <=> x = — vkln. 

~ 2 


Lói giái 

Chon D 

Tacó: cosx = -1 <=> x = n + kln {k e Z) . Suy ra A. dúng. 
TC 

cosx = 0 <=> x = —I -kn (¿eZ). Suy ra B. dúng. 


cosx = 1 <=> x = kln (k <e Z). Suy ra C. dúng. 

Cáu 49: (THPT Chuyén Le Hóng Phong-Nam Dinh-lán 2 nám 2017-2018) Có bao nhiéu so tu nhién có 
ba chü so dang abe vói a, b , c e {0; 1; 2; 3; 4; 5; 6} sao cho a<b <c. 

A. 120. B. 30. C. 40. D. 20. 


Loi giái 










Chon D 


V) so ti/ nhién có ba chir so dang abe vói a , b , ce |0;1;2;3;4;5;6} sao cho a<b <c nén a , b , 
c e {l; 2; 3; 4; 5; 6}. Suy ra so các so có dang abe la C¡ = 20. 

Cáu 50: (THPT Chuyén Le Hóng Phong-Nam Dinh-lan 2 nám 2017-2018) Giái phu'ong trinh 
cos2x + 5sinx —4 = 0. Ménh dé nao sau dáy dúng? 


A. x- —i- kn. B. x- - 1 vkn. C.x-kln. D. x =— vkln . 

2 2 “2 

Loi giái 

Chon D 

Tacó cos2x + 5sinx-4 = 0 <=> l-2sin 2 x + 5sinx-4 = 0 <=> -2sin 2 x + 5sinx-3 = 0 
<^> (2sinx-3)(sinx-l) = 0 <=>sinx = l (vi -1 < sinx < 1). 

71 

Váy phirang trinh có ho nghiém la x = — + kln, ieZ. 

Cáu 51: (SGD Vính Phúc-KSCL lan 1 nám 2017-2018) Tim tát cá các giá trj cüa m de pherong trinh 
cos2x + msin2x = 1-2 m vó nghiém, két quá la: 


A. 0 < m < —. 
3 


c. 


m e (-co; 0) u 



Chon C 


B. 0 < m < -. 
3 


D. m e(-oo;0] 


u 


'4 \ 

.3 J 


Ldi giái 


Phixong trinh cos2x + msin2x = 1 — 2m vó nghiém khi: 


1 + m 2 < (1 - 2 m,y 3 m 2 - 4m > 0 <=> 


x< 0 

4- 

x > — 
3 


Váy m e (-co;0)u — ; + co . 

\3 J 

Cáu 52: (SGD Vính Phúc-KSCL lán 1 nám 2017-2018) Phurang trinh 

eos 2 x + cos 2 2x + cos 2 3x + cos 2 4x = 2 tirong dirong vói phircmg trinh 

A. sinx.sin2x.sin5x = 0. B. sinx.sin2x.sm4x = 0. 

C. eos x. eos 2x. eos 5x = 0. D. eos x. eos 2x. eos 4x = 0 . 

Loi giái 

Chon C 

Ta có: cos 2 x + cos 2 2x + cos 2 3x + cos 2 4x = 2 

1 + cos2x l + cos4x l + cosóx l + cos8x . 

<=> -+-+-+-= 2 


2 


2 


2 


2 











<=> cos8x + cos2x + cos6x + cos4x = O <=> 2cos5xcos3x + 2cos5xcosx = 0 

<=> 2cos5x(cos3x + cosx) = O <=> 2cos5x.2cos2x.cosx = 0 <=> cosx.cos2x.cos5x = 0. 

Cáu 53: (THPT Luc Ngan-Bác Ninh-lán 1 nám 2017-2018) Phu'o’ng trlnh sin 5x + sin 9x + 2 sin 2 x -1 = 0 
có mot ho nghiém la: 


n k2n 

A. x = — +- 

“ 42 7 


,, n k2n 

B. x = — +- 

42 3 


C. x = — + k2n. 
5 


.. 3 n 

D. X- - 1 -K7T. 

7 


Lói giái 


Chon A 

sin 5x + sin 9x + 2 sin 2 x -1 = 0 
<=> 2 sin 7x eos 2x - eos 2x = 0 
<=> (2 sin 7x -1) eos 2x = 0 




sin 7x = — 

2 o 

cos2x = 0 


lx = — + k2n 
6 

„ 5n , _ 

lx = - \-k2x 

6 

. n , 

2x-—vkn 
2 


n k2n 


x = ■ 


42 7 

5k k2n 

X =-1-, 

42 7 


n kx 


x = - 


Cáu 54: (THPT Le Van Thinh-Bác Ninh-lan 1 nám 2017-2018) Hám só nao sau dáy la hám so chán? 

A. y = sinxcos3x. B. j = cos2x. C. y = sinx. D. y = sinx + cosx. 

Lói giái 

Chon B 

Hám só y = sinxcos3x có TXD: D = R , nén Vx e R => -x e R va có 
_y(-x) = sin(-x)cos(-3x) = -sinxcos3x = ~y(x) suyrahámsó y = sinxcos3x la hám solé. 
Hám só y = cos2x lá hám só chán vi TXD: D = R, nén VxeM=>-xeM vá 
y(-x) = cos(-2x) = cos2x = y(x). 

Xét tuxmg tu ta có hám só y = sin x lá hám só lé, hám só y - sin x + eos x khóng chán cüng 
khóng lé. 

Jo 

Cáu 55: (THPT Lé Van Thinh-Bác Ninh-lán 1 nám 2017-2018) Phuong trinh sin 2x = —— có bao 


nhiéu nghiém thuóc khoáng (0;/r) ? 
A. 4 B. 3. 


Chon C 


T ' ■ o V2 _ 
Ta co sin 2x =-<=> 

2 


x = -— + kn 
8 

5 n 

x =- Yin 

8 


C. 2. 
Lói giái 


vói k, l g Z . 


D. 1 


Trén khoáng (0;;r) ta có 2 nghiém thóa man tuong úng k = 1 vá l - 0. 

Cáu 56: (THPT Lé Ván Thinh-Bác Ninh-lán 1 nám 2017-2018) Tim táp xác dinh cüa hám só sau 
cotx 


y- 


2 sin x -1 











A. D = R\ 


C. D = R\ 

ChonC 

Hám só y - 

f sin x -£■ 0 
[2sinx-l 


71 TC 1 \ 71 S7T 

kn, —l- k2n, -I- k2n\ B. £) = R\•< —l- k2n, -I- k2n\k eZ 

6 6 6 6 


71 5 71 1 í 71 9 ti 

kn, — vk2n, - \-k2n\k eZ>. D. Z) = R\<&;r,— vk2n, - \-k2n;k¡ 

6 6 J [33 

Lói giái 


cotx 
2sinx-l 


xác dinh khi: 


¿0 


<=> i 


sin x ^ 0 

1 <=> 
sin x ^ — 

2 


x ^ kn 

x^^- + k2n ,(íeZ). 

5 n , . 

x ^-h k2n 

6 





Cáu 1: (THPT Triéu Son 1-lán 1 nám 2017-2018) Giá tri nhó nhát m va giá tri lón nhát M cüa hám so 
sinx + 2cosx + l 


; ; = 


sinx + cosx + 2 

1 


la 


A. m = - —; M — 1. B. m = 1; M - 2. C. m = -2; M = 1. D. m = -1; M = 2. 

Lói giái 

Chon C 

_ , sinx + 2cosx + l ¡ ¡ \ „ /*\ 

Taco y = - <¿>(y-\)smx + ly-2)cosx = l-2y (‘) 

sinx + cosx + 2 

Phuong trinh (*) có nghiém (y -1) 2 + (y - 2) 2 > (l - 2 yf o y 2 + y-2<0<=>-2 <y<l. 

Váy m = — 2; M = 1. 

Cáu 2: (THPT Chuyén Vính Phúc-MD 903 lán 1-nám 2017-2018) Tát cá các ho nghiém cúa phuong 
trinh sinx + cosx = l la 


A. 


x = k2n 
n 
2 


K , k e Z 

x = —r k2n 


B. x = k2n, k e Z . 


n 


C. x = — + k2n, k eZ . 

4 


Chon A 


D. 


n ,. 
x = — vk2n 

4 

n ,. 

x =-l-«:2;r 

4 


, ieZ. 


Lói giái 


Tacó: sinx + cosx = 1 <=> \¡2 


sin 


f ^ 

= 1 <=> sin 

f ^ 

1 


f x) 

XH- 

XH- 


<=> sin 


l 4 J 


l 4 ) 

” V2 


l 4 J 


: sin- 


n 


n n ,. 
xH— = —b«;2;r 

4 4 

;r 3;r 

XH— =- Vk2n 

4 4 


x = A:2;r 
n 
~2 


x - 7 L + k 2n 


Cáu 3: (THPT Chuyén Vính Phúc-lán 1 MD 904 nám 2017-2018) Tát cá các ho nghiém cúa phuong 
trinh 2 eos 2x + 9 sin x - 7 = 0 la 


A. x = - ~vkn (k. e Z). 


B. x = ^ + k7r(ksZ). 


C. x — - 7 ^ + k2K (¿sZ). 


D. x = ^- + ^2;r (A: e Z). 


Lói giái 

Chon D 

Ta có 2cos2x + 9sinx-7 = 0 <=> 2(l-2sin 2 x) + 9sinx-7 = 0 

5 TC 

<=> -4sin 2 x + 9sinx-5 - 0 <=> sinx = 1, sinx = — (vó nghiém) <=> x = —+ A:2;r (A:eZ). 

Cáu 4: (THPT Chuyén Vính Phúc-lán 1 MD 904 nám 2017-2018) Có bao nhiéu só tu nhién lé có 4 
chü só khác nhau? 

A. 2240. 


B. 2520. 


C. 2016. 


D. 256. 














Lói giái 


Chon A 

Giá sú só tu nhién lé có bón chü só khác nhau la abcd . Klii dó: 
d có 5 cách chon. 
a có 8 cách chon. 

Só các só la: 5.8 ,A¡ = 2240 (só). 

Váy só các só tu nhién lé có bón chu só khác nhau lá 2240 só. 


Cáu 5: (THPT Kim Lién-Há Nói nám 2017-2018) Goi S lá tóng các nghiém thuóc khoáng (0;2;r) cúa 
phuong trinh 3 eos x -1 = 0. Tính giá tri cüa S. 

A. 5 = 0. B. S = 4x. C. S = 3tt . D. S-2n. 

Lói giái 

Chon D 

Tacó: 3cosx-l = 0 <=> eos x = — <=> x = ± árceos — + kln , &gZ. 

3 3 

Trong khoáng (0;2;r) phuong trinh 3cosx-l = 0 có hai nghiém lá Xj = -árceos^ vá 

1 

x n = árceos-. 

2 3 

Váy tóng các nghiém lá S = x, + x 2 = - árceos— + árceos — = 0. 


Cáu 6: (THPT Kim Lién-Há Nói nám 2017-2018) Tim tát cá các nghiém cúa phuong trinh 
eos 3x + sin 2x - sin 4x = 0. 

A. x = — + A: —, k e Z. 

6 3 

B. x = — + k —, k i e Z . 

“63 

C. x = k — \ x - — + k2n ; x - — + k2n , k e Z . 

3 6 6 

D. x = — + k — ; x = -— + k2n, k e Z . 

6 3 3 


Chon B 


Lói giái 


Ta có: eos 3x + sin 2x - sin 4x = 0 <=> cos3x-2cos3x.sinx = 0 <=> cos3x(l-2sinx) = 0 


<=> 


cos3x = 0 
l-2sinx = 0 


<Í4> 


cos3x = 0 
1 

stnx = — 
2 


k , n 

X = -h k — 

6 3 

x = — + k2n ,ks 7L <^x = — + k — ,k& 7L. 
6 6 3 

x = — + A:2 tc 
6 


Cáu 7: (THPT Kim Lién-Há Nói nám 2017-2018) Goi x 0 lá nghiém duong nhó nhát cúa phuong trinh 


3 sin 2 x + 2 sin x eos x - eos 2 x = 0. Chon kháng dinh dúng? 


A. x 0 <E 


2n 

2 


B. x 0 G 




3 K 


C. x 0 G 


n 

—; n 


D. x 0 G 


v 
















Lói giái 

ChonD 

r r 2 

Ta tháy cosx = 0 khóng thóa phuang trinh. Chia hai vé phuang trinh cho eos x ^ 0 ta diro'c: 
3 tan 2 x + 2 tan x -1 = 0 


<=> 


tanx = -1 

1 <=> 

tan x — — 

3 


x = - — + kn 


,(k, l eZ). 


x = arctan — + ln 
3 


1 


n 


Váy nghiém duong nhó nhát cüa phuong trinh la arctan - e 0; — 


Cáu 8: (THPT Kién An-Hái Phóng nám 2017-2018) Tim so nghiém cüa phuong trinh 
eos 2x - eos x - 2 = 0, x e [0; 2n\. 

A. 0. B. 2. C. 1. D. 3. 

Lói giái 


Chon C 

eos 2x - eos x - 2 = 0 <=> 2 eos 2 x - eos x - 3 = 0 <=> 


cosx = — (VN) , „ ^ 

2 v ^>x-n + kln (AreZ). 

cosx = -1 


Vói x e [0; 2^], ta có 0 < n + k2n < 2n k — 0. 

Váy phuong trinh da cho có mót nghiém thóa man yéu cáu bái toán. 

Cáu 9: (THPT Chuyén Ltrang Van Tuy-Ninh Binh lan 1 nám 2017-2018) Duong cong trong h inh vé 
bén duói la dó thi cüa mót trong bón hám só duoc liét ké ó bón phuang án A, B, C, D duói dáy. 
Hói hám só dó la hám só nao? 



A. y = eos x +1. B. y = 2 - sin x. C. y = 2 eos x. D. y = eos 2 x +1. 

Lói giái 

Chon A 

Do dó thi di qua ba diém (-^; 0), (0; 2), (^; 0) nén chon phuong án A. 


Cáu 10: (THPT Chuyén Luang Van Tuy-Ninh Binh lan 1 nám 2017-2018) Nghiém cüa phuang trinh 

-V3 


tan x = - 


duge biéu dién trén duong trón luong giác ó hinh bén la nhüng diém nao? 


3 











Chon A 


tanx = 


W3 

3 


<=> x =-b kn, k e Z. 

3 


Lói giái: 


Vói 0 < x <2n => x - - 

3 


hoác x = 


2;r 

T 


Cáu 11: (THPT Chuyén Lirang Van Tuy-Ninh Binh lán 1 nám 2017-2018) Nghiém cúa phuong trinh 
sin x eos x eos 2x = 0 la: 


A. kn{k e Z). 

Chon C 


B. k^-(k e Z) . 


C. k^(ke Z). 


Lói giái 


D. kj(ktZ). 


Ta có sinxcosxcos2x = 0 <=> 


sin x = 0 
cosx = 0 <=> 
cos2x = 0 


X = kn 


x- — + kn 
2 


<=> x = k^{k e Z) 


;r , n 

X =-b k — 

4 2 


Cáu 12: (THPT Chuyén Tran Phú-Hái Phóng l'án 1 nám 2017-2018) Phuong trinh sin2x = —— có 


hai cóng thúc nghiém dang a + kn , ¡5 + kn (k <e Z) vói a , ¡5 thuóc khoáng 


f n 
~~ 2’~2 


. Klii 


dó, a + j3 báng 


A. . 

3 


B. . 
“ 2 


C. —. 


D. n. 


Lói giái 


Chon B 












Tacó: sin2x =-= sin 

2 


í n^ 


\ J 


<=> 


_ 71 7 _ 

2x = -h kz/r 

x = - — + kn 

3 

6 

<=> 

<=> 

4 n 

2 n 

2x =-b k2n 

x =-b kn 

L 3 

L 3 L 


x-- — + kn 
6 

x = - — + kn 
3 


Váy a = ~— va /? = Khi dó a + fi = . 

6 3 2 

Cáu 13: (THPT Doán Thugng-Hái Dvrong-lán 2 nám 2017-2018) Phu’o'ng trinh nao trong so các phctong 
trinh sau có nghiém? 

A. cosx + 3 = 0. B. sinx = 2. C. 2sinx-3cosx = 1. D. sinx + 3cosx = 6. 

Lói giái 

Chon C 

Ta có 2sinx-3cosx = 1 có a 2 +b 2 = 4 + 9 = 13 > c 2 = 1 nén phirong trinh có nghiém. 

Cáu 14: (THPT Há Huy Tap-Há Tính-lán 1 nám 2017-2018) Tim tát cá các giá trj cüa tham so m dé 
phuongtrinh msinx — 3cosx = 5 có nghiém. 

i — _ T m< -4 

A. m> 4. B. -4< m < 4. C. m > v34 . 


D. 


m > 


>4 


Lói giái 


Chon D 

Phirong trinh wsinx-3cosx = 5 có nghiém <=> m 2 + 3 2 > 5 2 m 2 > 16 <=> 


m < -4 
m > 4 


Cáu 15: (THPT Há Huy Táp-Há Tính-lán 1 nám 2017-2018) Tim táp xác djnh cüa hám so y = 


tanx 

cosx-1 


A. D = R\ \k2n }. 


n 


C. D = R\\- + kn;k2n\. 


Chon C 


Hám só y = tan A xác dinh khi: 
cosx-1 


B. D - M \ <¡ ^- + k2n 
D. .D = M \ <¡ y + k2n\x^kn\. 


Lói giái 

[cosx 0 
cosx-1 ^ 0 


<=> { 


n / 

x ^ —b kn 

2 ,ksh. 

x ^ k2n 


Váy táp xác dinh lá D = M\<¡ 7- + kn\k2n,k eZ|. 


J4 

Cáu 16: (THPT Há Huy Tap-Há Tính-lán 1 nám 2017-2018) Phu’cmg trinh sin x = -^- có nghiém lá 

C. 

Lói giái 


A. x = ± — + k2n. 
3 


B. x = — + kn. 
3 


x = ^ + kn 
6 

x = ^7- + kn 
6 


D. 


x-^ + k2n 
x = ^- + k2n 


Chon D 














Cáu 17: (THPT Ha Huy Táp-Há Tính-lán 1 nám 2017-2018) Tính tóng T các nghiém cüa phuong trinh 


eos 2 x - sin 2x - y¡2 + eos 2 


(n ^ 

-bX 

2 


tren khoáng (0;2;r). 


A. T = — . 
8 


Chon C 


B. T = 


2\k 


C. T = 


11 n 


D. T = — . 
4 


Lói giái 


Ta có eos 2 x - sin 2x = \¡2 + eos 
■o cos2x-sin2x = y¡2 eos 


í k ^ 

-bX 

V 2 y 

f 


eos 2 x-sin2x = y¡2 +sin 2 x 


n n 

2xh— = 1 <=> 2xh — -k2n,k^2L 

4) 4 


K 


<=> X =-b Á7T , k eZ 

8 

1 17 

Vi 0<x<2;r <=> 0<- — + kn<2n <=> —<k< — 


8 


In 


8 8 
15;r 


Vi k &Z nén k e {l; 2} => x, = —;x 2 = 

8 8 

11 K 

Vay x, + x, =-. 

1 2 4 

Cáu 18: (THPT Trieu Thi Trinh-lan 1 nám 2017-2018) Tóng tát cá các nghiém cúa phuong trinh 
sin5xcos7x = cos4xsin8x tren (0;2;r) báng 


A. 


19;r 


B. 


9x 


C. 5x. 

Lói giái 


D. In. 


Chon D 

Ta có phuong trinh sin5xcos7x = cos4xsin8x ^-(sinl2x-sin2x) = ^-(sinl2x + sin4x) 


<=> sin 4x + sin 2x = 0 <=> 2 sin 3x eos x = 0 <=> 


sin 3x = 0 
cosx = 0 


kn 


x = ■ 


x = — + kK 


(')• 


Vi x e nén tír (/)suyra x< 


n 2 k 4k k 3 n 


3’ 3 ,;r ’ 3 ’ 3 ’2’ 2 


, , j[ 4 TC 5 71 TC 3 TC 

Váy tóng tát cá các nghiém cüa phuong trinh lá —b — + n -1-1-1- = ln. 

3 3 3 3 2 2 

Cáu 19: (THPT Thach Thánh 2-Thanh Hóa-lán 1 nám 2017-2018) Phuong trinh sin2x + 3cosx = 0 có 
bao nhiéu nghiém trong khoáng (0;/r) ? 

A. 0. B. 1 C. 2 . D. 3 . 

Lói giái 

Chon B 















cosx = 0 


Phucmg trinh tircmg duong vái eosx (2 sin x + 3) = 0 


<=> 


sinx = -—( L ) 


n 


<=> x = —l -kn, k&Z . 
2 


n 


Váy phucmg trinh chi có mót nghiém duy nhát x = —. 

Cáu 20: (THPT Thach Thánh 2-Thanh Hóa-lan 1 nám 2017-2018) Nghiém cúa phuong trinh 
2 sin x +1 = 0 duge biéu dién tren duóng trón luong giác o hinh bén la nhüng diém nao? 



A. Diém D , diém C. 
C. Diém C, diém F . 

Chon B 


Ta có 2sinx+1 = 0 <=> sinx = — <=> 

2 


Vói k - 0 => x = hoác x = —. 


B. Diém E , diém F . 
D. Diém E , diém D . 

Lói giái 


K . . 

x =-1- kln 

6 

In ,. 

x =-1- kln 

6 


(keZ) 


9 9 ~ Jl 9 9 ~ 7 7T 

Diém biéu dién cúa x =-la F, diém biéu dién x = — la E. 

6 6 

Cáu 21: (THPT Chuyén Thái Binh-lán 2 nám hoc 2017-2018) Cho phuong trinh 
(cosx + l)(cos2x-mcosx) = msin 2 x. Phuong trinh có dúng hai nghiém thuóc doan 
khi? 


0 ;- 

3 


A. m>— 1. 


B. m>— 1. 


C. -1 < m < 1. 

Lcri giái 


D. - 1 < m < - 


1 


Chon D 

Ta có (eosx +1)(eos 2x-m cosx) = msin 2 x <=> (cosx + l)[cos2x-mcosx + m(cosx-l)] = 0 

eos 2 x = m (l) 
cosx = -l (2) 


<=> (cosx + l)[cos2x-m] = 0 
Phucmg trinh (2) <=> x = n + kln , k e Z . Vi x e 


0 ;- 

3 


nén khóng ton tai k thóa man. 











Theo dé phuong trinh có dúng hai nghiém thuóc doan 

2 n 


0 ;- 

3 


nén phirong trinh (1) có dúng 


hai nghiém thuóc doan 


0; 



_ 2 ;r 

nén 2 xe 

_ 4;r 

x e 

0; — 

0;— 


L 3 J 


L 3 J 



Do dó (1) có hai nghiém phán biét khi m 
Cách khác: 

Xét hám só y = eos 2x vói x e 
2 n 


í 


0;— 

3 


V 1? 2 


k7T 

. Khi dó y' --2 sin 2x = 0 <=> x = —, k e Z . 

2 


Do xe 


0 ;- 


nén x = 0 hoac x = 


n 


Báng bién thién: 


x 


y 


n 

~2 


2 n 

T~ 


y 


Tú báng bién thién ta tháy m e í-1;--^ 
diém. 



thi duóng tháng y = m cát dó thi y = eos 2 x tai hai 


Cáu 22: (THPT Chuyén Thái Binh-lán 2 nám hoc 2017-2018) Ménh dé nao dirói dáy dúng? 

TC 

A. cosx = -l <=> x = n + kln, (k e Z). B. cosx = 0 <=> x = — + k2n, (k e 

C. sin x = 0 <=> x = k2/[ D. tan x = 0 <=> x = k2n , (ieZ). 


Lói giái 


Chon A 


Ménh dé A. dúng vi cosx = -l <^x-n J rk2n, (ieZ). 

B. sai cosx = 0 <=> x = ^ + kn, (k e Z). 

C. sai vi sin x = 0 e>x = te, (^eZ). 

D. sai vi tan x = 0 <=>x = £/r,(£eZ). 























Cáu 23: (THPT Chuyén DHSP-Há Nói-lán 1 nám 2017-2018) Cho hai phuong trinh cos3x -1 = 0 (1); 

cos2x = (2). Tap các nghiém cúa phuong trinh (1) dóng thói la nghiém cúa phuong trinh 


(2) la 


77 


A. x - —l- kln , k e Z . 
3 


n 


C. x = ± — vklK,k^7L 
3 


ChonD 


B. x — k2n , ieZ. 

277" 

D. x = ± - \-k2x ,k eZ . 

3 


Loi giái 


2 n 


Ta có cos3x-1 = 0 <=> cos3x = 1 <=> x = k —, k e Z . 

3 

1 7T 

eos2x = — <=> 2x = +- vkln x = ± — vkn, k & Z . 

2 3 3 

Biéu dién các nghiém tren duóng trón liróng giác ta có táp các nghiém cúa phuong trinh (1) 

dóng thói lá nghiém cúa phuong trinh (2) lá x = ± — + kn , k e Z . 

Cáu 24: (THPT Chuyén DHSP-Há Npi-lán 1 nám 2017-2018) Phuong trinh cos3x.tan5x = sin7x 
nhán nhüng giá tri sau cúa x lám nghiém 


A U 

A. x = —. 
2 


Chon D 


K 71 K 

B. x = 10;r;x =— . C. x = 5 n\x = — . D. x = 5x;x = — 

10 10 “ 20 

Lói giái 


kn 


Diéu kién 5x ^ —, k e Z (*) 

2 

k7T 

Phuong trinh tuong duong eos 3x. sin 5x - sin 7x eos 5x = 0 <=> sin 2x = 0 <=> x = —. 

' 71 71 ' 

Ta tháy x = — ,x = — khóng thóa man diéu kién (*) nén loai dáp án A, B, C. 

Váy dáp án dúng lá D. 

Cáu 25: (THPT Chuyén DHSP-Há Noi-lán 1 nám 2017-2018) Tim só do ba góc cúa mót tam giác can 


biét ráng có só do cúa mót góc lá nghiém cúa phuong trinh cos2x = 


. 2.77 77 77 . 

A '<T’6’V' 


77 

n \. 

Í77 

77 

*1 

I’ 

37 ' 

1 4 

’~4 

’2j 


B. 

D. 

Lói giái 


n n n 
3 ’ 3 ’ 3 
77 77 77 
3 ’ 3 ’ 3 


2 77 71 71 

T’ 6~’ ~6 


Chon B 

1 2 77 * 

Tacó: cos2x = <=> 2x = ±^—+ £2;r <=> x = ±y + kn, (f eZ). 

Do só do mót góc lá nghiém nén x ~~ hoac x = thóa man. 


n ti ti 


/► /► i , w i 2 77 77 77 

— , — , — > hoac {—, — 


3 3 3 


3 6 6 


Váy tam giác có só do ba góc lá 


Cáu 26: (THPT Chuyén DHSP-Há Nói-fán 1 nám 2017-2018) Cho biéu thúc 


P = 


x + 1 


x-1 


,a/x^--n/x + 1 X-Tx 
Niu-tan cúa P. 

A. 200. B. 160 


vói x > 0, x + 1. Tim só hang khong chúa x trong khai trien 


C. 210. 

Lói giái 


D. 100. 


ChonC 


Ta có 


x + 1 


x-1 3 j . Vx+1 3 1 - 1 

¡— r- -7= = VX + 1- -=^=<jx-—j=. 

Vx 1 2 ~Vx + l x-Vx Vx Vx 


Nén P = 


x+1 x-1 

\Jx 2 -y¡X+ 1 X-Vx 


Vx 


Y° 

y 


'-O 


Só hang tóng quát cúa khai trien la C^x 3 . —¡= = (-l) C, 

W x) 

4 


\ k r^k x 6 
' 10 a 


Klii k-4 thi só hang khong chúa x la (-1) C* 0 = 210. 

Cáu 27: (THPT Chuyén DHSP-Há Nói-lán 1 nám 2017-2018) Só nghiém thuóc khoáng (0;3/r) cúa 


. 5 

phuong trinh eos' x +—cosx +1 = 0 la 

A. 4. B. 3. 

ChonB 


C. 1. 
Ló i giái 


D. 2. 


Tacó: cos 2 x + —cosx + l = 0«> 


1 


cosx = -- 


cosx = -2 


(») 

(0 


c 1 i ln I 

Suy ra: cosx- - — cosx = cosí — | <=> 


2 n , . 

X =- V KÁ7Z 

3 

x = - — + k2n 
3 


(k e Z) 


O 77" 2 77" 

Vói x = — + k2n , k e Z . Vi xe (0;3;r) nén 0 < — + k2n <3 n, k^7L 


1 


2n 8 n 


<=>--<£< —, k e Z. Suy ra: k e {0; 1} =>xe j—; — 

2 77" 

+ Vói x = - — + k2jt, k e Z . Vi x e (0;3;r) nén 0 < - — + k2n <7n, ks Z 

1 , 11 , „ c , , 4^- 

<=> — < «: < —, íe Z . Suy ra: k = 1 => x = —. 

3 6 3 


Do dó 


7n _ 4;r _ 8;r 
3 3 3 

Váy só nghiém cúa phuong trinh lá 3. 

Cáu 28: (THPT Yén Lac-Vính Phúc-fán 3 nám 2017-2018) Tim tát cá các giá tri cúa tham só m dé 

X X i — 

phuong trinh m sin — + eos — = V5 có nghiém. 




















m > 2 
m < -2 


B. 


m > 2 
m < -2 


C. -2 < m < 2 . 

Lói giái 


Chon A 


Diéu kién có nghiém cúa phucmg trinh la: m 2 + 1 2 > \¡5 <=> m 1 > 4 <=> 


D. —2<m <2. 


m > 2 
m < -2 


r COS X + 1 

Cáu 29: (THTT Só 4-487 tháng 1 nám 2017-2018) Tap giá trj cüa hám so. y = - . tren 

sin x +1 




la 


A. 

-;2 

B. 

—;2 

C. 

—;2^ 

D. 

ÍIV 


_2 


u _ 


L 2 7 


U ) 


Lói giái 


Chon A 

COSX+ 1 

y = ~ - T 

sin x +1 


Vi x i 




nén sinx <= [0; l]. Do dó hám só da cho xác dinh tren 

-1 




-sin 2 x-eos 2 x 


cosx + 1 , 

y = - -- 

sin x +1 

Suy ra hám só luón nghich bien tren 


(sinx + 1)" (sinx + l)" 
n 


■ < 0 , Vx i 




0 ;- 


1 


Do dó: maxy = y(0) = 2; miny = — 


N] 


0;— 


Váy táp giá tri cúa hám só da cho lá 


— ;2 
2 


Cáu 30: (THTT So 4-487 tháng 1 nám 2017-2018) PhLrcmg trinh sin2xcosx = sin7xcos4x có các ho 
nghiém lá 


A. x = ^ K ; x = —+ — (&eZ). 
5 12 6 V ’ 

h .ti n kn / . 

C. x = — x =-1- \k e ¿L . 

“ 5 12 6 V ' 


kn n kn , s 

B. x = — x = -1-k e ¿L . 

5 12 3 V 2 

D. x- — ; x = — + — (¿eZ). 
5 12 3 V ’ 


Lói giái 


Chon C 


1 / • 


1 / • 


sin2xcosx = sin7xcos4x <=> — (sinx + sin3x) = — (sin3x + sinllx) <=>sinx = sinllx 


1 lx = x + k2n 
1 lx = n -x + k2n 


<=> 


x = - 


X = ■ 


kn 

5 

n kn 
12 ~ 6 ~ 


(¿eZ). 


Cáu 31: (THTT Só 4-487 tháng 1 nám 2017-2018) Tong tát cá các nghiém cüa phircmg trinh cos(sinx) = 1 
trén [0;2;r] báng 


A. 0. 


B. n. 


C. 2 n. 


D. 3 n. 



































Lói giái 


Cáu 


ChonB 

Ta có x e [0;2 tt] => sinx e [-l;l] 

Khi dó: cos(sinx) = 1 <=> sinx = k2n (íeZ) vói -1 < k2n < 1 <=> k = 0 . 


Phu'crng trinh trá thánh sin x = 0 <=> x = nm 


x = 0 


x = n 


(m e Z). 


Váy tóng tát cá các nghiém cüa phuong trinh eos (sinx) = 1 tren [0; 2 tt] báng 


n. 


32: (THTT So 4-487 tháng 1 nám 2017-2018) Xét phu'crng trinh 

sin3x — 3sin2x — eos2x+ 3sinx+ 3eosx = 2. Phu'crng trinh nao dirói dáy tircrng dircmg vói phu'crng 
trinh da cho? 

A. (2sinx-l)(2cos 2 x + 3cosx + l) = 0. B. (2sinx-cosx + l)(2cosx-l) = 0 . 

C. (2sinx-l)(2cosx-l)(cosx-l) = 0. D. (2sinx-l)(cosx-l)(2cosx + l) = 0. 

Lói giái 

ChonC 

Ta có: sin3x-3sin2x-cos2x + 3sinx + 3cosx = 2 

<^> (sin3x + sinx-2sin2x) + (-sin2x + 2sinx) + (-cos2x + 3cosx-2) = 0 
<=> 2sin2x(cosx-l)-2sinx(cosx-l)-(cosx-l)(2cosx-l) = 0 
<^> (cosx-l)(2sin2x-2sinx-2cosx + l) = 0 
<=> (cosx-l)(2cosx-l)(2sinx-l) = 0 . 


Cáu 33: (SGD Bác Ninh nám 2017-2018) Phuong trinh \¡3 sin 2x - eos 2x = 2 có táp nghiém lá 


A. S = l^ + ^-\keZ't. 


C. S = ij + kn\keZ 


B. S = \^ + k2n\k&Z\. 


5 jt 

D. S = {— + kz\keZ 

12 


2x~- 


= 1 


Lói giái 

ChonC 

y¡3 1 

Ta có: v3 sin2x-cos2x = 2 <=> —sin2x — cos2x = 1 <=> sin 

2 2 

<^>2x-— = — + k2n<^>x = — + kn (keZ). 

6 2 3 v ’ 

Váy táp nghiém cúa phuong trinh da cho lá S = jy + kn \ k e z|. 

Cáu 34: (SGD Bác Ninh nám 2017-2018) Trong các hám só y = tanx; y - sin2x; y- sinx; y = cotx, 
có bao nhiéu hám só thóa man tínli chát /(x + kn') = f (x), Vxel, k e Z . 

A. 3. B. 2. C. 1. D. 4 

Lói giái 

ChonC 

U Ta có hám só y = tan x có táp xác dinh lá R \ jy + kn, k e Z j va hám só y - cot x có táp 
xác dinh lá R \ [kn, k e Zj nén cá hai hám só náy déu khóng thóa yéu cáu. 





□ Xét hám só y = sin2x: Ta có sin2(x + ^) = sin(2x + £2;r) = sin2x, VxeR, ieZ. 

U Hám so y = sinx la hám s6 tuán hoán vói chu ky 2n nén khóng thóa yéu cáu. 

Cáu 35: (SGD Ninh Binh nám 2017-2018) Goi S lá tóng các nghiém trong khoáng ( 0; n) cúa phirong 


trinh sinx = — . Tính S . 
2 

A. S = 0. 

ChonC 


B. S = —. 
3 


C .S = n. 

Lói giái 


D. S = —. 
6 


, . 1 . . n 

Ta co: sinx = — osinx = sin — <=> 
2 6 


x = — + kn 
6 

5 n , 

x =-b kn 

6 


, k e Z . 


Vói diéu kién xe(0; /r). 

Ta có: 

jl l 5 K 

0< —b kn < ti <=> — < k <— => k - 0, klii dó: x = —. 
6 6 6 6 


0 < — + kn < 7i <=> - — < k < — => k = 0, khi dó: x = — . 
6 6 6 6 

Vay ó =—b — = n. 

6 6 


í n ^ 

XH- 

4 


= 1. Dién tích cúa da 


Cáu 36: (SGD Ninh Binh nám 2017-2018) Cho plnrong trinh tan x + tan 

V ‘t J 

giác tao bói các diém tren duong trón hrgng giác biéu dién các ho nghiém cúa phirong trinh gán 
vói só náo nhát trong các só dirói dáy? 


A. 0,948. 


ChonB 


B. 0,949. 


C. 0,946. 

Lói giái 


D. 0,947. 


Diéu kién 


cosx =£ 0 



( n ^ 

<=> < 

eos 

XH - 

*0 

* 

l 4 j 



n 7 

x —b kn 


71 7 

x =£ —b kn 


,¿eZ. 


' x 1 

Vói diéu kién trén, phuong trinh tro thánh tan x + —— -= 1 

1 - tan x 


<=> tan” x + tanx = 0 <=> 


tan x = 0 
tan x = -1 


<=> 


x = mn 

n ,msZ (thóa diéu kién) 

x =-b mn 

4 












4 


Goi A(l;0), B 


y¡2 V2 


2 2 


\¡2 __ V 2 
~ 2 ~’ 2 ~ 


la các diém biéu dién táp nghiém cúa 


, C(-1;0) va D 

■ * J 

phu'ong trinh da cho 

Ta có tú giác ABCD la hinh chú nhat có AB = V 2+ \Í2 ; AD = V 2-\¡2 . 

Khi dó S ABCD = AB.AD = y¡2 ~ 1,41. 

Cáu 37: (THPT Chuyén Ha Long-Quáng Ninh-lán 1 nám 2017-2018) Tim chu ki cúa hám so 

f(x ) = sin —+ 2 eos—. 

V ’ 2 2 


A. 5 n. 


ChonC 


B. 


n 


C. 4n. 

Hirúng dan giái 


D. 2 n 


Chu ky cúa sin — la = — = 4 n va Chu ky cúa eos — la T 2 = 


Chu ki cúa hám ban dáu la bói chung nhó nhat cúa hai chu ki Z¡ va T 2 vúa tim diroc o tren. 

Chu ki cúa hám ban dáu T = 4n 

Cáu 38: (THPT Chuyén Ha Long-Quáng Ninh-íán 1 nám 2017-2018) Tính tóng tát cá các nghiém 
thuóc khoáng (0; /¡r) cúa phuong trinh: 


y¡2 eos 3x - sin x + eos x. 


A. —. 
2 


ChonC 


B. 3 n . 


C. —. 
- 2 


D. n. 


H uó ng dan giái 


Ta có: V2 cos3x = sinx + cosx cos3x = cos[ x- — ] 


7 72T 9 *TC 

Vi xe(0;ff) nén nhán x- —, x =—, x = —. 
V ’ ' 8 16 16 


x = -— + kn 
8 

n , n 
x — -1- Ar¬ 

ló 2 


[k e Z). 

















Cáu 39: (THPT Chuyén Phan Bói Cháu-Nghé An- l'án 1 nám 2017-2018) Só nghiém thuóc doan 
cüa phuong trinh 2 sin x — 1 = 0 la: 

B. 3. C. 1. D. 4 

Lói giái 


O’T 

A. 2. 


ChonB 


1 7r 

Phuong trinh tuong duong sin x = — 44 sin x = sin — o 

' 2 6 


+ Vói x = -g- + klir , (¿eZ). 


x = — + k2ir 
6 

x = —+ A:27 t 
6 


, (k G Zi). 


Vi xG 


o;f 


Suy ra: x G 


nen 

7T 137T 


^ i n 

0<- + k2Tr< — ,k£Zo - <k<-, ktZ=>ke{ 0;1}. 

6 2 12 6 


6 6 


+ Vói x = -^- + A:27r, (¿GZ). 


Vi xG 


O’T 


5tt 57t 5 5 

nén 0 <-b k2ix < —, k gZ«- < k < — , ¿gZ Ti = 0. 

“6 “2 12 “ “6 


Suy ra: x = —. 

6 

^ , 7T 37T 137T 

Do do x G 1 — ; — ;- 

[6 6 6 

Váy s6 nghiém cüa phuong trinh la 3. 

Cáu 40: (THPT Chuyén Quoc Hoc-Hué nám 2017-2018) Tính tóng tát cá các nghiém thuóc khoáng 

x x 5 

(0; 2 k) cüa phuong trinh sin 4 — + eos 4 — = —. 

2 2 8 


9k 
A. — . 
8 


Chon B 


. 4 X 4 X 5 
sin — + eos — = - GT 


B. 


12;r 


4 


D. 2 n . 


Lói giái 


2 8 


. l X 2 X 

sin" —+ eos" — 


2 X 2 X 5 


-2 sin"—.eos — = — 
2 2 8 


<G> 1- —sin 2 x = — <G> 1-—(l-cos2x) = — <G> cos2x = — ox = ±- + kx, ieZ. 

2 8 4 V ; 8 2 3 

,,, trs r, \ - [n 2n \n 5;r] 

Ma xe(0;2;rj nen xe — ; — ; — > ' 

Khi dó tong các nghiém thuóc klioáng (0; 2ti) cüa phuong trinh la x > 0 . 

Cáu 41: (THPT Chuyén Quoc Hoc-Hué nám 2017-2018) Tim táp xác dinh D cüa hám só 


















j>. B. D = R\| 

(f + T-H 

>. D. Z) = M\| 


Lói giái 


Chon A 


n 


n 


n n 


Hám só y = tan 2x-xác dinh khi va chi khi eos 2x -0 <=> 2x-+ — vkn. 

I 4j l 4 J 42 

„ 3 n kn 

Suy ra x +- 1 -. 

8 2 

, f 377* kn \ 

Váy táp xác dinh cúa hám so lá D = M\ j — + —,k eZ>. 

Cáu 42: (THPT Chuyén Quoc Hoc-Hué nám 2017-2018) Cho hám só f(x) = sinx + cosx có dó thi 
(C). Trong các hám só sau, hám só náo có dó thi khong thé thu diroc báng cách tinh tién dó thi 
(C)? 

A. y - sinx-cosx. B. y = 

Lói giái 

Chon D 

Ta có max (sinx + cosx) = y¡2 =M , min (sinx + cosx) = -y/2 = m , M-m-2\Í2 . Vi phép 

x&R xeM ' 

tinh tién khong lám thay dói khoáng cách giña giá tri lón nhát vá giá tri nhó nhát nén chon dáp 
án D (chénh léch giña giá tri lón nhát vá giá tri nhó nhát báng 2). 


V2 sin x + \¡2 

. C. y - -sinx-cosx. D. y = sin 

í *0 

XH— 



l 4 J 


Cáu 43: (THPT Chuyén Thái Binh-l'án 3 nám 2017-2018) Táp xác dinh cüa hám só y = tan 
lá: 


n 


\ 


-cosx 


y 


A. M\{0}. 


Chon D 

Hám só xác dinh: 


B. M\{0; tzt} . 


C. M\U^. 


D. M\ . 


Hiróng dan giái 


<=> eos 


n ^ 

— cosx 
2 y 


n n 

+ 0 « —cosx + — + kn <=> cosx +1 + 2A: <=> cosx + ±1 <=> sinx + 0 


2 2 

<=> x + kn(k e Z). 

Cáu 44: (THPT Chuyén Thái Binh-fán 3 nám 2017-2018) Giái phuxmg trinh 2sin 2 x + sin 2x = 3. 


A. x = - — + kn . 
3 


B. x = — + kn. 
3 


C. x = ^~ + k2n . 
3 


D. x = — + kn. 

4 


Hiróng dán giái 

Chon B 

2 sin 2 x + V3sin2x = 3 <=> l-cos2x + V3sin2x = 3 

y¡3 1 

<=> v3 sin2x-cos2x = 2 <=> —sin2x — cos2x = l 

2 2 










<=> sin 


f n A 
2x- 


= 1 <=> 2x - — = — + £2;r <=> x = — + kn, ieZ. 


6 2 3 

Cáu 45: (THPT Chuyén Vinh Phúc - lan 3 nám 2017-2018) Giá tri lón nhát va giá tri nhó nhát cúa hám 

n n 


só y - sin x tren doan-;-lán lrrot lá: 

'23 

A 1 V3 R V3 , r y/3. , 


D. 


V2 V3 


Ló'i giái 


ChonB 


7T 71 

Cách 1: Ta có:-<x <--o sin 


6 


V J 


< sinx < sin 


6 


hicly 

[-?-!]' 




. 


sin 

— 

=-; nnn y = sin 

— 


1 3; 

2 iW 

1 2 J 


V 3 j 

= -l. 


, . V3 

«•-l<sinx<-. 

2 


Cách 2: Xét hám so y - sin x tren doan 


K _ # 

7’ Y 


Tacó: j/ = cosx>0, Vxe 


K _ ^ 

2"’ T 


n 


y' = 0 x =- 

2 


Hám só dóng bien tren khoáng 

y max 

[-H] 


k _ n 



f ^ 

y/3 . 

f x) 

sin 

— 

= -, nnn y = sin 

— 


1 3; 

2 fef 

1 2 J 


= -l. 


Cáu 46: (THPT Hoái Án-Hái Phóng nám 2017-2018) Tim táp xác dinh D cüa hám só y = 

B. D = R\{ —kn\ ¿eZ}. 


1-sinx 
1 + sin x 


A. D = M\<! —— + k2n\— + k2jr,k e Z 
'2 2 


;r 


C. D = R \ — + &2;r;¿eZ 


;r 


D. T) = K\-j — + &2;r;¿eZ 


Ló'i giái 


Chon C 

Ta có: -1 < sinx < 1 


[ 1 - sin x > 0 
11 + sin x > 0 


n 


Hám só xác dinh khi 1 + sin x =£ 0 <íí> sin x =£ -1 <=> x -h k2n , k eZ . 

2 

Váy táp xác dinh cúa hám só lá: D = M \ j-y + ^2;r; k e Z j. 

Cáu 47: (THPT Hoái Án-Hái Phóng nám 2017-2018) Tim nghiém cúa phirong trinh 
cosx sinx 


2 sin x -1 
n 


= 0 . 


A. x — —b ; k eZ. 
6 


17T 

B. x = - r &2;r; A: e Z. 

6 



























7 ji 

C. x =- vkn\ ¿eZ. 

6 


ChonB 


n 


D. x = —i- k2n ; k e Z. 
6 


Lói giái 


77" 5.ZT 

TXD: D - R \ { —l- klx, - 1 - k2n, ieZj-, 

6 6 


Phuong trinh trá thánh: 
>/3sinx-cosx = 0 <^2si 


n 

x- 


— 0 <=> x = — + klK (^eZ), 
1k 


Váy nghiém cúa phuong trinh la x = — + kln (íeZ). 

Cáu 48: (THPT Hóng Quang-Hái Duang nám 2017-2018) Nghiém cúa phuong trinh cot 


f n ^ 


V J 

TC k7T * k ' ' > 

có dang x =- v -—, k e Z, w , « e N* vá — lá phán só tói gián. Khi dó m - n báng 

m n n 




A. 5. 
Chon A 


B. -3. 


C. -5. 

Loi giái 


Ta có cot 
[ m = 6 


XH- 

3y 


= V3 <=> cot 


n 

XH- 


= cot — <=> x + — = — + kx x = - — + kn Ak <í Z). 
6 3 6 6 V ’ 


k n 


D. 3. 


n 


Váy 


n = 1 


■m — n — 5 . 


D. 4 


Cáu 49: (THPT Hóng Quang-Hái Duang nám 2017-2018) Só vi trí biéu dién các nghiém cúa phuong 
trinh 4 eos 2 x - 4 eos x - 3 = 0 trén duang trón I irong giác lá ? 

A. 2 . B. 0 . C. 1. 

Lói giái 

Chon A 

3 


Ta có 4cos~ x-4cosx-3 = 0 <=> 


cosx = — (¿) 

cosx = --^ (V) 


1 

Vói cosx = — <=> cosx = cos— <=> x = ±-bA:2;r (keZ). 

2 3 3 v 2 

Váy só vi trí biéu dién các nghiém cúa phuong trinh trén duang trón luang giác lá 2 . 

Cáu 50: (THPT Hóng Quang-Hái Duang nám 2017-2018) Tim các giá tri thuc cúa tham só m dé 
phuong trinh (2m -1) sin 3x + m eos 3x = 3 m -1 có nghiém. 


A. m e 


0 ; 


B. me(-co;0] 


u 


1 ^ 

— ;+co 

2 J 


C. m e (-qo;0) 


u 


f 1 > 

D. m e 

r n 

— ;+co 

0;- 

U J 


l 2 J 


Chon A 


Lói giái 



















Phuong trinh (2 m -1) sin 3x + m eos 3x = 3 m -1 có nghiém khi 
(2/77 - l) 2 + /77 2 > (3/77 - l)~ <=> 4/77 ~ - 2/77 < 0 <=> 0 < 77? < ^ 


Cáu 51: (THPT Kinh Món 2-Hái Dvrang nám 2017-2018) Hám só y = sin 2x có chu ky la 

A.T-2n. B. T = —. C .T = n. D. T = \n. 

2 “ 

Lói giái 

Chon C 

Hám só y - sin 2x tuán hoán vói chu ky T = 2n nén hám só y - sin 2x tuán hoán vói chu ky 
T = 7T. 

Cáu 52: (THPT Kinh Món 2-Hái Dircmg nám 2017-2018)Phuong trinh luong giác: 
eos 3x - eos 2x + 9 sin x - 4 = 0 tren khoáng (0; 3;r). Tóng só nghiém cüa phuong trinh tren lá: 


A. 


257T 


B. 6 n. 


C. Két quá khác. 

Lói giái 


D. 


lln 


Chon B 

Ta có cos3x-cos2x + 9sinx-4 = 0 

<=> 4 eos 3 x-3cosx + 2sin 2 x + 9sinx-5 = 0 

<=> cosx(l-4sin 2 x) + (2sinx-l)(sinx + 5) = 0 

<=> (2sinx-l)(-cosx-2sinxcosx + sinx + 5) = 0 
2sinx-l = 0 (l) 


<=> 


sinx-cosx-2sinxcosx + 5 = 0 (2) 


Giái (1), ta có (l) <=> sinx = «> 


n . _ 
x = — Vk2n 
6 

5 n , _ 

x =- vk2n 

6 


Vói x g (0;3^r) nén (l) có các nghiém thoá bái toán lá: x = x - x = ~^’ x = 


Giái (2), dát t = sin x-eosx = y¡2 sin 


ó 

x- 

V 4 j 


VOI 


ji \t\<\¡2 . 


Khi dó r = 1 - 2 sinx eosx => 2 sin xeosx = 1 - r; 

Phuong trinh (2) tro thánh í-l + t 2 +5 = 0<=>r+í + 4 = 0 phuong trinh vó nghiém. 

a . ,, n 13 n 5 n Yin 

Vay tong cae nghiém la: —i- 1 -t-= 6n. 

6 6 6 6 


Cáu 53: (THPT Lé Hoán-Thanh Hóa-lán 1 nám 2017-2018) Só nghiém cúa phuong trinh 
= 1 thuóc doan \n\2n\ lá: 

B. 2. 


sin 


6 

XH- 

V 4 y 


A. 3. 

Chon D 


C. 0. 
Lói giái 


D. 1 














f n ^ 

X H- 

4 


= 1 ■w> X H — = —h k2x <=> X = —h klK , ieZ. 

4 2 4 


Ta có sin 

V 

Suy ra só nghiém thuóc [;r; 2/r] cúa phuong trinh la 1. 

Cáu 54: (THPT Le Hoán-Thanh Hóa-lán 1 nám 2017-2018) Cho plurong trinh 


( 

XH- 

+ 4 eos 

(n ^ 

-X 

= —. Khi dát t = eos 

(n 'i 

l 3g 


v 6 ) 

2 

v 6 J 


eos 2 


plurong trinh nao diroi dáy ? 


A. 4r + 8t - 5 = 0. 


, plurong trinh da cho tro thánli 


B. 4r -8t-3 = 0. C. 4r-8t + 3 = 0. 

Lói giái 


Chon C 

Ta có: cos2 

<=> 1-2 eos 2 


í 

+ 4 eos 

r n 

\ 

XH- 

— 

-x 

l 3 J 


v6 

y 

f K ^ 

+ 4 eos 

' n 


-X 

— 

-x 

V 6 y 


V 6 

y 


f K ^ 
X H- 

3 


-4 eos 


D. 4r -8t + 5 = 0. 


f n \ 5 

- x 

6 


y 


Dát t = eos 


n 

- x 

6 


= — <=> l-2sin 2 
2 

_ 5 

~ 2 ' 


|t| < 1 ta duoc phu'ong trinh: 1 - 2t 2 + 4t = — <=> 4r - 8t + 3 = 0. 


Cáu 55: (THPT Le Hoán-Thanh Hóa-lán 1 nám 2017-2018) Só vi trí diém biéu dién các nghiém cúa 

. , , sin2x + 2cosx-sinx-l _ „ . , , , ., 

plurong trinh-=-= 0 tren duong tron luong giac la: 


A. 4. 


tan x + V3 

B. 1 


D. 3. 


C. 2. 

Lói giái 

Chon C 

Biéu kién xác dinh: tan x & -y¡3 . 

Phuong trinh tuongduong: 2sinxcosx + 2cosx-sinx-l = 0 <=> (2cosx-l)(sinx + l) = 0 
n 


<=> 


1 

cosx = — 

2 o 

sinx = -1 


K 


x = — vk2n 
3 

x = - — + klK . Do tanx ^ -y¡3 nén x = -— + k2n loai. 
3 3 

n 


x =- vk2n 

2 


x- — + k2n biéu dién trén duong trón luong giác có 1 diém. 

x = —— + k2n biéu dién trén duong trón luong giác có 1 diém. 

Váy có 2 vi trí biéu dién nghiém cúa phuong trinh trén duong trón luong giác. 

Cáu 56: (THPT Le Hoán-Thanh Hóa-lán 1 nám 2017-2018) Tính tóng T tát cá các nghiém cúa 

ta duoc két quá lá: 


, (2cosx-l)(sin2x-cosx) 

phuong trinh --—-- = 0 tren 


2 n 

A. T = — . 
3 


sin x -1 

B. T = — . 
2 




C.T = 7T. 


D. T = —. 
3 


Chon B 


Lói giái 





























Diéu kién xác dinh sinx =£ 1. 


Phuang trinh tuong duong (2cosx-l)cosx.(2sinx-l) = 0 


<=> 


cosx = — 
2 

cosx = 0 . 

1 

sin x = — 

2 


Vi x i 




va sinx^ 1 nén 


_ n 

3 . Dodó T = ~. 
n 2 

x = — 

6 


Cáu 57: (THPT Le Hoán-Thanh Hóa-lán 1 nám 2017-2018) Giá tri lón nhát cúa hám só 


y = 3 sin 2 

A. 7. 

Chon A 


n 

12 


-4 báng. 

B. 1. 


C. 3. 
Lói giái 


D. 4 


Ta có sin 2 

XH- 

<l=>3sin 2 

( n^ 

XH- 

< 3 => 3 sin 2 

( n \ 

XH- 


l 12; 


l 12; 


l 12; 


-4<7. 


Váy giá tri lón nhát cüa hám só báng 7 . 


Cáu 58: (THPT Phan Dáng Luu-Hué-lán 1 nám 2017-2018) Giái phuang trinh 
3sin 2 x-2cosx + 2 = 0 . 


n 


A. x = — i- kn, ¿eZ. B. x = kn , ¿eZ 

2 


n 


C. x = k2n ,¿eZ. D. x = — + &2/z\¿eZ, 

— 2 


Lói giái 


Chon C 


2 2 

Taco3sin x-2cosx + 2 = 0 <=> 3cos x + 2cosx-5 = 0 => cosx = 1 <=> x = k2n,k e Z. 

Cáu 59: (THPT Phan Dáng Lmi-Hué-lan 1 nám 2017-2018) Tim tát cá các nghiém cüa phuang trinh 
tanx + V3 cotx-V3 -1 = 0 la: 


A. 


x = — + kn 

4 

x- — + kn 
3 


,^eZ. 


C. 


n ,. 
x = —vkln 


4 

71 

~6 


n , _ 
x = — vk2n 


,leZ. 


Chon A 

ísin x ^ 0 


B. 


D. 


x = -— + kn 

4 

n 

X = - Y kK 

6 

x = — + kn 


ieZ. 


4 

K 

~6 


x = — + kn 


,leZ. 


Loi giái 


kn 


DK <1 <=> sin 2x ^ 0 <=> x ^ — ,íeZ. 

cosx^O 2 


















Phuang 


trinh 


tuang 


duong 


tan 2 x-^y¡3 + ljtanx + \¡3 = O •ci¬ 


tan x = 1 
tan x-y/3 


<=> 


x = — + kn 


4 

n 

3~ 


X = — + k7T 


, k e Z . 


Cáu 60: (THPT Phan Dáng Luu-Hué-lan 1 nám 2017-2018) Phuang trinh sin x + V3 cosx = 1 có táp 
nghiém la: 


71 71 

A. \ - — + kn\- — + k7r\, vói ieZ. 


C. \ - — + k27r,-— + k2n\,wóA ieZ. 
'6 2 


7T 7T 

B. -j - — + k2n\ — + klx }>, vói ieZ. 


D. <j + kln\ ^ + klK ¡>, vói k & Z . 


Chon B 


Lói giái 


X ' • /7 , 1 • V 3 1 

Ta co sinx +v3 cosx = 1 <=> — sinxn-cosx = — -o sin 

2 2 2 


f n ^ 

XH- 

v 3 j 


. n 

■■ sin — 
6 


n n , 
xh — = —vkln 
3 6 

K 71 , _ 

xh— = ;r-bA:2;r 


;r , ~ 

x =-b«:2;r 

6 

x = — + k2n 
2 


(¿eZ). 


Cáu 61: (THPT Phan Dáng Luu-Hué-lan 1 nám 2017-2018) Tim giá tri lón nhát M cúa hám só 
y - /(x) = x 5 -5x 3 -20x + 2 tren doan [—1; 3]. 


A. M = 26 . 


B. M = 46 . 


C. M = -46. 

Lói giái 


D. M = 50 . 


Chon D 

Ta có /'(x) = 5x 4 -15x 2 -20, 
/'(x) = 0 o 5x 4 -15x 2 -20 = 0 o 


x 2 = 4 
x 2 =-l 


. Do x 2 > 0 => x 2 = 4 => x = ±2 . 


Má x e [—1; 3] nén x = 2 . 

Tacó /(-1) = 26, /(2) = -46, /(3) = 50. 

So sánh các giá tri ta dugc giá tri lón nhát cúa hám só la M - 50 . 

Cáu 62: (THPT Thanh Mién 1-Hái Duong-íán 1 nám 2017-2018) Cho phuang trinh 2 sinx -V3 = 0. Tong 
các nghiem thuóc [0;;r] cüa phuang trinh la: 


A. n. 


B. 


K 


2 n 
C. —. 
3 


D. 


4 n 


Lói giái 


Chon A 









~ ■ R n ■ V3 ■ n 

2 sm x - V3 = O <=> sin x = — = sin — <=> 

2 3 


n ,. 
x = — vk2n 
3 

x = — + k2n 
3 


tc 'ítc ? 

Các nghiém cúa phirong trinh trong doan [0 ;tt] la —; — nén có tóng lá — + — = n. 

Cáu 63: (THPT Thanh Mien 1-Hái Dirang-lán 1 nám 2017-2018) Phuong trinh sin x - V3 eos x = 0 có 
bao nhiéu nghiém thuóc \-2n\2n~\ . 

A. 5. B. 2 . C. 3. D. 4 

Lói giái 


Chon D 

Ta có sinx- y¡3 cosx = 0 <=> sin 


ó 

x- 

V 3 y 


n 


= 0 <=> x = —h kn, k eZ 
3 


7 5 

Vi x e [-2 n\ 2 k\ nén -2 n < x < 2;r <=> < k < —. Do dó có 4 giá tri k, tuong úng có bón 

nghiém x. 

Cáu 64: (THPT Thanh Mien 1-Hái Ducmg-lán 1 nám 2017-2018) Dién tích hinh pháng giói han boi 
hai dó thi /(x) = x 3 - 3x + 2 ; g (x) = x + 2 lá: 

A. 5-8. B. 5-4. C. 5-12. D. 5-16. 

Lói giái 


x = 0 
x = ±2 


Chon A 

Phuong trinh hoánh dó giao diém cúa hai dó thi x 3 - 3x + 2 = x + 2 <=> x 3 - 4x = 0 <=> 

Dién tích can tim 

0 2 0 2 
5 = J |x 3 -4x|dx + J |x 3 -4x|dx - J (x 3 -4x)dx- J(x 3 -4x)cLx 

-2 0 

2 

= 8 . 

0 

Cáu 65: (THPT Trán Hvrng Dao-TP HCM nám 2017-2018) Tim so nghiém cúa phu'o'ng trinh sinx = cos2x 
thuóc doan [0;20;r]. 

A. 40. B. 30. C. 60. D. 20. 

Lói giái 

Chon B 


(V ^ 

-2x 2 

1 

O 

f x 4 ^ 

-2x 2 

V 4 J 

-2 

l 4 J 


Ta có sinx = cos2x <=> sinx = l-2sin 2 x <=> 


1 

sinx = — 

2 ■ 

sinx = -1 


sm x - — <=> 
2 


(JteZ). 


n ,. 
x-—l-A;2;r 
6 

X - — + k27T 
6 

TC 

sinx = -1 ox -~— + k2n (¿eZ) 














Xét xe[0;20;r]: 


,. TC , 7C 1 119 

Vói x - —i- k2n , ta có O < —t- kln < 2 Qk <=>-< k < -, do k e Z nén (có 10 giá tri k ). 

6 6 12 12 

Vói x = — + klK , ta có 0 <— + k2x < 20/r <=>-—<k< —do k e Z nén (có 10 giá tri 
6 6 12 12 

k). 

,. TC ,71 141 

Vói x =- + k2n , ta có 0 <- vk2n < 20 n <» — <k< — ,do k e Z nén (có 10 giá tri k). 

2 2 4 4 

Váy phuong trinh da cho có 30 nghiém thuóc doan [0;20;r]. 


Cáu 66: (THPT Trán Hvrng Dao-TP HCM nám 2017-2018) Cho phuong trinh msinx + 4cosx = 2m-5 
vói m la tham so. Có bao nhiéu giátrj nguyén cüa m de phuong trinh có nghiém? 

A. 4 . B. 7. C. 6. D. 5 . 

Ló'i giái 

Chon C 

Oiéu kién dé phuong trinh msinx + 4cosx = 2m-5 có nghiém la 


nr 


■ 16 > ( 2m — 5) <=> 3 ni — 20 m + 9 < 0 <=> 


10-V73 „ 10 + V73 


<m< 


3 3 

Cáu 67: Va y me{ 1,2,3,4,5,6}. (THPT Tú Ky-Hái Duong nám 2017-2018) Só nghiém thuóc 


2>n 


\~7t 


3 n 


\ 


— 2x 
2 y 


A. 3. 


Chon C 


cúa phuong trinh V3 sin x = eos 

B. 1 . C. 2. 

Hirúng dan giái 


lá: 


D. 0 


Ta có \¡3 sinx = eos 


2 


<=> y/3 sin x = sin (2x -k') 


<=> \Í3 sinx = -sin2x <=> V3 sinx = -2sin 


xcosx 


sin x = 0 

y/3 

cosx =-= eos — 

2 6 


X = k7T 

(keZ). 
x = ±— + k2n K ’ 

6 


Bái ra xe 

3 n 

nén kn e 

3 n 

- 

-;-#■ 


2 


2 


k = -!=> X = ~7T . 


5k . . 

-h«:2;r e 

6 

5 n . _ 
- Vk2n e 

6 


3 n 


\-n 


i i ln 

=> k = -1 => x =-. 

6 


3 n 

‘X'~* 


Do dó só nghiém thuóc 


í>^e0=>xe0. 
3 n 


\~7t 


cúa phuong trinh da cho lá 2. 


s 


n 


Cáu 68: (THPT Tú Ky-Hái Dirang nám 2017-2018) Biét sina = -^- vá —<a<n. Giá tri cúa 


P = eos 


o n 

2a - 


V 


lá: 
























A. P = {). 


Chon B 


B. P = -\. 


C. P = -. 
2 

Hiráng dan giái 


D. P = - 




r-p r V3 2 . • 2 . 3 1 , 1 

Taco sina =—=>cos a = l-sin a = 1 — = -c>cosa = ±-. 

2 4 4 2 

n 1 

Tú —<a <n => eos a < 0 nén eos a = —. 

2 2 


Do dó P = eos 


f K A 

2a- 


„ n . ^ . n 

- eos 2a eos —h sin 2a sin — 


= Í2cos 2 a -lV — + 2 sin a eos a. — = eos 2 a - — + V3 sin a eos a = -1. 
V I 9 2 ^ 


Cáu 69: (THPT Xuán Truóng-Nam Dinh nám 2017-2018) Phuong trinh 2 cosx -1 = 0 có nghiém la: 


n 


A. x = ± —l- k2/r , ieZ. 
6 


K 


B. x = ± — vk2n, ¿eZ. 
3 


C. x = ± — + 2k, ieZ. D. x = ±—+ &;r, k& 7L . 

6 3 

Lói giái 

Chon B 

1 7T 

Phuong trinh 2 cosx -1 = 0 <=> cosx = — x = ± — + k2v , leZ. 

Cáu 70: (THPT Xuán Trudng-Nam Dinh nám 2017-2018) Tát cá các nghiém cúa phuong trinh 
sinx +V3cosx = l la: 


n 


A. x = —l- k2n , íeZ. 
6 


C. x = + ku , ieZ 

6 


B. 


n ,. 

x =- vkln 

6 

x = — + k2n 
2 


, k eh . 


5tt 

D. x = - K At2tz" , k e Z . 

6 


Lói giái 


Chon B 


Ta có sinx + >/3 cosx = 1 <=>sin 


^ ^ 1 


XH- 

v 3 j 


= - <=> 
2 


;r 


x =-b£2;z- 

6 

x = — + k2n 
2 


, & e Z 


Váy tát cá các nghiém cúa phuong trinh da cho la 


K , _ 

x =-b«;2;r 

6 

n . . 
x = —bx2^ 

2 


, leZ. 


Cáu 71: (THPT Luang Van ChasnhPhus Yén nám 2017-2018) Cho phuong trinh 
2msinxcosx + 4cos 2 x = m + 5, vói m lá mót phán tú cúa táp hop E = {—3; — 2; — 1;0; 1;2}. Có 
bao nhiéu giá tri cúa m dé phuong trinh da cho có nghiém ? 









A. 3. 


B. 2 


C. 6. 
Ló'i giái 


D. 4. 


Chon A 

Ta có 2m sin x cosx + 4 eos 2 x-m + 5 <=> msin2x + 4 
<=> m sin 2x + 2 eos 2x = m + 3. 


l + cos2x 


= m +5 


2 —5 

Phuong trinh tren có nghiemkhi va chi khi m 2 + 4>(m + 3) <=> m < —. 

Váy có ba giá tri cüa m e E cié phuong trinh da cho có nghiem. 

Cáu 72: (THPT Chuyén Bien Hóa-Há Nam-lán 1 nám 2017-2018) Phuong trinh V3sinx-cosx = 1 
tirong duong vói phuong trinh nao sau dáy? 


. f n ^ 

_ 1 

. f n 


1 

„ . f n\ , 

( n^ 

1 

sin x- 


B. sin — 

-x 

~ — . 

C. sin x-= 1. 

ü. eos X H— 

= — 

l 6; 

~ 2 ' 

u 

) 

2 

1 6 J 

l 3 2 

2 


Ló'i giái 

Chon A 

rp , /7 . , V 3 .1 1 

Ta co V3 sin x-eos x = 1 <=> —sinx — cosx = -<=>sin 

2 2 2 


f x _Al 
K éj 2 


Cáu 73: (THPT Chuyén Bien Hóa-Há Nam-lán 1 nám 2017-2018) So nghiem cúa phuong trinh 
2 sin 2 2 x + cos 2 x + l = 0 trong [ 0;201 8 tc] la 

A. 1008. B. 2018. C. 2017. D. 1009. 

Ló’i giái 

Chon B 

Ta có 2sin 2 2x + cos2x + l = 0 <=> 8 sin 2 xcos 2 x + 2cos 2 x = 0 

■o 2 eos 2 x(4sin 2 x + l) = 0 <=> eos 2 x = 0 <=> cosx = 0 <=> x = + kn (ieZ). 

Bái raxe [0;201 8 tt] nén ~ + ^ n e [0;201 871] => k e {0; 1; 2; 3;...; 2017}. 

Do dó so nghiem cüa phuong trinh 2 sin 2 2x + cos2x + l = 0 trong [0; 201 871 ] la 2018 . 

Cáu 74: (THPT Chuyén Bién Hóa-Há Nam-lán 1 nám 2017-2018) Tim táp xác dinh cúa hám só 


y = tan 




A. D = RM — + k-\keZ 
12 2 1 


C. D = R\\— + kn\k <eZ 
12 1 


n 


B. D = M\ <¡ — Y kn TeZ 
6 


D. D = R\i-- + k-\kEZ 
6 2 1 


Chon A 

Hám só y = tan 




Ló'i giái 

xác dinh khi va chi klii 


eos 


^ n ^ 
2xh— 

3 


= é 0 <t^>2x + — ^ — + kn<t^>x^ — + k—(kGZ). 

3 2 12 2 v 7 













Cáu 75: (THPT Tr'án Nhán Tóng-Quáng Ninh-fán 1 nám 2017-2018) Giái phuxmg trinli 
cos2x + 2cosx-3 = 0. 

A. x = n + k'ln, ¿eZ. B. x-kln, ¿eZ. 


C. x = -— + k2n, ¿eZ. 
2 


ChonB 

Ta có cos2x + 2cosx-3 = 0 
<=> 2cos 2 x-1 + 2cosx-3 = 0 


TC 

D. x = — vk2n, k e Z. 
2 


Hiráng dan giái 


<=> cos 2 x + eos x - 2 = 0 <=> 


cosx = 1 
cosx = -2 


Vi -1 < cosx < 1 nén cosx = 1 <=> x = k2x (k e Z) 
Váy táp nghiém cúa phuxmg tri nh lá: x = k2n (íe Z) 


Cáu 76: (THPT Yén Dinh-Thanh Hóa-lan 1 nám 2017-2018) Nghiém cüa phuxmg trinh 
sinx-^cosx = 2sin3x lá 

A. x = — + kn hoác x- — + k —, k e Z . 

6 6 3 

B. x = — b &2;r hoác x =- 1 - k2n , k eZ. 

3 3 

7T w 4 7T 

C. x =- 1 - &2;r hoác x =- 1 £2;r , k e Z . 

3 ’ 3 

D. x = — + k —, k & Z . 

“32 


Hiróng dan giái 


ChonD 

Ta có sinx-V3cosx = 2sin3x 

1 . x/3 

<=> —sinx-cosx = sin3x 

2 2 

n . . n 

eos—sinx-sin —cosx = sin3x 


<=> sin 


n 

x - 

3 

n 


3 

= sin 3x 


x - = 2x + k2/r 

3 

x- — -n- 3x + k2n 
3 

x = - — -kn 

Ó . 71 . ^ 

<=> x = —h k — ,k e Z . 
71 71 3 2 

X = —b k — 

3 2 







Cáu 77: (THTT so 5-488 tháng 2 nám 2018) Phuong trinh V3 eos x + sin x = -2 có bao nhiéu nghiém 
tréndoan [0; 4035 tt] ? 

A. 2016. B. 2017. C. 2011. D. 2018. 

Lói giái 


ChonB 


Ta có -s/3 cosx + sinx = -2 o — cosx + —sinx = -lo- sin 

2 2 

7T i7T 17T 

ox + — = — + k2n (leZ)ox = y + 12ff (ieZ). 

Tréndoan [0; 4035 tt] , các giá tri k <e Z thóa bái toán thuóc táp {0; 1; 2;; 2016} 
Do dó có 2017 nghiém cúa phuong trinh thuóc doan [0; 4035/r]. 


6 

XH- 

v 3 j 


: 1 


Cáu 78: (THPT Mó Dúc-Quáng Ngái-lán 1 nám 2017-2018) Phuong trinh 2sinx -1 = 0 có bao nhiéu 
nghiém x e (0;2 ¿t)? 

A. 2 nghiém. B. 1 nghiém. C. 4 nghiém. D. Vó só nghiém. 

Lói giái 


Chon A 


Ta có: 2sinx -1 = 0 o sinx = - o 

2 


n ,. 
x = — yk2k 
6 

x = — + k2n 
6 


(ieZ). 


r - A / A _ \ A 

Do xe(0;2^) nen ta co x = —;x =—. 

6 6 


Cáu 79: (THPT Mó Dúc-Quáng Ngái-lán 1 nám 2017-2018) Cho phuong trinh: eos 2x + sin x -1 = 0 
(*). Báng cách dat i = sin x (-1 < t < 1) thi phuong trinh (*) tró thánh phuong trinh nao sau 
dáy? 

A. -2t 2 +t=0. B.t 2 +t-2 = 0. C. -2t 2 +t-2 = 0. O.-t 2 +t = 0. 

Lói giái 

Chon A 

eos 2x + sin x -1 = 0 o 1 - 2 sin 2 x + sin x -1 = 0 o -2 sin 2 x + sin x = 0 o -2 1 2 + t - 0. 





Cáu 1: (SGD Bá Ría Vüng Táu-dé 1 nám 2017-2018) Só giá tri nguyén duxmg cúa tham so m dé plurcmg 
trinh 4^ eos x + sin x + 2m -1 = 0 có nghiem la 

A. 6. B. 5 C. 4 D. 3 

Lói giái 

ChonC 

Phuong trinh 4\¡3 eosx + sin x + 2/?? -1 = 0 có nghiem khi va chi khi: 

|4a/ 3 j +1 2 > (2/77 — l) 2 <=> 4/77” — 4/77 — 48 < 0 <^> —3 < m < 4 . 

Vi m la só nguyén duong nén m e {l; 2;3; 4}. 

Váy có 4 giá tri nguyén duong cüa m thóa yéu cáu bái toán. 

Cáu 2: (SGD Bá Ría Vüng Táu-dé 1 nám 2017-2018) Táp nghiem cúa phuong trinh 2 eos 2x +1 = 0 lá 


A. S = <j y + k2x,-^ + k2jt,k e Z J-. 

C. S = \ — + kn,-— + kn ,¿eZ 
— 13 3 

Lói giái 

ChonC 

1 2 TC 

Ta có 2cos2x + l = 0 <=> cos2x = — = eos — 

2 3 

tc 

<=> 2x = ±-^- + k2n ox = ±y+te(ieZ). 


B. S = \ ^- + 2kn,-^- + 2kn,k & . 


D. 5 = 


— + kn,-— + kn,k& r L 
6 6 


Cáu 3: (SGD Bá Ría Vüng Táu-d'é 2 nám 2017-2018) Cho x 0 lá nghiem cüa phuong trinh 
sinxcosx + 2(sinx + cosx) = 2 thi giá tri cüa P = 3 + sin 2x n lá 


A. P = 3. 


Chon A 


B. P = 3 + — . 
2 


C. P = 0 . 


D. P = 2 . 


Lói giái 


r-1 

Bát t - sinx + eosx, -y/2 < t < y/2 . Khi dó: sin xeos x =-, phuong trinh da cho tro thánli 


t 2 -1 


-2í = 2<=>C+4f-5 = 0<=> 


t = 1 
t = - 5 


Vói t = -5 loai do -y/2 <t<yj2 . 

Vói t = ltacó: sinx + cosx = l <=>V2sin 


( K ^ 

= 1 <=> sin 

( n\ 

XH- 

XH- 

l 4; 


l 4 J 


1 

12 


<=> 


n n 

xh— = —v 2 kn 

4 4 

n 3 n 

x H— =-b 2 kn 

4 4 


<=> 


x = 2kn 

x = —+ 2 kn 
2 


Vói x 0 =2 kn thi P = 3 + sin2(2£;r) = 3. 


K 


Vói x n = —b 2/c^ thi P = 3 + sin 2 —b 2&;r = 3. 


K 














Váy P = 3. 

Cách khác. 

Khi t =1 thi x 0 la nghiém cüa pt sin x + eos x = 1. Suy ra 
sinx 0 + cosx 0 = 1 => l + sin2x 0 = 1 => sin2x 0 =0 => P - 3. 


Cáu 4: (THPT Ha Huy Táp-Há Tính-lan 2 nám 2017-2018) Nghiém cúa phuong trinh 
eos 2 x - eos x = 0 thóa diéu kién 0 < x < n la 


A 71 

A. x = — . 

“ 2 


B. x = . 

2 


C. x = —. 


D. x = — . 

4 


Chon A 

Ta có eos 2 x - cosx = 0 <=> 


cosx = 0 
cosx = 1 


<=> 


Lói giái 


* = f + (keZ). 


x = kln 


Do 0 < x < k 


n 

• x = —. 
2 


Cáu 5: (THPT Phan Cháu Trinh-DakLak-lán 2 nám 2017-2018) Tóng các nghiém cúa phuong trinh 
sinxcosx + |sinx + cosx| = 1 trénkhoáng (0;2;r) la 

A. 2 n. B. An . C. . D. n. 

Lói giái 

Chon C 

Bát t = |sinx + cosx|, (0 < t < y¡2 ) 

r-l 

=> t 2 - 1 + 2 sin x. eos x => sin x. eos x = —-—. Phuong trinh da cho tro thánh: 
t~ +2t-3 = 0 oí = 1 (thóaman) hoác t = -3 (loai). 

k7T 

Vói t =1 => sin2x = 0 =>x =—. 

2 

Trong khoáng (0;2;r) các nghiém cüa phuong trinh la 
Suy ra tóng các nghiém cúa phuong trinh trong khoáng (0;2/¡r ) lá 'in. 



r Í3.H 2x 

Cáu 6: (THPT Kinh Món-Hái Dirong lán 1 nám 2017-2018) Táp xác dinh cüa hám só y =- lá 

cosx 


táp náo sau dáy? 
A. D = R. 


C. D = R\\^+k^7r},k<E Z. 


Chon D 


B. D = R\-\^ + k7r[ ,k& Z. 

D. D = RU— + k—; — + kx't,ke Z. 

— 4 2 2 


Lói giái 


Hám só xác dinh khi 


cos2x ^ 0 
cosx ^ 0 


<=> < 


_ n , 

2x -b K7T 

2 

x =£ —b kx 


o { 


n , n 
x ^ —b k — 


^ / 

X =£-b K7Z 


,k& Z 








Cáu 7: 


Cáu 8: 


Cáu 9: 


Váy táp xác dinh la D = M\<¡ ^ + k^-;^- + k7t\- ,k eZ. 


(THPT Kinh Món-Hái Dircmg lán 1 nám 2017-2018) Tim tát cá các só thuc cüa tham só m sao 


, —2 s inx — 1 ' ' f k ^ 

cho hám só y =-done bien tren khoáng 0; — 

s inx - m ^ 2 


A. -—<m<0 hoác m > 1. 
2 

C. m>- — . 

2 


B. m > ——. 
2 


D. — < m < 0 hoác m > 1. 

~~ 2 


Lói giái 


Chon D 


x < 


í°;-l 

l 2 


f 

■ sinx e (0;l) . Hám só xác dinh trong khoáng 0;— khi m¿(0;l) hay 

V 2J 


m < 0 


m > 


i «■ 


cosx(2m + l) , , 

Ta có y' = ---—. Hám só dóng bien trong klioáng 

(sinx-m)" 

Vx e D <¿> 2m +1 > 0 <=> m > - —. 

2 

Két hop (l) ta có m - 0 hoác w > 1. 


' 0 : — 
V 2 j 


khi vá chi khi y' > 0 vói 


(THPT Kinh Món-Hái Dircmg lán 1 nám 2017-2018) Só duóng tiém can cüa dó thi hám só 

\lx 2 +x-2 
; '=——■• 

A. 1. B. 4 . 


C. 3. 
Lói giái 


D. 2. 


Chon C 

Táp xác dinh D = (-qo;-2]u(1; + qo). 


yj x 2 + x -2 

lim —---= I => Dó thi hám só có tiém cán ngang lá duóng tháng y = 1. 

X-++CO x-1 

y/x 1 +X~2 

lim —- : -= -1 => Dó thi hám só có tiém cán ngang lá duóng tháng y = -1. 


x-1 


. i im ^ + *- 2 = i = i im Vb- 1 )b +2 ) =lim g+i 

x-1 ^->l + x-1 *-> 1+ v x-1 


= +oo => Dó thi hám só có tiém cán 


dúng lá duóng tháng x = 1. 

Váy dó thi hám só có 3 duóng tiém cán. 

THPT Can Loc-Há Tính-lán 1 nám 2017-2018) Tong tát cá các giá trj nguyén cüa m de phuctng 
trinh 4sinx + ( m -4)cosx-2/n + 5 = 0 có nghiém lá 

A. 5. B. 6. C. 10. D. 3. 

Lói giái 


Chon C 

























4sinx + (m -4)cosx-2m +5 = O <=> 4sinx + (»7 -4)cosx = 2m -5. 

Plurang trinh có nghiém khi 4 ; + (ni - 4)" - (2 m - 5)" > O <=> -3 m 2 +12 m + 7 > O 

6-y/57 6 + y¡57 

<=>-< m < - 

3 3 

Vi m e Z nén m e {0,1,2,3,4}. 

Váy tóng tát cá các giá tri nguyén cüa m dé phucmg trinh có nghiém la 10. 

Cáu 10: (THPT Can Lóc-Há Tinh-lán 1 nám 2017-2018) So nghiém cüa phucmg trinh 

l + 2sinx vói xe[0;2^] la 

A. 6 . B. 5. C. 3 . D. 4 . 



( 


r 

15^^ 

sin 

2xh- 

-3 eos 

x- 



l 2 7 


V 

2 J 


Chon B 


( 


sin 


. 9k 
2xh- 


f 


-3 eos 




x —- 


V 

2 ) 

V 

2 


(y ^ 


( 

<=> sin 


-3 eos 



l 2 ) 


l 2 J 


Lói giái 

= l + 2sinx 

= 1 + 2 sin x <=> eos 2x + 3 sin x = 1 + 2 sin x 


<=> -2 sin 2 x + sin x = 0 <=> 


sin x = 0 

1 <=> 
sin x = — 

2 


n 5 n 


x = kn 


5 n , . 

x =- vkln 

6 


Do xe[0;2^] nén x = |0;^;2^;—j. Váy có 5 nghiém. 

Cáu 11: (THPT Le Quy Dón-Hái Phóng l'án 1 nám 2017-2018) Hám so y = sin x d'óng bien tren khoáng 
nao sau dáy? 


A. 


f 5 k In ^ 


í 9 K 1 


(In . > 


í In 9;r^| 


B. 


c. 

— ;3 n 

D. 


l 4 4y 


l 4 4 7 


l 4 7 


l 4 4 J 


Lói giái 

Chon D 

Dua váo dinh nghía duong trón hrong giác ta tháy hám so hrong giác co bán y - sin x dóng 
bién o góc phán tu thú nhát va góc phán tu thú tu. 


Dé tháy khoáng 


1k _ 9 k 

T’T 


lá phán thuóc góc phán tu thú tu vá thú nhát nén hám só dóng bién. 


Cáu 12: (THPT Lé Quy Dón-Quáng Tri-lán 1 nám 2017-2018) Giái phuong trinh: 
eos 3x. tan 4x = sin 5x. 


* , 2 n . n 

A. x-k — n, x =- Yk — . 

3 16 8 

C. x = kn , x- — + k—, 

~ 16 8 


k , 

B. x = k 2n , x = - Yk —. 

16 8 

ta i ^ . 3 7r 

ü. x-k — , x — - Yk —. 

2 16 8 


Chon C 


Lói giái 































Diéu kién xác dinh: cos4x + O . 

eos 3x. tan 4x = sin 5x <=> eos 3x. sin 4x = sin 5x. eos 4x <=> (sin Ix + sin x) = ^ (sin 9x + sin x) 


sin9x = sin7x o- 


9x-lx J rklK 
9x = K -Ix + klK 


x = kn 

n , n ■ 

x- -1- at- 

16 8 


' ' 71 71 

Tlur qua diéu kién xác dinh ta tháy x -kn va x =-h k— thóa man. 

' 16 8 


Váy nghiém phuong trinh la 


x = kn 

n . n ■ 
x — -h Ar¬ 

ló 8 


Cáu 13: (THPT Chuyén TÍén Giang-íán 1 nám 2017-2018) Phuang trinh náo duói dáy có táp nghiém 
trüng vói táp nghiém cúa phuong trinh sin x = 0 ? 


A. cosx = -1. 


B. cosx = 1 . 


C. tan x = 0 

Lói giái 


D. cotx = 1 . 


ChonC 

sinx = 0 <=> x = kn\{k e Z). 
cosx = -1 <=> x = n + k2n\(k eZ). 
cosx = 1 <=> x = kln\{k e Z). 
tanx = 0 <=> x = kn\{k e Z) . 

Cáu 14: (THPT Phan Dinh Phúng-Há Tính-Íán 1 nám 2017-2018) Só nghiém cúa phuang trinh 

lá 


0 ;— 

2 


2 eos x = 73 trén doan 
A. 2. B. 1. 

Chon D 

73 n 

2cosx = V3 <=> cosx = — <=>x = ±— \-k2n,k E.X. 

2 6 


C. 4. 
Lói giái 


D. 3. 


Má x' 


0 ; — 
2 


„ , n \\n \2 >k 

va k e Z nen xe 


6 6 6 

Cáu 15: (THPT Phan Dinh Phúng-Há Tính-Íán 1 nám 2017-2018) Giá tri nhó nhát cúa hám só 

y = 2 eos 2 x - sin 2x + 5 . 

A. 72. B. -72. C. 6-72. D. 6 + 72. 

Lói giái 

ChonC 


Tacó y = 2eos 2 x-sin2x + 5 = cos2x-sin2x + 6 =72 


eos 


2xh— 
4 


Do -72 < 72 eos 

f 7T ^ 

2xh— 

< 72 nén -72 + 6 < 72 eos 

2xh— 


l 4 ) 


l 4 J 


- 6 . 
- 6 < 72 + 6 . 


Váy giá tri nhó nhát cúa hám só y = 2 eos 2 x - sin 2x + 5 lá 6 - 72 . 

















Cáu 16: (THPT Luc Ngan-Bác Giang-fán 1 nám 2017-2018) Phcrong trinh V3sinx + cos x = m, vái m la 
tham so có nghiém kh¡ giá tri cüa m báng 


A. 


m > 2 
m < -2 


B. 


m > 1 
m<— 1 


C. -2 < m < 2 . 

Lói giái 


D. -1 < m < 1. 


Chon C 


Phircmg trinh \Í3 sinx + cosx = m có nghiém khi ^ y/3 j + 1 > m 2 <=> m 2 <4<=>-2<w<2. 
Cáu 17: (THPT Luc Ngan-Bác Giang-fán 1 nám 2017-2018) Phu'cmg trinh sin2x = cosx có nghiém la 


A. 


n kn 

x = —i- 

6 3 

x = — + k2n 


(keZ). 


B. 


C. 


x = — + k2n 
6 

X = — + k2n 


[k e Z). 


D. 


n kn 

x = —i- 

6 3 

x = — + k2n 
3 

n kln 


(IteZ). 


x = 


x - — + k2n 


(¿eZ). 


Chon A 


sin 2x = cosx <=> sin 2x = sin 


fn ' 

-x 

V 2 y 


<=> 


Lói giái 


n kn 

x = —i- 

6 3 

x = — + k2n 
2 


(íeZ). 


Cáu 18: (THTT so 6-489 tháng 3 nám 2018) Tim giá tri duong cúa k dé lim 

vái /(x) = ln(x 2 +5^: 

A. k = 12 . B. k — 2. 


J(3k + l)x 2 +1 

1 1-M ’ 


= 9/'(2) 


C. k = 5 

Lói giái 


D. k-9. 


Chon C 

Tacó: = = f 


Ta có: lim 

x —>+00 


J(3k + l)x 2 + \ I x |J( 3á: + 1 ) + 7 J xJ(3k + l)+-'- 
2L2 _ ¿ _- i¡m_ 1 _:L_ - íím _* 


lim 

X—>+co 


= lim 

X —^+co 


= lim .1(3 k +1) + = V3& + 1 .(Theo dé bái k > 0). 


x 


Theo dé bái: -j3k + \ = 9.— <=> k = 5. 

9 

Cáu 19: (THTT so 6-489 tháng 3 nám 2018) Vói giá tri lón nhát cüa a báng bao nhiéu dé phirong trinh 
a sin 2 x + 2 sin 2x + 3a eos 2 x = 2 có nghiém? 


A. 2. 


B. 


11 


C. 4. 


D. 


8 


Lói giái 

























ChonD 

„ . 2 „ . . 2 „ l-cos2x . . . „ l + cos2x . 

Ta co: asurx + 2sin2x + 3acos''x = 2 <=> a -b2sin2x + 3a-= 2 


<=> 4sin2x + 2acos2x = 4-4a(*). 

2 8 
Phuong trinh (*) có nghiém <=> 16 + 4 a 2 > (4- 4a)" <=> 12a 2 - 32 a < 0 <=> 0 < a < - . 

Cáu 20: (THPT Dang Thúc Húa-Nghé An-lán 1 nám 2017-2018) Cho các giá thiét sau dáy. Giá thiét 
nao két luán diróng tháng a song song vói mat pháng (a) ? 

A. a // b va b a (a). B. a // (/?) va (/?)// («). 

C. a II b va b // (a). D. an(a) = 0. 

Lói giái 

ChonD 

Cáu 21: (THPT Chuyén Ha Long-Quáng Ninh íán 2 nám 2017-2018) Cho phuang trinh 
cos2x-(2/w-3)cosx + /«-1 = 0 (m la tham só). Tim tát cá các giá tri thuc cúa tham só m dé 

f n _1n 
~ 2’~2 


phuong trinh có nghiém thuóc khoáng 
A. 1 < m < 2. B. m <2. 


_ C.m>l. 

Lói giái 

Chon A 

cos2x-(2«í-3)cosx + nz-l = 0 <=> 2cos 2 x-(2nz-3)cosx + «z-2 = 0 

f n 2n 


D. m < 1. 


2 2 


<=>(2cosx-l)(cosx + 2-«z) = 0 <=>cosx + 2-«z = 0, vi xe 
<=> cosx = m — 2 

Ycbt <=> -1 < «z - 2 < 0 <=> 1 < m < 2 

Cáu 22: (THPT Chuyén Hung Vuang-Gia Lai-lán 1 nám 2017-2018) Tính tóng tát cá các nghiém cúa 
phuong trinh V3cosx-sinx = 1 tren [0;2;r]. 


A. —. 

6 

Chon C 


B. 


11 n 




C. 


Lói giái 


D. 


3 n 


Ta có V3 cosx-sinx = 1 cos| xh— 

6y 


n 


= — <=> 
2 


x = — + k2u 


n , „ 

x =- vk2n 

2 


(ieZ). 


Do dó các nghiém trén [0; 2n\ cüa phuang trinh lá x = X = ~Y' 


Váy tóng tát cá các nghiém cúa phuang trinh trén [0; 2n\ báng 


n 2 >k 5 n 


Cáu 23: (THPT Chuyén Trán Phú-Hái Phóng-lán 2 nám 2017-2018) Oiéu kién cüa tham só thuc m de 
phuang trinh sinx + {m + l)cosx = -¡2 vó nghiém lá 











A. 


B. m < -2. 


C. -2 < m < O . 


D. m > O. 


m > O 
m < -2 


Loi giái 


Chon C 


Dé phrrong trinh sinx + (m + l)cosx = V2 v6 nghiém thi l : +(w7 + l)~< (Jíj o -2 < m <0 . 

Cáu 24: (THPT Tay Thuy Anh - Thái Binh - l'an 1 - nám 2017 - 2018) Tim tát cá các giá tri cúa 
tham só m dé phrrong trinh cos 2 x = m- 1 có nghiém. 

A. m<2. B. 1 < m < 2 . C. m > 1. D. 1 < m < 2. 

Lói giái 

Chon D 

Do 0 < cos 2 x < 1 vói Vxel nén phu'ong trinh có nghiém khi 0 < m - 1 < 1 <=>\<m<2 

Cáu 25: (THPT Táy Thuy Anh - Thái Binh - lán 1 - nám 2017 - 2018) Do thi hám só y = x 3 - 3x 
cát: 


A. Drróng tháng y - 3 tai hai diém. 
C. Drróng tháng y = -4 tai hai diém. 

Chon B 

y = x 3 - 3x. 

y' = 3x 2 - 3 = 0<=>x = ±l. 


B. Drróng tháng y = — tai ba diém. 

D. Trac hoánh tai mót diém. 

Lói giái 


X 

-00 


-1 


1 


+00 

y' 


+ 

0 

- 

0 

+ 


y 



^ 2 




+00 


-00 "" 




^ -2 - 




Drra váo báng bién thién ta chon dáp án B. 

Cáu 26: (THPT Yén Lac - Vính Phúc - lán 4 - nám 2017 - 2018) Táp tát cá các nghiém cüa phrrong trinh 


sin2x + 2sin 2 x-6sinx-2cosx + 4 = 0 la 


K 


A. x = ±— vk2n, ieZ. 
3 


K 


B. x =- vk2n , k e Z . 

2 


K 


C. x = — \-k27r , k e Z . 

“ 2 


K 


D. x = —vkn, k eZ. 
2 


Lói giái 

Chon C 

Cách 1: Ta có: sin2x + 2sin 2 x-6sinx-2cosx + 4 = 0 
<=> (2sinxcosx-2cosx) + (2sin 2 x-6sinx + 4) = 0 

•» 2cosx(sinx-l) + 2(sinx-2)(sinx-l) = 0 <=> (sinx-l)(sinx + cosx-2) = 0 

n 




sin x = 1 
sinx + cosx = 2 




x = — vk2n 

2 n 

, . <^>x = — vk2n,k^7 J . 

x + í] = ^2(VN) 2 


sin 









Cách 2: Dung MTCT thú lán hrot các dáp án, tháy C la dáp án dúng. 

Cáu 27: (THPT Chuyén Vính Phúc - Vính Phúc - Lan 4 nám 2017 - 2018)Tim so nghiém cüa phuong trlnh 
sin(cosx) = 0 tren doan x e [0;. 

A. 0. B. 1. C. 2. D.Vósó. 

Lói giái 

ChonC 

Tacó: sin(cosx) = 0<=>cosx = kn (k eZ) 

i i TC 

Vi |cos x| < 1 nén k = 0. Do dó phuong trinh eos x-0<^> x-— + mn[m e Z) 

Vi xe[0;2j] nén x ~~’ X = ~Y' 

Cáu 28: (DHQG TPHCM - Co Só 2 - nám 2017 - 2018) Giá su M la giá tri lón nhát va m la giá tri 
nhó nhát cúa hám só y - (2 + V3 jsin x - cosx. Khi dó M + m báng 

A. 3 + ^3. B. 0. C. 1 + V3. D. 1 

Lói giái 

ChonB 

Ta có: -^(2 + 73)" +1 < (2 + S) sinx-cosx < ^2 + V5) ! + 1 . 

Váy M + m = 0. 

Cáu 29: (SGD Nam Dinh - nám 2017 - 2018) Menh dé nao sau dáy dúng? 

A. Hám só y = sin x tuán hoán vói chu ky T -n. 

' ' ' ( 7T^ 

B. Hám só y = sin x dóng bién trén 0; — 

v 2 


J 

C. Hám só y - sin x la hám só chán. 

D. Dó thi hám só y = sinx có tiém can ngang. 

Lói giái 

Chon B 

Menh dé A sai vi hám só y - sin x tuán hoán vói chu ky T - 2n. 
Menh dé C sai vi hám só y - sin x la hám só lé. 

Menh dé D sai vi hám só y - sin x khóng có tiém can ngang. 


Menh dé B dúng vi hám só y = sin x dóng bién trén khoáng 


f —n , . n ,. 
- 1 k2n\ —bk2^ 

V 2 2 








Cáu 1: (SGD Thanh Hóa - nám 2017 - 2018) Có tát cá bao nhiéu giá tri nguyén cúa tham só m dé 


í n 3 


phuong trinh eos 2x-cos 2x = m sin x có nghiém thuóc khoáng 0; — 

V 6 


A. 3. 

ChonD 

Ta có: 


B. 0 


C. 2. 
Lói giái 


y 

D. 1 


eos 3 2x-cos 2 2x = msin" x <=> eos 2 2x(cos2x-l) = msin 2 x <=> sin 1 x(2cos 2 2x + /m) = 0 


<=> 2 eos” 2x + m - 0 <=> eos 4x = -m -1. 


1 



f 

=> 4x e 

f 

2n^\ 

x e 

0; — 

0 

• - 


l 6 ) 



’ 3 J 


-< cos4x< 1 

2 


( n \ 

Dé phuong trinh có nghiém x e 0; — 

1 6 

Do m e Z nén m = -1. 


,, 1 , , 1 

thi — < —m -1 < 1 <=> -2 <m< —. 
2 2 


Cáu 2: (THPT Chuyén Nguyén Quang Diéu - Dbng Tháp - Lán 5 nám 2017 - 2018) Tim giá tri nguyén 
lón nhát cúa a dé phuong trinh a sin 2 x + 2 sin 2x + 3 a eos 2 x = 2 có nghiém 
A. a = 3. B.a-2. C.a-l. D. a——\. 

Lói giái 

Chon B 


a sin 2 x + 2 sin 2x + 3 a eos 2 x = 2 <=> a 


l-cos2x 


-2sin2x + 3a 


l + cos2x 


= 2 


2 2 
o a-a eos 2x + 4 sin 2x + 3 a + 3 a eos 2x = 4 <=> 4 sin 2x + 2 a eos 2x = 4 - 4a (*) 

\2 


8 


(*) có nghiém khi 4" + 4a 2 > (4-4a) <=> 12a 2 -32 a < 0 <=> 12a 2 -32 a <0<=>0<a< —. 

Do a e Z va la só lón nhát nén a = 2. 

Cáu 3: (THPT Chuyén Húng Vircmg - Gia Lai - Lan 2 nám 2017 - 2018) Phuong trinh 


sin 


o n 

3xh— 

3 j 


í n 3 


A V3 

=-có bao nhiéu nghiém thuóc khoáng 0; — 

2 ^ 2 


A. 3. 

ChonD 

Ta có: sin 


B. 4 


C. 1. 
Lói giái 


D. 2 


- n 
3xh— 




_ TC 71 j _ 

3 xh -=- YKLK 


- ^4 71 1 - 

3xh — = - vk2n 

3 3 


(¿eZ) 


<=> 


3x = -— + k2n , , 

3 (ke Z)o 

3x = n + k2n 


2 n , 2 n 

x =-1- k — 

9 3 

n , 2 n 
x = —i- k — 


(/te Z). 


-rn I n n'] - K 4;r 
Vi xe 0;— nen x = — , x- — 


f n ^ 


Váy phuong trinh da cho có hai nghiém thuóc khoáng 0; — 

V 2 j 























Cáu 4: (SGD Há Tinh - Lán 2 nám 2017 - 2018) Tóng các nghiém cúa phucmg trinh 


2 eos 2 x + sin 2x = 3 tren 


f 


5 n 


v° ; T 


la: 


A. — . 
6 


ChonC 


B. — . 

3 


“ 2 


Hiróng dan giái 


2 eos 2 x + \¡3 sin 2x = 3 <=> eos 2x + sin 2x = 2 <=> 


eos 


2x--^ 

3 y 


= 1 


D. 2 n ■ 


7Z 7Z 

<=> 2x = — + k2n <=>x = —i -kn (¿eZ). 

3 6 

S 77" 77" S 77" 

Xét 0 < x <— <=> 0 < —b átt <— ^k = 0, k = l, k = 2. 
2 6 2 

Vói A; = 0 => x = —; & = 1 => x = ; k — 2 => x = . 


Váy tóng các nghiém báng 

Cáu 5: (THPT Chu Van An - Há Noi - nám 2017-2018) Goi M , m tuong úng la giá tri lón nhát va giá 
' '2 eos x 1 ? 

tri nhó nhát cüa hám só y = ---. Kháng dinh náo sau dáy dúng? 


A. M + 9 m = 0. 

ChonC 

_ , 2cosx + l . 

Ta co y -= 2 - 

eos x - 2 


cosx-2 

B. 9 M — m — 0 . C. 9 M + m — 0. 

Lói giái 


D. M + m = 0. 


cosx-2 


má -l<cosx<l <=> -3<cosx-2<-1 <=> - — >--->-5 <=>—>2 +--->-3 


3 cosx-2 

<=> — > y > -3 . Váy M = — vá-1 < cosx < 1 => 9 M +m = 0 . 
3 ' 3 


cosx-2 


Cáu 6: Phucmg trinh 4sin 2 2x -3sin 2x eos2x - eos 2 2x = 0 có bao nhiéu nghiém trong khoáng (0;/r) ? 
A. 1 B. 2 . C. 3 . D. 4 . 

Cáu 7: Phirong trinh 4 sin 2 2x-3sin2xcos2x-cos 2 2x = 0 có bao nhiéu nghiém trong khoáng (0; tt) ? 

A. 1. B. 2. C. 3. D. 4 

Lói giái 

ChonD 

Dé tháy cos2x = 0 khóng thóa man phirong trinh. Do dó, phucmg trinh da cho tuong duong 
vói: 

1 n , n 


4 tan' 2x-3tan2x-l = 0 <=> 


tan 2x = 1 

tan2x = -— 
4 


x- —l- k — 
8 2 

1 

x — — arctan 
2 


' O 


v 


(o 
















Xét (l), vi x e (0;;r) => 0 < — + k— < k k e {1} (do ieZ). 

8 2 


Xét (2), vi x e (0;;r) =>0<-^-arctan 


r O 


v ‘t; 


-k^<n =>&e{l;2} (do ksh). 


Do dó, trong khoáng (0;;r) thi phuong trinh da cho có 3 nghiém. 

Cáu 8: Cho hám só j =-^-x 3 -2x 2 + 1 có dó thi (C) va duóng tháng 

d :y = -m . Tim táp hop tát cá các giá tri cúa tham só m dé d cát (C) tai ba diém phán biét. 

A. 


( 29 > 

B. 

f 1 293 

C. 

, 29 

D. 

29 , 


-1;— 

-1;— 

-;1 

l 3 y 


l 3 J 


3 


3 


Cáu 9: Só nghiém thuóc doan [0;;r] cüa phuong trinh cosx-cos2x-cos3x + l = 0 la 

A. 4. B. 3. C. 1. D. 2. 

Cáu 10: Cho hám só j = —x 3 -2x 2 +l có dó thi (C) va duóng tháng 
d :y = -m . Tim táp hop tát cá các giá tri cúa tham só m dé d cát (C) tai ba diém phán biét. 

A. 

V 3 ) l 3 J 

Lói giái 

Chon A 

y' = x 2 - 4x. 

"x = 4 


f 29 3 

B. 

f 1 293 

C. 

, 29 

D. 

29 , 


-1;— 

-1; — 

-;1 

l 3 y 


l 3 ) 


3 


3 


y' = 0<=> 

BBT 


x = 0 


X 

—00 


0 


4 


+00 

y 


+ 

0 

- 

0 

+ 


y 

—00 / 


^ 1 


\ 

Sn 

1 

/ 


+00 


Dé d cát (C) tai ba diém phán biét thi 


í 


m 


29 


y 3 ,l 


Cáu 11: Só nghiém thuóc doan [0;;r] cúa phuong trinh cosx-cos2x-cos3x + l = 0 lá 

A. 4. B. 3. C. 1. D. 2. 

Lói giái 

Chon B 

Ta có cosx-cos2x-cos3x + l = 0 <=> cosx-(2cos 2 x-l) -(4eos 3 x-3cosx) +1 = 0 
<=> 4 eos 3 x + 2 eos 2 x - 4 eos x - 2 = 0. 




cosx = 1 
cosx = -l 

1 

cosx = — 
2 


e[0;# 


x = 0 

2 n 
x — — 
3 

x-n 






























Cáu 12: Só nghiém thuóc khoáng (-*;*) cúa phuong trinh: 2sinx = 1 la: 

A. 1. B. 2 C. 3. 

Cáu 13: Só nghiém thuóc khoáng (-*;*) cúa phuong trinh: 2sinx = 1 la: 

A. 1. B. 2. C. 3. 

Lói giái 

ChonB 


D. 4. 

D. 4. 


Ta co: sinx = — <=> 
2 


x- — + k2n 
6 

5n ,. 

x =- V k2n 

6 


7Z f)7T ' 

Má x g (-*;*) => x = — ;x = —. Váy phuong trinh có hai nghiém thóa man dé bái. 
6 6 


Cáu 14: Nghiém cúa phuong trinh 2 eos 2x+ 9 sin x- 7 = 0 la 


71 

A. x =- vk2n,k g Z. 

2 

71 „ 

C. x = — vkn,k g Z. 

2 


* 


B. x =- vkn.k e Z. 

2 

n 

D. x = — vk2n,k g Z. 

“ 2 


Cáu 15: Nghiém cúa phuong trinh 2 eos 2x + 9 sin x - 7 = 0 la 


71 

A. x =- vk2n,k g Z . 

2 

C. x = — + kn, ¿eZ. 

2 


ChonD 


* 


B. x =-b kn, ieZ. 

2 

D. x = — b k2n, k g Z . 

“ 2 


H uó'ng dán giái 


2cos2x + 9sinx-7 = 0 <=> -4sin" x + 9sinx-5 = 0 <=> 


sin x = 1 

Cáu 16: Tóngtát cá các nghiém cúa phoong trinh 3cosx — 1 = 0 tren doan [0;4;r] la 


sinx = — (VN) n , „ , 

4 V ' x — — vk2n,k&Z. 

2 


A. 


15 n 


B. 6 n. 


C. 


17* 


2 2 
Cáu 17: Tóngtát cá các nghiém cúa phirong trinh 3cosx — 1 = 0 trén doan [0;4*] la 


D. 8 n. 


A. 


15 * 


B. 6 n. 


Chon D 

Tacó: 3cosx-l - 0 «- cosx = — <=> 

3 


C. 

Lói giái 

x = a + k2n 


17 n 


(vói a ■ 




D. Sn. 


, leZ). 


x — —cc + £2* 

Má x g [0; 4*] nén x g {a; -a + 2 n\ a + 2 n\ -a + 4*}. 

Váy tóng các nghiém thóa man dé bái lá a + (-a) + 2n + a + 2n + (-a) + 4n = 8*. 


Cáu 18: Só diém biéu dién các nghiém cúa phuong trinh sin 


f 1 

2xh— 
v 3 J 


= — trén duóng trón luong giác lá 













A. 6. 


B. 1 


C. 4. 


D. 2. 


Cáu 19: Só diém biéu dién các nghiém cúa plurong trinh sin 


2x- 


n 


A. 6. 
ChonC 

Ta có sin 


B. 1. 


C. 4. 


= — tren duóng trón I trong giác la 

D. 2. 


Lói giái 


2x- 


n 


= — <=> 
2 


TC 7T 

2x -\— = —h klTl 
3 6 

. n 5 k , _ 

2xh— =-b k ¿ 7 [ 

3 6 


(A: e Z) 


«• 


x = - — + kn 

12 

X = — + k7T 


{k e Z). 


Mói ho nghiém biéu dién trén duóng trón lugng giác 2 diém va các diém khác nhau nén só 
diém biéu dién các nghiém lá 4 . 

Cáu 20: Mót plurong trinh có táp nghiém dugc biéu dién trén duóng trón lugng giác lá hai diém M va 
N trong hinh duói. 



Plurong trinh dó lá 

A. 2cosx-l = 0. B. 2cosx-V3 = 0. C. 2sinx-\/3 = 0. D. 2sinx-l = 0. 

Cáu 21: Giá tri lán nhát cúa hám so /(x) = 2sin 2 x-sin2x + 10 lá 

A. 10. B. 11-V2 . C. 11 + V2. D. 9 + V2. 


Cáu 22: Mót phuong trinh có táp nghiém dugc biéu dién trén duóng trón lugng giác lá hai diém M vá 
N trong hinh duói. 



Phuong trinh dó lá 

A. 2 eos x -1 = 0. B. 2 eos x-V3=0. C. 2 sin x - a/ 3 = 0 . D.2sinx-1 = 0. 

Lói giái 

Chon A 

Hai diém M, N doi xóng qua truc Ox nén loai dáp án C, D. 














MN cat Ox tai diém có hoánh do bang — . 


Ta có 2 cosx-1 = 0 <=> cosx = —, suy dáp án A dúng. 

2 

Cáu 23: Giá trMón nhát cúa hám so /(x) = 2sin 2 x-sin2x + 10 la 

A. 10. B.11-V2. C. 11 + V2. D.9 + V2. 

Ló’i giái 


Chon C 


Ta có /(x) = 2sin 2 x-sin2x + 10 = 1 l-sin2x-cos2x = 11- y¡2 sin 


2x + — 

4 j 


Do -l<sin 

f 

2xh— 

< 1 => -y¡2 < y¡2 sin 

f 

2xh— 

<^¡2 nén ll-V2sin 

f ^ 
2xh— 


l 4y 


l 4 ) 


l 4 J 


< 11 + a/2 . 


, , i 71 

Dáu " =" xay ra kh¡ sin 2x -\— 

' 4 y 


= -1 <=> x = —— + kK, (ieZ). Vay max/(x) = 11 + \¡2 . 
8 


Cáu 24: Giá tri lón nhát cúa m dé phuong trinh cosx + sin 2018 5x + m = 0 có nghiém la: 

3 


A. -1. 


B. 0 


C. 1. 


D. 


Cáu 25: Giá tri lón nhát cúa m dé phuong trinh cosx + sin 2018 5x + m = 0 có nghiém lá: 

3 


A. -1. 


B. 0 . C. 1. 

Hirúng dán giái 


D. 


Chon C 

Phuong trinh tuong duong: cosx + sin 2018 5x = -m . 
ícosx>-l 

Tacó:l , ma ^cosx + sin 5x>-l. 
sin 20 8 5x> 0 


¿ 9 , I LUÓ A — J 

Dau dáng thuc xay ra km < 

[sin 5x = 0 

cosx = -1 <=> x = 7t+A:27r. Khi dó sin5x = sin[5(7i + Á:27i)] = sinóre = 0 thóa man. 

Phuong tri nh có nghiém thi -m >-\<¿>m<\. 

Váy giá tri lón nhát cúa m lá m = 1. 

Cáu 26: Giái phuong trinh sinx.cosx = trén doan [tt;201 8tt] ta duoc só nghiém lá: 

A. 2016 nghiém. B. 2017 nghiém. C. 2018 nghiém. D. 2019 nghiém. 











Cáu 27: Giái phircrng trinh sinx.cosx = ^ tren doan \n\ 201 8/r] ta dirgc so nghiém la: 


B. 2017 nghiém. C. 2018 nghiém. 

Lói giái 


D. 2019 nghiém. 


A. 2016 nghiém. 

Chon B 

1 TC 

Tacó sinx.cosx = —<=> sin 2x = 1 <=> x = —vkn (&eZ). 

2 4 

3 8071 

Khi dó ;r<x<2018;z-<=> — <&<-<=>1<&<2017 (Do k lá só nguyén). 

4 4 

Váytréndoan [/r;2018/r] phu'ong trinh da cho có 2017 nghiém. 

Cáu 28: Phu'ang trinh sin5x-sinx = 0 có bao nhiéu nghiém thuóc doan [-20 18tt; 2018;r] ? 

A. 20179. B. 20181. C. 16144. D. 16145. 

Cáu 29: Phu'ong trinh sin5x — sinx = 0 có baonhiéu nghiém thuóc doan [— 2018/z"; 201 87 t] ? 

A. 20179. B. 20181. C. 16144. D. 16145. 

Lói giái 


x = - 


kn 


x = 


n kn 

-1- 

6 3 


(¿eZ). 


Chon B 


Ta có sin5x-sinx = 0 <=> sin5x = sinx <=> 


Vi x e [-20187t; 201 8 ti] nén 

+ Vói x = ~ ta c ° “201 8 ti < 201871 <=> -4036 < k < 4036. Suy ra có 8073 nghiém. 

7t kn , _. 10 ^ n kn^- n , a 12109^., ^ 12107 n 

+ Voi x = — H-ta co -201871 < —l-<20 1 871 <=>-< k < -. Suy ra co 12108 

6 3 6 3 2 2 

nghiém. 

Váy có 8073 + 12108 = 20181 nghiém thuóc doan [—2018^r; 201 8 tt] . 



f 


( 3;r^| 

sin 

2x- 

= sin 

XH- 


l 4y 


l 4 J 


A. 


Itt 


B. n. 


có tóng các nghiém thuóc khoáng (0;;r) báng 
3 n 


C. 


D. 


n 


Cáu 31: Phucmg trinh sin 


A. —. 
2 


Chon B 



f 


( 3;r^| 

sin 

2x- 

= sin 

XH- 


l 4y 


l 4 J 


2 4 

có tóng các nghiém thuóc khoáng (0;;r) báng 


B. n. 


c. —. 

2 


D. 


K 

~4 


( 

I • í 3^-3 

2x- 

= sin x H- 

l 4 y 

1 l 4 J 


Lói giái 


. n 3 7T . - 
2x-= xH- V k2n 


2x- — = —-x + 12k 

4 4 


x = n + k2n 

n ,2 n l eZ). 
—+ / — 


x = — 
6 


Ho nghiém x = n + k2n klióng có nghiém náo thuóc khoáng (0; ti) . 

x = —- + / — e (0; ;r) => 0 < — + / — <n <=> /e (0; 1}. 

6 3 v ' 6 3 1 ; 
















TC 57T 9 

Váy phnong trinh có hai nghiém thuóc khoáng (0; n') la x = — va x = —. Tú dó suy ra tóng 
các nghiém thuóc khoáng (0; n) cúa phnong trinh náy báng n. 

Cáu 32: Tim táp nghiém cüa plurong trinh: 2cosí 3x + ^ 1 + y/3 - 0 


j In , 2n 13 n , 2n 

A. - + k —;- + k — 

i 36 3 36 3 


k e Z >. 


B. l l ±^- + k2n\k&Z'f. 


_ \ln ,2 n Yin , 2 n 

C. — + k —;- + k — 

“36 3 36 3 


k e Z 


D. <| -^ + k2n;-^-^- + k2n\k e Z 
36 36 1 


Cáu 33: Tim táp nghiém cúa phnong trinh: 2 eos 

[ In 2 n 13 n 2 n , 

A. < -1 -k —;-b k — k e Z b . 

I 36 3 36 3 


o n 

3xh— 

4 


■y/3 =0 


B. \±^- + k2n\k&Z\. 


_ \ln ,2 n 13 n , 2 n 

C. — + k —;- + k — 

“ 36 3 36 3 


£eZ 


D. ~^- + k2n\- ' í -^- + k2n\k e Z 
36 36 1 


ChonC 


Lói giái 


Ta có: 2 eos 


f ~ n A 
3xh— 

V 4 j 


y/3 = 0 <=> eos 3x + 


n 


y/3 í n A 

-eos 3x -\— 

2 l 4 


= cos- 


5 n 


<=> 


~ 77 in . _ 

3x H— =-b k2n 

4 6 

- U 571 1 o 

3xh— = - Y k2n 

4 6 


In , 2n 

x =-bk — 

36 3 

13;r .2n 

x =- Y k — 

36 3 


\k e Z 


4\/3 

Cáu 34: Cho phnong trinh sin 2 x.tanx + cos 2 x.cotx + 2sinxcosx = —. Tính hiéu nghiém ám lón nhát 


vá nghiém dnong nhó nhát cüa phnong trinh. 

5 n 


A. . 

2 


B. 


C.-^. 
“ 6 


D. n. 


4y¡3 

Cáu 35: Cho phnong trinh sin 2 x.tanx + cos 2 x.cotx + 2sinxcosx = —. Tính hiéu nghiém ám lón nhát 


vá nghiém dnong nhó nhát cúa phnong trinh. 

5 n 


A. . 

2 


B. 


C.-*. 

“ 6 


D. n. 


H uó ng dán giái 


ChonC 























, , sin 3 x eos 3 x „ . 4^3 

Phuong trinh <=>- 1 -b 2 sin x eos x =- 

cosx sinx 3 


• 4 4 o • 2 2 4^3 . / . 2 2 \ 2 2V3 . 

<=>sin x + cos x + 2snrxcos x- -sinxcosx <=> ^smx + cos~xj =-sin2x 


• o ^ 

<=> sin 2x = — <=> 

2 


x- — + kn 


6 

n 

7 


X = — + k7T 


{k e Z). 


Suy ra nghiém ám lón nhát va nghiém duong nhó nhát cúa phuong trinh lán luot la-va — 

3 6 

^ , 2 n n 5n 

Ta co:-=-. 

3 6 6 


- ,, \ sin2x + 2 

Cau 36: Tim táp xác dmh cüa hám só y ^xj = J— 


A. D 


-cosx 

B. D = R \ {&2jt} . C. D = {kln} . 


D. D = R\{¿7t}. 


Cáu 37: Tim táp xác dinh cúa hám só /(x) = J- ~ 


A. D = 


ChonB 


cosx 

B. D = R \ {&2jt} . C. D = {kln} . 

Lói giái 


D. D = R\{¿7t}. 


, sin 2x + 2 

Hám só xác dinh <=>-> 0 1-cosx ^ 0 <=> x ^ kln, (k eZ). 

1-cosx 

Váy táp xác dinh cüa hám só lá D = R \ |A:27c}, (k e Zj. 

n 3 n 


Cáu 38: Só nghiém cúa phuong trinh 3cos2x = 2 tren 
A. 4 B. 3. 

Cáu 39: Só nghiém cüa phuong trinh 3cos2x = 2 trén 
A. 4. B. 3. 


2 2 . 
C. 2. 
n _ 3¿t 

2 ' T 

c. 2. 

Lói giái 


lá 


lá 


D. 1 


D. 1 


Chon A 

Cách 1: 


3 eos 2x = 2 <=> cos2x = — <=> 
3 


2x = árceos — + kl7i 
3 

2x = -are eos — + klK 
3 


x = — árceos — + kn 
2 3 

1 2 ' 

x = — árceos — + kn 
2 3 



















Xét tren 


K _ 3 K 
~2 , ~2 


ta có 


1 2 
x = —árceos — 

2 3 

1 2 
x = —árceos — + n 
2 3 

1 2 
x = —árceos — 

2 3 

1 2 

x = —árceos — + k 
2 3 


Váy phirong trinh da cho có bón nghiém tren 

Cách 2: Dúng Casio. 

Dung chúc náng TABLE. 

Nhap hám: 

0 Ms.th 

fCX)=Bcos(2X)-2 


Cho Start = , End = —, Step = —. 

4 2 12 

Két quá có bón lán dói dáu nhu sau: 

0 Msth 

H F(X> X 

-D.S E 

0.59B 1 

I B 


-D.5E3 

dun 


IM 

15 

IE 


X 

3.35EI 

bM 


0 

FÍX) 

-S 

-D.5 

D.59B 


Msth 


2.879793266 


n 


q 

FÍX) 

D.5BB 
-□.5 
-3 


Msth 


V 

D.HB53 

0.5235987756 


n 

IB 

19 


FlitiT- 

3.MD33 

3.EE5I 


0 

F 00 

I 

D.59B 

-D.5 


Msth 


3.141592654 


Chú y: Tát di hám g(X) nhu sau: 

Bám SHIFT, MODE, di chuyén xuóng, chon 5: TABLE 

▲ 

1:ab/c 2:d/c 
3:CMPLft 4:STAT 
5:TñBLE 6:Rdec 
7:DiSP 3:«C0NT> 


Sau dó chon 1: 


Select Type? 
1: f ix) 

2: f ix) 





















Cáu 1: (THTT So 1-484 tháng 10 nám 2017-2018) Tính tóng S các nghiém cüa phuong trinh 

(2cos2x + 5)(sin 4 x-cos 4 x) + 3 = 0 trongkhoáng(0;2;r). 

11 n In 

A. 5 =-. B. S = An. C.S = Sn. T>. S = —. 

6 6 

Loi giái 

ChonB 


Ta có: (2cos2x + 5)(sin 4 x-cos 4 x) + 3 = 0 <=> (2cos2x + 5)(sin 2 x-cos 2 x) + 3 = 0 
<=> -(2cos2x + 5)cos2x + 3 = 0 <=> -2cos 2 (2x)-5cos2x + 3 = 0 <=> cos2x = ^. 


eos 


» 1 n , /, \n In \\n 

2x = — <=> x = ±— + te(¿e&)=>xe —;—;—; 


6 6 6 


_ „ n 5 k In 11 n . 

Do do: S - —i-(- 1 -= 4 n. 

6 6 6 6 

Cáu 2: (THPT Chuyén Quang Trung-Binh Phiróc-fán 1-nám 2017-2018) Nghiém cüa phu'omg trinh 
cos2x + 3sinx-2 


= 0 la: 


A. 


cosx 


K . _ 

x = —bA;2;r 


x — — + k,7t (ieZ). 

5 n , 

x =-1- kn 

6 


C. 


x = — + k2n 


x = — + k2n (¿eZ). 

5 n . _ 

x =- vk2n 

6 


B. 


x = — + kn 


5 n , 

x =-h kK 

6 


(ieZ). 


D. 


x = — + k2n 


X = — + k27T 
6 


(keZ). 


Lói giái 


Chon D 


n 


Cách 1: Diéu kién xác dinh: cosx * 0 x * — + ln vói ZeZ. 

2 

Kh i dó phuong trinh tro thánh 

eos 2x + 3 sin x - 2 = 0 <=> -2 sin 2 x + 3 sin x -1 = 0 <=> 


sin x = 1 (1) 

sinx = — (2) 
2 


Dói chiéu diéu kién ta loai phuong trinh (1). Giái phuong trinh (2) duoc 


x = — J rk2n 
6 

x = — + k2ft 
6 


vói ieZ. 

Cách 2: Düng máy tính 












Biróc 1: nháp vé trái cúa phuong trinh. 

Buóc 2: nhán CALC thay X bang các két quá trong mói phuang án. 

Buóc 3: chon dáp án nao déu trá vé két quá báng hoac rát “gán” 0. 

(chú y don vi ra-di-an). 

Cáu 3: (THPT Chuyén Quang Trung-Binh Plnróc-lán 1-nám 2017-2018) Táp giá tri cúa hám só 
y = sin2x +V3cos2x + l lá doan [a; b]. Tính tóng T -a + b. 

A. T = \. B. T -2. C.T = 0. D. T = -1. 


Lói giái 


Chon B 


Cách 1: y = sin2x + V3 cos2x + l <=> sin2x + cos2x — y — 1 

Dé phuong trinh trén có nghiém thi l 2 + (j > (y -1)~ y 2 - 2y - 3 < 0 <^> -1 < y < 3. 

Suyra ye[—1;3]. Váy T = -1 + 3 = 2. 

Cách 2: Ta có y -1 = sin 2x + V3 eos 2x. Mát khác áp dung bát dáng thúc Bunhiacopskii ta có 
(y-l) 2 = ^sin2x + V3cos2xj < (1 + 3) (sin 2 2x + cos 2 2x) = 4<=>-2<y-l<2«>-l<y<3. 


Váy r = -l + 3 = 2. 

Cách 3: y = sin2x + V3cos2x + l = 2sin 




1 


Do sin 


2xh— 

v 3 j 


e [—1; l] nén 2 sin 


. n 
2xh— 
3 


2x- 

v 3 y 

i e [—i; 3]. 


Váy -1 < y < 3.( Ta tháy y = -1 khi sin 


y 


2x ^— 

3 y 


= -l,y = 3 khi sin 


2x + — 


= 1 ).sss 


Cáu 4: (THPT San Táy-Há Nói-lán 1-nám 2017-2018) Goi K lá táp hop tát cá các giá tri cüa tham só 


m 


dé phuong trinh sin 2x + \¡2 sin 


n 

XH- 

4 


( 3 K 

-2-m có dúng hai nghiém thuóc khoáng 0; — 
“ ’ V 4 


Hói K lá táp con cúa táp hop náo duói dáy? 

A V2 V2 


A. 


V 


B. (l- V2;V2) . C. -V2; — 


D. 


4 ^' 


Lói giái 


f 

XH- 

= sinx + cosx, te 

’-V2;V2" 

l 4 y 




Chon C 

Cách 1: Bát t = V2 sin 

Suy ra t 2 -1 + sin2x => t 2 + t -3 = m 
Xét hám só y = f (t ) = t 1 + 1 - 3 , t e —> \¡2;y¡2 

f'{t) = 2t + l 

f'(t) = 0<=> t = ~s[-yÍ2;y/~2 


n 

XH- 

4 


Phuang trinh sin 2x + \¡2 sin 
<=> Phuang trinli t 2 +t - 3 = m có dúng mót nghiém t e (1; V 2 j 


f 


2>n 


-2-m có dúng hai nghiém thuóc khoáng 0; — 

' v 4 


































t 

1 


y/2 

m 

+ 

/(') 

-1 


__> V 2-1 


V2 


Dua váo báng bien thién ta tháy K = 1; V2 - lj <= -y¡2; 

V 2 

/ 

Cách 2 : Xét hám so /(x) = sin2x + V2 sin 
Ta có /'(x) = 2cos2x + V2cos 


f 7t^ 

-2 vói xe 

f 

3;r^ 

XH- 

0 

* - 

l 4; 



’ 4 J 


XH- 

V 4 y 


vay 


/' (x) = 0 <=> 2 eos 2x + V2 eos 


XH- 

V 4y 


= 0 


<=> 2 (eos 2 x-sin 2 x) + cosx-sinx = 0 
cosx-sinx = 0 


2 ( 


eos x + sin x 


) + l = 0 


n 

x = — < 

4 


2V2 


sin 


0 ;— 1 

l 4 J 

XH- 

V 4 y 


+ 1 = 0 (*) 


f 3 7T^ 

thi sin 

í 



l 4 2 


l 4 J 


> 0 nén phuong trinh (*) vó nghiém tren 


V 4 y 


Láp báng bien thién 



0 


n 

3 n 

X 


4 

4 

f\ x ) 


+ 

0 

- 

fi x ) 

-1 . 


^ >/2-l _ 

-3 


Váy dé phuong trinh da cho có hai nghiém phán biét trén klioáng 


V 4 y 


thi 


m e (-1; \¡2 -ljc —J2; 




\ “2 

Cáu 5: (THPT Yén Lac-Vinh Phúc-íán 1-nám 2017-2018) Háng ngáy, muc nuóc cüa con kénh lén 
xuóng theo thüy triéu. Do sáu /z(m)cúa muc nuóc trong kénh tính theo thói gian z (h)diro’c 


cho bói cóng thúc h = 3 eos 


7Tt 71 1 

— + — | + 12 
6 3 


Khi nao muc nuóc cúa kénh la cao nhát vói thoi gian ngán nhát? 

A. t = 22(h). B. í = 15(h). C. í = 14(h). D. í = 10(h). 

Lói giái 


ChonD 



































í n n ^ 


— t H- 

.6 3 y 


Ta có: -1 < eos 

duoc khi eos 
Vi z 1 > 0 <=^> —2 + 12A: > 0 <=^> ^ > 


<1 <=>9</z<15. Do dó muc nuóc cao nhát cúa kénh la 15mdat 


f n n ^ 

— t H- 

6 3 j 


= 1 « —t + — = k2n <=>/ = -2 + 12* 


6 3 

\_ 

6 


1 ,, 


Chon só k nguyén duongnhó nhát thoá k > — lá£ = l=>í = 10. 

6 

Cáu 6: (THPT Yén Lac-Vmh Phúc-lán 1-dé 2-nám 2017-2018) Háng ngáy, muc nuóc cúa con kénh lén 
xuóng theo thüy triéu. Do sáu /;(m)cua muc nuóc trong kénh tính theo thdi gian /(h)duoc 


cho bói cóng thúc h = 3 eos 


(nt n', 

— + — +12 
6 3 


Klii nao muc nuóc cúa kénh la cao nhát vói thói gian ngán nhát? 

A. t = 22(h). B. t = 15(h). C. f = 14(h). D. í = 10(h). 

Lói giái 

Chon D 


Ta có: -1 < eos 


í n n ^ 


V 


< 1 <=> 9 < /z < 15. Do dó muc nuóc cao nhát cúa kénh la 15mdat 


duoc khi eos 


k n 

— t H- 

V 6 3 j 


t + 

6 3 y 

= 1 < ¿ > 7 L t + - = k2K <^t = -2 + \2k 
6 3 


Vi t >0 <=> -2 + 12A: > 0 <=> k > — 

6 


1 ,, 


Chon só k nguyén duongnhó nhát thoá k >— lá& = l=>i = 10. 

6 

Cáu 7: (THPT Yén Lac 2-Vính Phúc-lán 1-nám 2017-2018) Cho phuong trinh cos5x = 3m-5. Goi 
doan [a;/)] la táp hop tát cá các giá tri cúa m dé phuong trinh có nghiém. Tính 3 a + b. 


A. 5. 


Chon D 


B. -2. 


C.V 

3 


D. 6 


Giái: 


Phuong trinh da cho có nghiém khi -1 < 3 m -5<!<=>4<3m<6<=> — <m<2. 


Khi dó táp hop tát cá các giá tri cúa m dé phuong trinh có nghiém la 


Ta duoc a = —; b-2. Suy ra 3a + b- 6. 
3 


V 2 


Cáu 8: (THPT Hai Bá Tnrng-Vính Phúc-lán 1-nám 2017-2018) Trong các hám só sau hám só nao 


dóng bién trén khoáng 
A. y -cotx. 


í n 


v 2 2 j 
B. y - - tan x. C. y = eos x. 

Lói giái 


D. y - sin x . 


Chon D 

[Phuwng pháp tu luán] 















Hám só y = sin x dóng bien tren các khoáng 


71 71 . 

- Yk¿7t\ - \-k27l 


2 2 

k = 0, ta du'O'c hám só y = sin x dóng bien tren khoáng 


vói moi k e Z . Chon 


f n 


Xét A: Hám só y = cotx khóng xác dinh tai x = 0e 
khoáng 


2 2 

. n 

2’2 


( n 


nén khóng thé dóng bien tren 


í n 


Xét B:Ta tháy 


2 2 j 

n n 
— < — 

4 3 


n n 

- tan — < - tan — 
4 3 


> Hám só y = - tan x khóng thé dóng bién trén 


f n 

2~ ’T 


Xét C: Ta tháy 


n n 

4 3 

n n 
eos — > eos — 


> Hám só y — eos x khóng thé dóng bién trén 


^ n 
~ 2'^2 


l 4 3 

[Phuwng pháp trac nghiém] 

Thu'c hién chuyén don vi: Shift mode 4.Rad. 

Váo mode 7, nhap hám y - cotx, START END —, STEP —. Nhin báng tháy giá tri 

2 2 19 

hám só luón giám nén sai. 

Tuong tu vói các hám con lai, chon két quá y = sin x có giá tri hám só luón táng. 


Cáu 9: (THPT Hai Bá Tnmg-Vmh Phúc-lán 1-nám 2017-2018) Phuong trinh 2cos 2 x = l có só 
nghiém trén doan \-2n\ 2n\ lá 

A. 2. B. 4. C. 6. D. 8. 


Lói giái 

Chon D 

7Z k7T 

Ta có 2cos 2 x = 1 <=> 2eos 2 x-1 = 0 <=> cos2x = 0 x = —i-; k e 7L. 

4 2 

1 Q i-l 

Vi x e \-2n\ 2n\ nén ta có -2 n < — + — <2n — <k < —. 

L J 4 2 2 2 

Mát khác k <= 7L nén k nhán các giá tri —4; —3; — 2; — 1; 0; 1; 2; 3. 

Váy phuong trinh da cho có tám nghiém trén \_-2n\ 2 k~\ . 

Cáu 10: (THTT Só" 2-485 tháng 11-nám hoc 2017-2018) Cho hám só y — Do thi hám só 

y = f'{x ) nhán góc toa dó lám tám dói xúng nhu hinh ve sau 



Kháng dinh náo sau dáy SAI? 


















A. Do thi hám so y = / (x) có ba diém cuc tri. 

B. Do thi hám so y = / (x) nhan truc tung lám truc dói xúng. 

C. Do thi hám s o y = f (x) cát truc hoánh tai 4 diém. 

D. Do thi hám só y-f (x) có hai diém uón. 

Lói giái 

ChonC 

Ta có dua váo dó thi thi y' lá hám só bác 3. Do y = /'(x) lá hám só lé vá /'(x) = 0 có 3 
nghiém phán biét nén nó có dang y' -ax" + cx(u > 0,c < 0). Do dó 


2 2 

X X X / 2 ^ \ 

y = a - he — = — yctx~ +2 cy 


m . 


x 

~4 2 4 

Dé tháy /'(x) dói dáu qua 3 nghiém nén hám só có 3 cuc tri nén dáp án A. dúng. 


^.4 ^2 x 2 

Hám só y = a — + c— = — (ax 2 + 2c) + m lá hám só chán nén dó thi nhan truc tung lám truc 
dói xúng, nén dáp án B. dúng. 

Ta có y" = 3 ax 2 + cvi a > 0,c < 0 nén plurong trinh y" — 0 có hai nghiém phán biét nén hám 
só luón có hai diém uón, do dó dáp án D. dúng. 

Cáu 11: (THTT So 2-485 tháng 11-nám hoc 2017-2018) Dé giái phuong trinh: tanxtan2x = 1 có ba ban 
An, Loe, So'n giái tóm tát ba cách khác nhau nhu sau: 


+ An: Diéu kién 


n 7 

X -h KK 


n , n 

X —h k — 


,k e Z . 




n 


Phuong trinh tan x tan 2x = 1 tan 2x = cot x = tan - x 

TC k7T 

Nén nghiém phuong trinh lá x = —i- ,k e Z . 

6 3 

+ Loe: Diéu kién tanx ^ ±1. 

Phuong tri nh I 

1 TC 

<=> tan x = + —¡= => x = ± —h kn , k e Z lá nghiém. 

V3 6 


n kx 

x — —l- 

6 3 


+ Son: Diéu kién 


[cosx 0 
cos2x ^ 0 


cosx ^ 0 

•2 1 ■ 
sin x — 
2 


T , . . smx sm2x , , . 2 » 

la co tanxtan2x = 1 <tí>-.-= 1 <=> 2sin~ x.cosx = cosxcos2x 


cosx cos2x 


1 


n 


<=> 2 sin 2 x = eos 2x = 1 - 2 sin 2 x <=> sin 2 x = — = sin 2 — => x = ± — + k2n, k & Z lá nghiém. 

4 6 6 

Hói, ban náo sau dáy giái dúng? 

A. An. B. Loe. C. Son. 


D. An, Lóc, Son. 


Lói giái 


Chon B 






, x , Jl 

+ An: Giái sai do khóng kiém tra lai diéu kién dé loai nghiém x =£ — + kn, k e Z. 

' 9 1 TC 7T 

+ Son: Giái sai ó buóc bien dói: sin 2 x = — = sin 2 — => x -± — + k2n,k e Z. 

4 6 6 

Do dó chon dáp án B. 

Cáu 12: (THTT So 2-485 tháng 11-nám hoc 2017-2018) Táp nghiém S cúa phuxrng trinh 
cos2x + 5cos5x + 3 = 10cos2xcos3x la 


n 


A. S -{— + k2n, leZ 


n 


C. S = ± 


— + kn, k e Z 
3 


B. S 1 = ± — + A:2^, k e Z 


D. 5 = U^ + ^,/teZ 


Lói giái 

Chon D 

Ta có eos2x + 5cos5x + 3 = lOcos2xcos3x 

o cos2x + 5cos5x + 3 = 10■—(cos5x + cosx) 

2 V ’ 

<=> 2 eos 2 x -1 + 5 eos 5x + 3 = 5 eos 5x + 5 eos x 

<=> 2 eos 2 x - 5 eos x + 2 = 0 

cosx = 2 > 1 (L) 


1 

cosx = — 
2 


1 71 

eos x = — <=> x = ± — vk2n, leZ. 

2 3 


A. 0. 


Cáu 13: (THTT So 2-485 tháng 11-nám hoc 2017-2018) Só nghiém cúa phiixmg trinh 
eos 2 x + 2cos3x.sinx-2 = 0 trongkhoáng (0;;r) la 

B. 1 C. 2. D. 3. 

Lói giái 

Chon A 

Tacó eos 2 x + 2cos3x.sinx-2 = 0, xe(0;^). 

2 eos 3x. sin x = 1 + sin 2 x <=> 2 eos 3x = sinx -t—-— (1) 

sinx 

Do x e (0; n} nén sinx > 0, áp dung bát dáng thúc Cauchy cho hai só duong sinx va —— ta 
, . 1 


smx 


co smx- 


> 2jsinx-- 


1 


= 2 . 


smx V sinx 
Mát khác, ta có 2cos3x < 2 vói moi x. 

ícos3x = 1 


Váy (l) xáy ra C5- 


sin x = 1 


Tú sinx = 1 => x = y (do x e (0 ;n) ); lúe dó cos3x = cos-^- = 0. Hé trén vó nghiém. 
Váy phuxmg trinh da cho khóng có nghiém thuóc khoáng (0; n). 








Cáu 14: (THTT So 2-485 tháng 11-nám hoc 2017-2018) Có bao nhiéu giá tri cüa tham so thuc a dé 


,, x cosx + asinx + 1 

ham so y - - co gia tri Ion nhat y - 1. 


cosx + 2 


A. 0. 


B. 1. 


C. 2. 
Lói giái 


D. 3. 


ChonC 

Do -1 < eos x < 1 nén eos x + 2 > 1 vói moi giá tri thuc cúa x, váy hám só xác dinh vói moi xeM. 

_ , cosx + asinx + 1 . ¡. \ . /,\ 

laco y = ---<=> flsinx + (l-yjcosx = 2y-l (i). 


cosx + 2 
Biéu kién dé (1) có nghiém lá 

a 2 +(l-yf >(2y-lf o3y 2 -2y-a 2 <0o 


l-Vl + 3 a 2 l + Vl + 3a 2 


<T< 


■ , ■ , r . í , 1 + V1 + 3 Cl . , . ' , 

Vay gia tri Ion nhat cua y bang-. Theo gia thiet, ta co 


lWl + 3a 2 


= 1 <=> Vi+ 3 a = 2 <=> 2a +1 = 4 <=> a 2 = 1 <=> 


a = 1 
a = -1 


Váy có hai giá tri thuc cüa tham só a thóa man yéu cáu bái toán. 

Cáu 15: (THPT Chuyén Vính Phúc-lán 2-nám 2017-2018) Tính tóng tát cá các nghiém cúa phuong 
trinh sin2x + 4sinx-2cosx-4 = 0 trongdoan [0;100;r] cüa phuong trinh. 

A. 100;r. B. 2476;r. C. 25;r. D. 2475^. 

Lcri giái 

ChonD 

Ta có sin2x + 4sinx-2cosx-4 = 0 <=> 2sinxcosx + 4sinx-2cosx-4 = 0 
<=> 2sinx(cosx + 2)-2(cosx + 2) = 0 <^> (cosx + 2)(sinx-l) = 0 

sinx = l K 

. .<=>x =—h!2ff(leZ). 

cosx = -2 (VN) 2 V ; 

Cách 1: Trong doan [0; 100^r], phuong trinh có các nghiém 

71 71 . 7Z . 71 , 71 

—; —i- 2 n\ —i- 4 n\ —i- 6n\ —t- 98/r 

2 2 2 2 2 


Tóng các nghiém báng 

7T 7L 7L 7L 7T 7L / 

S = - + - + 2/z- + - + 4;r + - + 6;z- + ... + - + 98;r = 50.- + (2 + 4 + 6- 
2 2 2 2 2 2 v 

(2+ 98).49 

S = 25k h- .n = 2475;r. 


■98). 


n 


Cách 2: Tim k thóa man 0 < — + k2n <100^ => 0 < k < 49 

2 


Bám máy S = VI — + k2x 

¿SU y 


= 2475^. 

















Cáu 16: (THPT Binh Xuyén-Vính Phúc-nám 2017-2018) Giá tri nhó nhát cüa hám só cüa hám só 
y = l + 2sinxcosx-cos 2 2x la: 

A.--. B. . C. -1. D. 0. 

4 ~ 4 

Lói giái 

Chon B 

Tap xác dinh D = R. 

y = 1 + 2 sin x eos x - eos 2 2x = 1 + sin 2x - eos 2 2x = sin 2x + sin 2 2x 


y = 


— + sin 2x 
2 


Dáu " =" xáy ra khi sin2x = - — <=> 
4 4 2 


x = - — + kn 

12 

x = — + kn 

12 


,k e Z. 


' ' 1 7T 7 7T 

Váy giá tri nhó nhát báng — dat du'O'c khi x =-r kn\ x = -h kn, leZ. 

' 4 ' 12 12 


Cáu 17: (THPT Binh Xuyén-Vính Phúc-nám 2017-2018) Tim m dé hám só 


y = 3m sin 3 x - sin 2 x + sin x + m - 2 dóng bien tren khoáng 


-§ ; 0 


A. m < -3 . 


B. m < 0. 


C. m> — , 
3 


D. m > —. 

“ 3 


Lói giái 


Chon D 


Tap xác dinh D = R. 


( n \ 

Dát t - sinx, vi x e-;0 nénte(-l;0). 

V 2 


Khi dó hám só tro thánh y = 2mt l -t 1 + t + m - 2, 
y' = 9 mt 2 - 2t +1 

Dé hám só (l) dóng bién thi y' > 0 Vi g (-1; 0) 
9mí 2 -2í +1 > 0 Víe(-1;0) (2) 


i e(-!;0) 


( 1 ) 


^ 2i-l .. ,, , 2i-l 

o m> —— dat f(t) = —t- 
9t w 9t 

Tacó f'( t ) = d?í±l< o Vie(-1;0) 

Do dó m > /(-l) = -y 

Váy m > —. 

3 

Cáu 18: (THPT Xuyén-Vính Phúc-nám 2017-2018) Phuong trinh 

(sin x - sin 2x) (sin x + sin 2x) = sin 2 3x tuong dnong vói phrrong trinh náo sau dáy: 












A. (sinx-sin2x-sin3x)(cosx + cos2x) = O. B. (sinx-sin3x)sinx = O. 
C. (sinx-sin2x-sin3x)(sinx + sin2x) = O . D. (sinx + sin3x)sin3x = O . 

Lói giái 

Chon D 

Ta có (sinx-sin2x)(sinx + sin2x) = sin 2 3x sin 2 x-sin 2 2x = sin 2 3x 

l-cos2x l-cos4x . 2 „ i, . . x . 2 nt 

<=>-= sin" 3x <=> — cos4x-cos2x) = sin" 3x 

2 2 2 V ' 

<=> -sin3x.sinx = sin 2 3x <=> sin3x(sinx + sin3x) = 0. 


Cáu 19: (THPT Nguyen Khuyen-TPHCM-nám 2017-2018) Mót duóng tháng cát dó thi hám só 

y = x 4 - 2x 2 tai bón diém M , N, P, Q. Biét hai diém M , N có hoánh do lán hrgt la 0 va 
1. Tính S = x p + x g vói x p , x Q la hoánh dó diém P va diém Q. 

A. S = -1. B. S = 1. C. S =-2. D. S = 1. 

Lói giái 

Chon C 

Giá sñ d :y = ax+b la duong tháng cát dó thi hám só nói trén tai bón diém M,N,P,Q. Ta có phuxmg 
trinh hoánh dó giao diém x 4 -2x 2 = ax + b{\) . Vi x = 0 lá nghiém cúa (1) nén b - 0. 

Lai vi x = 1 lá nghiém cúa (l) nén a - -1. Do dó, phirong trinh 
(l) <=> x 4 -2x 2 +x = 0 <=> x(x-l)(x 2 - x-l) = 0. 

Suy ra x p , x 0 lá nghiém cúa phuong trinh x 2 - x -1 = 0. Tú dó ta có S - x p + x 0 - 1. 

Cáu 20: (THPT Có’ Loa-Há Noi-lan l-nawm-2018) Só nghiém cúa phuong trinh ^4-x 2 ,cos3x = 0 lá 


A. 7. 


B. 2. 


C. 4. 


Lói giái 

Chon D 

Diéu kién 4-x 2 >0<íí>-2<x<2. 


Khi dó \¡4-x 2 . eos3x = 0 «> 


4 - x 2 =0 


x = ±2 


cos3x =0 

So vói diéu kién, ta tháy x = ±2 (thóa diéu kién). 


x = — + k —,leZ 
6 3 


D. 6. 


Vói x = - + k-,ke Z, ta có -2<- 
6 3 6 


n 


-k — <2, vi ieZ nén k = -2; k — - 1; k — 0; k = 1. 
3 


Váy phuong trinh da cho có 6 nghiém. 

Cáu 21: (THPT Có’ Loa-Há Noi-lan l-nawm-2018) Goi M vá N lán lugt lá giá tri lón nhát vá giá tri 


nhó nhát cúa hám só y = -l + 2cosx ^2-V3) 
giá tri báng 

A. 0 . B. 4-\/2 -a/3 . 


sinx + cosx 


C. 2. 


trén R. Biéu thúc M + N + 2 có 


D 


. V2+ n/3 ■ 


- 2 . 


Chon C 


Lói giái 












Cáu 22: 


Cáu 23: 


Ta có y = -l + 2cosx 


sinx + cosx 


(2-V3)si 

= (2 - y¡3 j sin 2x + (2 eos 2 x — 1 j = (2 - V3 j sin 2x + eos 2x 

V6-V2 


= —1 + 2^2 — -\/3 jsinxcosx + 2cos 2 x 


= (Vó - V 2 ) 


-sin 2x- 


V6-V2 


cos2x 


= (V6-V2)sin(2x + a) 


1 


■ = sin a) 


, V6-V2 

(voi-= eos a ; _ _ 

4 V6-V2 

Suy ra -Vó + V2 < y < Vó - V2 . Do dó max y = Vó - \Í2 = M ; min y = -y¡6 + \¡2 = N. 

R R 

Váy M + N + 2- 2. 

(THPT Có Loa-Há Noi-lán l-nawm-2018) Tim tát cá các giá tri cúa tham so m dé phuxmg 
trinh eos 4x = eos 2 3x + m sin 2 x có nghiém x e 


^0; —^ 


A. m e 


ChonC 


Ó o 

0; 2^ 

v ¿ J 


B. m e 


\2’ J 


V 12y 

C. m e(0;l). 

Lói giái 


D. e 


í-i¿] 

V 4j 


Ta có cos4x = cos^ 3 x + m sin 2 x <=> 2(2eos 2 2x-l) = l + cos6x + m-m cos2x 

<=> 4 eos 2 2x - 2 = 1 + 4 eos 3 2x - 3 eos 2x + m - m eos 2x 
<=> 4 eos 3 2x - 4 eos 2 2x - (m + 3) eos 2x + m + 3 = 0 

<=> 4 eos 2 2x(cos2x-l)-(m + 3)(cos2x-l) = 0 


<=> (cos2x-l)(4cos 2 2x — m-3j - 0 <=> 


cos2x = 1 
4 eos 2 2x = m + 3 


Vói eos 2x = 1 <=> x = khóng thóa yéu cáu bái toán. 


K 


V3 


Phirong trinh có nghiém x e ^ 0; — J suy ra < eos 2x < 1 

3 m + 3 , _ . 

<=> — <-<l<íí>3<m + 3<4<^0<m<l. 

4 4 

(THTT So 3-486 tháng 12 nám 2017-2018) Tim só nghiém thuóc 


-2n 


',-7t\ cua plurong trinh 


3 n 

-2x 

V 2 


\¡3 sin x = eos 
A. 0. 

Chon B 

Ta có V3 sinx = eos 


\ 


B. 1. 


C. 2. 
Lói giái 


D. 3. 


-- 2 * 
v 2 


\ 


3 n . . sn . _ rr . . 

<=> eos — cos2x + sin — sin2x-V3 sinx = 0 
2 2 


3 n 


























sin x = O 


x = kn 


<=> sinx 

Tren — 


Í2cosx + 



V3) = 0 ■ 


cosx = ■ 


-y/3 <=> 


X = -^~ + k2ft 


5 K 


ta nhán ctugc nghiém duy nhát x =- 2n - 

6 


vói k e Z. 

-In 

6 


Cáu 24: (THPT Luc Ngan-Bác Ninh-fán 1 nám 2017-2018) Giá tri lón nhát cúa hám só 

sinx+cosx-1 . i _ 

y = - bang ? 

sinx-cosx + 3 

A. 3. B. -1 C. D.- 

7 “7 

Lói giái 

Chon D 

Tap xác dinh D = M. 

„ , sinx + cosx-1 

Ta co y = - 

sinx-cosx + 3 

<=> y(sinx-cosx + 3) = sinx + cosx-l 
<=> (y-l)sinx-(y + l)cosx =-l-3y (*) 

Dé (*) có nghiém <=> (y-l) + (y + l) >(-l-3y)~ 

<=> 2 y 1 + 2 > 1 + 6y + 9y 2 
<=> 1 y" + 6y — \ < 0 

, 1 

o -1 < y < —. 

7 

Váy max y = —. 

K 7 











Cáu 1: (THPT Triéu Son 1-fán 1 nám 2017-2018) Só nghiém nám trong doan 


n _ n 

J ’~2 


cúa phuong 


trinh sin5x + sin3x = sin4x la 

A. 5. B. 7 . 

Chon A 


C. 9. 
Lói giái 


sin 5x + sin 3x = sin 4x <=> 2 sin 4x eos x = sin 4x <=> 


sin 4x = 0 

1 <=> 
cosx = — 

2 


D. 3 


kn 


x = - 


x = ^- + k2n (ieZ). 


n ,. 

x =- vkln 

3 


r-p^j - k TI ,. K K 

Truong hgp 1: x = —, ven x g - —; — 


, ta duge x g \ ;0; — 


71 

Truóng hop 2 : x = — + k2n , vói x g 


Tnidng hop 3 : x = ~ — + k2n , vói x g 


n _ n 
2 "’ 2 ". 
n _ n 


, ta duge xg|- 


7t 


, ta duge x g <1 - — 


7t 


Váy phuang trinh da cho có 5 nghiém nám trong doan 


n _ n 
~ 2 , ~2 


Cáu 2: (THPT Triéu Son l-lán 1 nám 2017-2018) Hám soy = |cosx| la hoán tuán hoán vói chu ki la 

n 


A. 

2 


Chon D 


B. 


C. 0. 
Lói giái 


D. n. 


Ta có y = Icosxl = Veos 2 x = 


1 + eos 2x ' ' 2 tc 

-— nén hám só tuán hoán vói chu kv T = — = n . 


Cáu 3: (THPT Chuyén Vinh Phúc-MD 903 lán 1-nám 2017-2018) Tát cá các giá tri cúa m dé phuong 


trinh eos 2x - (2 m - 1) eos x-m + 1 = 0 có dúng 2 nghiém x g _ ’ 2 " 

A. -1 < m < 1. B. -1 < m < 0 . C. 0 < m < 1. 

Lói giái 

Chon C 

Ta có 

cos2x-(2/?z-l)cosx-/?z + l = 0 <s> 2cos 2 x-(2z?z-l)cosx-z?z = 0 


lá 


D. 0 < Z77 < 1 . 


<s> (2 cosx + 1)(cosx-/7z) = 0 <=> 


1 

eos X — — 

2 . 


eos x = m 


Phuong trinh da cho có dúng 2 nghiém x 
Vay phuong trinh da cho có dúng 2 nghiém x 


n n 

L 2 ' 2 J 

K K 
2 ’ 2 


khi vá chí khi 0 < eos x < 1 nén loai eos x = — 

2 


khi vá chi khi 0 < m < 1 . 
























Cáu 4: (THPT Kim Lién-Há Nói nám 2017-2018) Hám só y - 2cos3x + 3sin3x-2 có tát cá bao nhiéu 
giá tri nguyén? 

A. 7 . B. 3. C. 5 D. 6 . 

Lói giái 

Chon A 

TXD: D = R 


y 


= 2 eos 3x + 3 sin 3x - 2 = >/l3 


<=> y 


= Vl3 


f 


sin 


Vn 


cos3x- 


—^sin3x 
VÍ3 y 


-2 


3x + árceos 


y/13. 


-2 


Dé hám só y có giá tri nguyén <=> Vl3 sin 


f 


3x + árceos 


V 


VÍ3 


nguyén 


r 


<=> sin 


3x + árceos - 


VñJ y/Í3 


( vói n lá mót só nguyén) 


Má: sin 


3x+ árceos 


Vl3 




=> -1 < -J= < 1 <=> —s/l3 < n < VÍ3 
Vl3 

Má: «eZ 

=>« = {0;±1;±2±3} 

=^> y có 7 giá tri nguyén. 

Cáu 5: (THPT Chuyén Luong Van Tuy-Ninh Binh íán 1 nám 2017-2018) Só giá tri nguyén cúa tham 
só m thuóc doan [-2018; 2018] dé phuong trinh 
(«? + l)sin 2 x-sin 2x + cos2x = 0 

A. 4037. B. 4036. C. 2019. D. 2020. 

Lói giái 

Chon D 

(m + l) sin 2 x-sin 2x + cos2x = 0 

/ ,xl-cos2x . . . 

•» (/J7 + 1) -sin 2x + cos2x = 0 


f 1 - 777 ^ 


cos2x-sin2x = - 


777 + 1 


V / 


ri- 777 ^ 

2 

f 777 + 0 

l 2 y 

+ (-!) > 

l 2 J 


m<\ 


Diéu kién có nghiém cúa phuong trinh 
Suy ra —2018 < m < 1 

Suy ra có 2020 giá tri nguyén cúa m dé phuong trinh có nghiém. 

sin x 1 

Cáu 6: (THPT Chuyén Trán Phú-Hái Phóng lán 1 nám 2017-2018) Phuong trinh -= — có bao 

x 2 


nhiéu nghiém? 

A. Vó so nghiém. 


B. Vó nghiém. C. 3 nghiém. 

Lói giái 


D. 2 nghiém. 
































Chon D 


Tápxác djnh: Z) = M\{0}. 

Phirong trinh tirong dirong vá¡ 2sinx = x (1). 

So nghiém cúa phirong trinh (l) la so giao diém cüa do th¡ hai hám so;; = 2sinx va y = x. 
Tren he truc Oxy ve do th¡ các hám so y = 2sinx va y - x 



Tir d'ó th¡ ta tháy, do th¡ hai hám so chi cát nhau tai ba diém trong dó có mót diém có hoánh 
do x = 0 khóng thóa man phirong trinh. Do vay, phiro’ng trinh có hai nghiém phán biet. 


Cáu 7: (THPT Doán Thvrgng-Hái Duong-lán 2 nám 2017-2018) Plurong trinh eos 2 2x + eos 2x - 


C. 18. 
Lói giái 


có bao nhiéu nghiém x e ( -2 ti; In) ? 

A. 16. B. 20. C. 18. D. 19. 

Chon C 

, 3 1 3 

Tacó: eos"2x + eos2x — = 0<^>cos2x = — hoác cos2x = — (loai). 

4 2 2 

\ TC TC 

Vüi cos2x = — 2x = ±— vk2n <» x = ±—h kn{k e Z). 

2 3 6 

7Z 

Plurong trinh có nghiém x e (-2 n\ ln\ khi va chi klii -2 n < ±—vkn <ln. 

6 

k 13 41 

+ Tmóng hop 1: -2n < —vkn <1 n o - <k < — .Vi nén 

6 6 6 

k e {-2; -1; 0; 1; 2; 3; 4; 5; 6} do dó có 9 nghiém thuóc khoáng (-2 n; In). 

n 11 43 

+ Tmóng hop 2: -2 n < - vkn <1 n <=>- <k < — .Vi ieZ nén 

6 6 6 

k e {—1;0; 1;2;3;4;5;6;7} do dó có 9 nghiém thuóc khoáng (~2n;ln). Váy có tát cá 18 
nghiém thóa man bái toán. 

Cáu 8: (THPT Triéu Thi Trinh-fán 1 nám 2017-2018) Tim m dé phuxrng trinh sau có nghiém 
cosx + 2sinx + 3 

m = 


2cosx-sinx + 4 


4^ | OJ 





A. —2<m<0. B. -2 < m < -1. C. O < m < 1. D. 

Loi giái 

Chon D 

Có 2cosx-sinx + 4 > 0, Vx e R. 

PT <=> m (2 cosx-sinx+ 4) = cosx + 2sinx + 3 
<^> (2m -l)cosx-(m + 2)sinx + 4m -3 = 0. 

Phuxmg trinh tren có nghiém khi (2 m -1)' + ( m + 2 )“ > (4/7? -3)" 

2 

<=> — 1 1/77 ~ + 24/77 - 4 > 0 <=> — <m <2. 

11 


Cáu 9: (THPT Chuyén Thái Binh-lan 2 nám hoc 2017-2018) Cho phtrong trinh 


Kháng dinh nao dirói dáy la dúng: 
A. Phircmg trinh da cho vó nghiém. 


K 


B. Nghiém ám lón nhát cüa ptiirang trinh la x =-. 

2 

C. Phircmg trinh turnig dirong vói phirong trinh (sinx-l)(2sinx-l) = 0. 

D. Oiéu kién xác dinh cüa ptiirong trinh la cosx(3 + 4cos 2 x) ^ 0. 

Lcri giái 

Chon A 


Biéu kién: cos3x + 0 <=> 3x + —v kn —i -k — (k & Z). 

2 6 3 v 


Ta có 

cosx + sin2x 


■1 = 0 


eos 3x 

eos x + sin 2x + eos 3x 
cos3x 

cosx(l + 2sinx + 4cos 2 x-3) 


= 0 


= 0 


cos3x 

<=> cosx(l + 2sinx + 4cos 2 x-3) = 0 
<=> cosx(-4sin 2 x + 2sinx + 2) = 0 


cosx = 0 
sinx = 1 

1 

sin x = — 
2 


Ta có cos3x = cosx(4cos 2 x-3) nén ta loai cosx = 0 va sinx = 1. 


1 1 , 


Ngoái ra sin x = — => eos' x = 1 — = — =>4 cos“ x - 3 = 0 nén ta loai tiép 
2 4 4 ' 


— < 777 < 2 . 

11 


cosx + sin2x , „ 

-+ 1 = 0 . 

eos 3x 


1 

sin x =-. 

2 







Váy phirong trinh da cho vó nghiém. 


eos 4x 

Cáu 10: (THPT Chuyén Thái Binh-lán 2 nám hoc 2017-2018) Phirong trinh-— = tan2x có bao nhiéu 


cos2x 


( n \ 

nghiém thuóc khoáng 0, — ‘ 

v 2 y 

A. 1 B. 3 

Chon D 


C. 4. 


D. 2 


Lcri giái 


Biéu kién cos2x =£ 0 <=> 2 x^ — + kn oxí- + í:-, (leZ). 

Plnrong trinh tircrng duong vói eos 4x = sin 2x <=> 2 sin 2 2x + sin 2x -1 = 0 
sin2x = -l (Z) 

sin2x = ^ (V) 


2 x = — + k2n 
6 

. 5 n . - 

2 x =- vkln 

6 


x = — J rkn 

12 


r n ^ 


, (leZ).Do xe 0;— nénphuong trinh chi có hai 

x = — + kn 

12 


, ,, n 5 k 

nghiém la x = — vax = —. 

12 12 

Cáu 11: (THPT Chuyén DHSP-Há Noi-íán 1 nám 2017-2018) So nghiém thuóc khoáng 

la 


4 n _ K 


cúa phirong trinh eos + x) + 73 sin x = sin 

A. 4. B. 3 . 


3x- 

2 


Chon C 

Ta có: 


eos 


(;r + x) + 73sinx = sin ; 

V 


C. 6. 
Ló'i giái 


3x-— <=>-cosx + 73 sinx = -cos3x 


D. 2 


■ y 


<=> -2sin2xsinx +a/ 3 sinx = 0 <=> sinx(-2sin2x+ 73) = 0 


<=> 


sin x = 0 

■ 0 73 ^ 

sin 2x = — 

2 


x = kn 


n 


x — —i -kn, k e Z . 
6 


x = — + kn 
3 


Vói x = kn, trén mía khoáng 


An _ k 


, 4 n n 4 1 

taco:- <kn<— <=> — <k< — 

3 2 3 2 


k e {-1; 0}. Suy ra các nghiém lá x = -n, x = 0 . 


n 


Vói x = — + kn , trén mía khoáng 


4 n n\ , 4 n ^n , n 3^,1 

-taco: - <—i -kn <— <=>— <k< — 

3 2 J 3 6 2 2 3 






















k e {-1; 0}. Suy ra các nghiém la x = x = ^. 


TC 

• Vói x = —+k7t, tren nira khoáng 


Ak , An n , n 5,1 

-taco:-<—l -kn<— <=>— <k< — 

3 2) 3 3 2 3 6 


tc 

k e {-1; 0}. Suy ra các nghiém la x - ——, x - — 


Suy ra só nghiém trén nüa khoáng 


4 n n 


cúa phuong trinh lá 6 . 


Cáu 12 : (THTT So 4-487 tháng 1 nám 2017-2018) So nghiém trén khoáng ( 0 ; 2 ;r) cüa phirong trinh 

27 eos 4 x + 8 sinx = 12 lá 

A. 1 . B. 2 . C. 3 . D. 4 . 

Lói giái 

ChonD 

Ta có: 27 eos 4 x + 8 sinx = 12 <^> 27 sin 4 x -54 sin 2 x + 8 sinx + 15 = 0 
<=> ( 3 sin 2 x + 2 sinx- 3 )( 9 sin 2 x- 6 sinx- 5 ) = 0 

3 sin 2 x + 2 sinx -3 = 0 
9 sin 2 x- 6 sinx -5 = 0 

- 1 +Vio 




O 3sin 2 x + 2sinx-3 = 0 <=> 


sinx = 


i-v) 


-í-VTo ^, ,, 

sinx =-g (-l;lj 


Vói sinx - ^ trén klioáng (0;2;r) plurong trinh có 2 nghiém.(dua váo só giao diém 
giüa dó thi hám só y = sin x vá duóng tháng y = ^ + ). 


O 9sin 2 x-6sinx-5 = 0 <=> 


í-Vó , . 

sinx = —-— e (-1;1J 


sinx = ■ 


3 

1+76 




Vói sin x = 1 ^ trén khoáng (0;2;r) phuong trinh có 2 nghiém.(dua váo só giao diém giüa 


dó thi hám só y = sin x vá duóng tháng y ■ 


1 -V6 


)• 


Váy trén khoáng f 0; 2/r j phuong trinh da cho có 4 nghiém. 


Cáu 13: (THPT Chuyén Phan Bói Cháu-Nghé An- lán 1 nám 2017-2018) Có bao nhiéu giá tri nguyén 

cüa tham só m dé hám só y = ^5 - m sin x-(m + 1) eosx xác dinh trén R ? 

A. 6 . B. 8. C. 7 . D. 5. 

Loi giái 

Chon B 

Hám só xác dinh trén R 


















<=> 5-/77SÍnx-(/77 + l)cosx> OVx éKo msmx + {m + l)cosx< 5Vx e R 
<=> Max (m sin x + (777 + l)cosx) < 5. 

xeR V \ J 

<=> m 2 + (m +1)" < 25 <=> /?7 2 + /?7 -12 < 0 <=> m e [-4; 3]. 

Váy có 8 giá tri nguyén cúa m thóa man. 

Cáu 14: (THPT Chuyén Phan Bói Cháu-Nghe An- lan 1 nám 2017-2018) Cho da giác déu 20 dinh. 

Láy ngáu nhién 3 dinh. Tính xác suát dé 3 dinh dó la 3 dinh cúa 1 tam giác vuóng khóng can. 


A. 


35 


B. 


17 

114 


C. 


8 


D. 


57 19 

Lói giái 

ChonC 

Só cách chon 3 dinh n(fi) = C 2 3 0 

Goi ( O ) la duóng trón ngoai tiép da giác déu 20 canh, duong tron náy có 10 diróng kính tao 
thánh tú 20 dinh cúa da giác dó. 

Chon mót duóng kính bát ki, duóng kính náy chia duóng trón náy thánh 2 phan, mói phan có 
9 dinh cúa da giác 

Khi dó mói phan có 8 tam giác vuóng khóng can (trú dinh chính giüa) 

Váy só tam giác vuóng khóng can dugc tao thánh tú 20 dinh cúa da giác lá 
77 (^ 4 ) = 8.2.10 = 160 

8 

Váy xác suát cán tim lá p(Á) = — 

Cáu 15: (THPT Chuyén Thái Binh-lan 3 nám 2017-2018) Só các giá tri thuc cúa tham só m dé 
phuong trinh (sinx-1 )(2eos 2 x — (2/7/ + 1 )cosx + 777) = 0 có dúng 4 nghiém thuc thuóc doan 


[0; 2tt] lá: 
A. 1. 


B. 2. 


Chon B 

Ta có phuong trinh tuong duong 




sin x = 1 


(2 eos x -1) (eos x - 777 ) = 0 


Vói x g [0;2/r]. Ta có: 


□ sin x = 1 <=> x = ^vi x e [0; 2n\ nén x = (thóa man). 


C. 3. 

Hiróng dan giái 

sin x = 1 

2 COS 2 X - (2/77 + l) COS X + 777 = 0 
sin x = 1 

1 

cosx = — 

2 

COS X = 777 


n 


D. vó só. 





n 

x = — 

3 

(thóa man). 
5 n 
x = — 

3 

U Vói -1 < m < 1, dát m = cosa, a e [0;;r]. 

Nhán xét: Vói x e [0; 2jt\ thi phuong trinh 


1 n 

J cosx = — <=> cosx = eos — <=> 

2 3 


n 

x — — 

3 

n 5 n 

x- - v2n = — 


VI Xi 


: [0; 2/r] 


nen 


cosx = m <=> cosx = cosa <=> 


x = a 

x = -a + 2;r 


Do dó, phuong trinh có 4 nghiém tlurc phán biét khi va chi klii plurong trinh (*) có 


' K 

dúng mót nghiém hoac có 2 nghiém phán biét va mót nghiém báng —. 

71 K 5 K 

Tnróng hop 1: a = -a + 2;rcí>a = ;r (thóa vi khác —, —, — ). Suy ra m = eos n = - 1. 

71 3 7C 7C 

Traóng hop 3: a = — =>-a + 2;r = — (thóa). Suy ra m = eos— = 0. 


Váy me{0;-l} nén có 2 giá tri 


m . 


Cáu 16: (THPT Hoái Án-Hái Phóng nám 2017-2018) Tim giá tri lón nhát M cüa hám só 
sinx + 2cosx + l 

y = - 


sinx + cosx + 2 
A. M = - 2. 


B. M --3. 


D. M = \. 


C.M=3. _ 

Lói giái 

ChonD 

Tacó sinx + cosx + 2 ^ 0, VxeM. 

Bién dói hám só vé dang phuong trinh ta duoc: 

y (sinx + cosx + 2) = sinx+2cosx + l (y-l)sinx + (y-2)cosx = l-2y. (l) 

Phuong trinh (l) có nghiém khi: (y-l) 2 +(y-2) 2 >(l - 2y ) 2 <=> 2y 2 + 2y-4<0«>-2<y<l. 
Váy giá tri lón nhát M - 1. 

Cáu 17: (THPT Le Hoán-Thanh Hóa-íán 1 nám 2017-2018) Só nghiém cúa phuong trinh 


cos2x + 3|cosx|-l = 0 trong doan 
A. 4. B. 3. 


n _ n 
~ 2'~2 


la: 

C. 2. 
Lói giái 


D. 1 


Chon C 

Ta có: cos2x + 3|cosx|-l = 0 <=> 2 eos 2 x + 3|cosx|-2 = 0. 
Dát t = |cosx|, 0 < t < 1, ta duoc phuong trinh: 

t = 1 

1 «i t = —. (vi 0 < t < 1) 

t = - 2 

2 


2t 2 +3t-2 = 0 o 









1 , ,1 

Ven t - — , ta co: eos x= — <=> 
2 1 1 2 


cosx = — 
2 


1 

COSX =- 

2 


<=> 


n 


x = ± — + k27t 

^ <=> x = ± — + átt (ieZ). 

x = ± — + k2n 
3 


n _ n 
'~ 2’~2 


n 


phuong trinh có nghiém lá x = ± —. 


Tren doan 

Cáu 18: (THPT Ninh Giang-Hái Duong nám 2017-2018) Phuong trinh: 2 sin 


V-V 

3 


-y¡3 - 0 CÓ 


máy nghiém thuóc khoáng (0;3;r). 
A. 6. B. 2 . 


Chon A 


Ta có 2 sin 

fo ^ 

- ^ = 0 2 sin 

2x - 


l 3 j 


l 3 J 


C. 4. 
Lói giái 


D. 8 


2x-- = - + k2n 
3 3 

2x - — = n - — + k2n 


o 


x- — + kn 


x- — + kn 


, k e Z. Vi x e (0;3;r) nén x e 



L 3 

3 

[ n \n 

In n _ 2>n 

5^| 

13 ’ 3 

_ 5 _ 5 _ 

3 2 2 

2/ 


Cáu 19: (THPT Phan Dáng Lira-Hué-lán 1 nám 2017-2018) Só nghiém cüa phuong trinh 
sinxsin2x + 2sinxcos 2 x + sinx + cosx 


A. 2. 


sin x + eos x 

B. 4. 


= V3cos2x trong khoáng (-;r;;r) lá: 
C. 3. D. 5. 

Lcri giái 


Chon A 

Diéu kién sin x + eos x ^ 0 <=> sin 


í n 3 

XH- 

v 4 j 


7Z 7Z 

0 x + — *kn ox^ -— + kji,{k e Z). 


„ , sinxsin2x + 2sinxcos“x + sinx + cosx 

Ta co: - 


= y/3 cos2x 


sin x +cosx 

sin 2x (sin x + eos x) + sin x + eos x 
sin x +cosx 


= V3 cos2x 


<=> 


(sin2x + l)(sinx + cosx) r 

- -—- - = V3 cos2x 


sin x +cosx 


<=> sin 2x-\Í3 eos 2x = -1 <=> sin 

fo ^ 

= sin 

n'' 


l 3 V 


K 6, 

























kn{k e Z). 


<=> 



K , . 

-1- k2n 

6 


<=> 


2x-= K^ - 'rkln 

3 6 


x =-1- kK 

12 

3 n . 

x =-h kK 

4 


(ks Z). 


;r 


Thtr lai diéu kién, phuong trinh da cho có nghiém la: x = — - 


Tren (-k;k) phuong trinh da cho có các nghiém la 


, n \\n 
12 ’ 1 12 


Cáu 20: (THPT Quáng Xvrang 1-Thanh Hóa nám 2017-2018) Tóng S các nghiém cüa phucmg trinh: 
2 eos 2 2x + 5cos2x-3 = 0 trongkhoáng (0;2;r) la 


A. S = 5n. 


B. S = —. 
6 


C. S = 4k . 

Lói giái 


D. S- 


ll;r 


ChonC 

Ta có 2 eos 2 2x + 5cos2x-3 = 0 


cos2x = -3 < -1 
1 


cos2x = - 


Vói cos2x = — <=> 
2 


2x = — + k2n 
3 

_ 7T 

2x = -h kl7l 

3 


x = — + kn 


x = -—+kn 
6 


(íeZ). 


Do x e (0; 2k) nén ta có các nghiém x - ~ > x - ~~ > x , x = . 

Tóng các nghiém cúa phuong trinh S = — + — + — + - 4 n . 

na 6666 

Cáu 21: (THPT Do Lvrong 4-Nghé An nám 2017-2018) Biet phuang trinh ax 3 +bx 2 +cx + d = 0 vói 

( a 0) có dúng hai nghiém thuc. Hói do thi hám so y -|ax 3 +bx 2 +cx + d\ có bao nhiéu diém cuc 
tri? 


A. 3. B. 5. C. 2. D. 4 

Lói giái 

Chon A 

Vi phuang trinh ax 3 +bx 2 +cx + d =0 vói {a^ 0) có dúng hai nghiém thuc nén d'6 thi hám so 
y — ax 3 +óx 2 +cx + d có hai diém cuc tri trong dó mót diém cuc tri nám trén truc hoánh. Các dang 
cüa do thi hám so y = \ax 3 +bx 2 +cx + d\ trong truóng hap náy duac mó tá nhu sau: 

Truóng hap 1: a > 0 












Triróng hgp 2: a < O 



Cáu 22: (THPT Háu Lóc 2-Thanh Hóa nám 2017-2018) Nghiém lón nhát cüa phuong trinh 
2cos2x-l = 0 trongdoan [0;;r] la: 


A. x = n. 


ChonD 


B. x = 


11 n 

12 


2 n 

C. x = —. 
3 


Lói giái 


n 

D. x = —. 

“ 6 


Phirong trinh 2 eos 2x -1 = 0 o eos 2x = — <=> 


2x = — + k2n 
3 

2x = + klK 

3 


<=> 


x = — + kK 


x = - — + kn 
6 


Xét x e [0;;r] <=> 


71 

0 < —h kn<n 
6 

71 

0 <-h kn <n 

6 


6 6 

!<*<! 
6 6 


má k g Z suy ra 


k = 0 
k = 1 


n 

x = — 

6 

x = — 


Váy nghiém lón nhát cüa phirong trinh 2cos2x-l = 0 trong doan [0;;r] la x = — 

6 




















Cáu 23: (THPT Háu Lóc 2-Thanh Hóa nám 2017-2018) Giá tri nhó nhát va giá tri lón nhát cúa hám só 

sinx + cosx 


y = 


2sinx-cosx + 3 


lán lucrt la: 


A. m = -1; M = —. B. m = -1; M = 2 . C. m = ; M = 1. D. m — 1; M — 2. 

2 ~ 2 


Chon B 

Ta có: 2sinjc-cosx + 3 ^ 0 vói Vx e 
sinx + cosx 


Lói giái 


«- j(2sinx-cosx + 3) = sinx + cosx. 


2sinx-cosx + 3 
•» (2j-l)sinx + (-j-l)cosx = -3y (*). 
sinx + cosx 


Hám so y - 


2 sin x - eos x + 3 


xác dinh vói Vx e 1 nén (*) có nghiém. 


^ (2J -1) 2 + {-y - 1) 2 > (_3j) 2 . 

»-l< y<2. 

, , , sin x + eos x 

Nén giá tri nhó nhát vá giá tri lón nhát cúa hám só y = ----- lán hro't lá: 


2sinx-cosx + 3 


m = -1: M - 2. 


Cáu 24: (THPT Hoáng Hoa Thám-Hung Yén-íán 1 nám 2017-2018) Cho plurong trinh 


yyi r , 

m sin x + (m +1) eos x =-. Só các giá tri nguyén dirong cúa m nhó han 10 dé phu’ang trinh 


có nghiém lá: 
A. 9. 


cosx 


B. 8 . 


C. 10. 
Lói giái 


D. 7. 


Chon A 


m sin x + 

m . 

— sin 2x 
2 

khi 

m 


(/n + l) 
m +1 


m 


cosx = - 


<=> m sin x eos x 


cosx 


(m + l) 


eos" x = m 


(l-cos2x) = m <=> wsin2x-(w + l)cos2x-«i + l = 0 có nghiém khi vá chi 


+ (w + l) >(l-m) <=> m 2 +4m > 0 <í5> 


m < -4 
m > 0 


Do dó só các giá tri nguyén duong cúa m 


nhó han 10 lá 9. 










Cáu 1: (SGD Bá Ría Vüng Táu-dé 1 nám 2017-2018) Cho x 0 la nghiém cúa phuong trinh 


sin x eos x + 2 (sin x + eos x) = 2 thi giá tri cúa P = sin 


n 


X n 


lá 


A. P = 


Chon A 


B. P = 1. 


C. P = ~. 
2 


D. P = -—. 
2 


Bát t = sinx + cosx = & sin 


f 7T^ 

XH- 


, ti 


Lói giái 

-V2;V2‘ 


Ta có t 2 = sin 2 x + cos 2 x + 2sinx.cosx = 1 + 2sinx.cosx, suy ra sinx.cosx = 


r-i 


Phuong trinh da cho tro thánh 


¿ 2 -l 


2¿ = 2<=>r + 4¿-5 = 0<=> 


t = 1 
t = - 5 £ 


Tú dó ta có V2 sin 


f 7T^ 

-1 sin 

( 


XH- 

l 4 j 


l 4 J 


-V2;V2 

V2 

2 


Nlur váy P = sin 


x ° + 4 


71 V2 


Cáu 2: (SGD Bá Ría Vüng Táu-d'é 2 nám 2017-2018) So giá trj nguyén cúa tham so m de phiromg trinh 
4V3 cosx + sinx + 2m-l = 0 có nghiém lá 

A. 8. B. 6. C. 9. D. 7 

Lói giái 

Chon A 

Ta có: 4>/3 cosx + sinx + 2»7 -1 = 0 <=> sinx + 4%/3 cosx = 1-2/n . 

Phuong trinh có nghiém khi a 2 +b 2 >c 2 o 1 + |4V3 j > (l — 2m)“ <=> 4m 2 -4m-48 < 0 

<=> -3 < m < 4 => m e {—3; —2;—1; 0; 1; 2; 3; 4}. 

Váy có 8 giá tri nguyén cúa m dé phuong trinh da cho có nghiém. 

Cáu 3: (THPT Há Huy Tap-Há Tính-lán 2 nám 2017-2018) Dé phuong trinh 


sin" x + rT -2 


1 - tan” x eos 2x 

A. a ^ +V3 . B. 


C. lol > 4 . 


Chon B 

* BKXB: 

* Ta có: 


[ cosx 0 
Icos2x ^ 0 




có nghiém, tham só a phái thóa man diéu kién 

a\ > 1 

fl| ^ V3 

Lo 1 ) giái 

sin 2 x ^ 1 

• 2 1 

sin x ^ — 


D. \a > 1. 






















1 - tan' x 


sin 2 x + a 1 -2 
cos2x 


a 2 eos 2 x = sin 2 x + a 2 -2 <=> -a 2 sin 2 x = sin 2 x-2 


■o sin x = 


1 + a 2 

Dé phuong trinh da cho có nghiém diéu kién la 

^ e ro;ii . 


1 + a 


1 + a 
2 1 
1 + a 2 2 


+ 1 o< 


1 + a 2 

2 1 

T ^ 

1 + a 2 2 


(0:i) 


[l + a 2 >2 JH>1 

11 + a' + 4 I lal + 


vr 


Cáu 4: (THPT Ly Thái Tó-Bác Ninh-l'án 1 nám 2017-2018) Tính tóng tát cá các giá tri nguyén cüa hám 
3sinx-cosx-4 


so y -■ 

2sinx + cosx -3 

A. 8. B. 5 . 


C. 6. 
Lói giái 


D. 9. 


ChonC 

3sinx-cosx-4 

T = —-4 

2sinx + cosx-3 


<=> (2 sin x + cosx -3) y = 3sinx-cosx-4 


<=> 


(2y-3)sinx + (y+ l)cosx-3y+ 4 = 0 


Diéu kién phuong trinh có nghiém: (2y-3)~+(y+ 1)~ >(4-3y)~ 

•o 4y 2 -12y + 9 + y 2 +2y + l>16 - 24y + 9y 2 <=> -4y 2 + 14y - 6 > 0 <+>^-<y< 3. 

Váy tóng tát cá các giá tri nguyén cúa hám só báng 6. 

Cáu 5: (THPT Kinh Món-Hái Duong lán 1 nám 2017-2018) Cho phuong trinh 
sin 2018 x + cos 2018 x = 2(sin 2020 x + cos 2020 x). Tính tóng các nghiém cúa phuong trinh trong 


khoáng (0;2018) 


A. 


1285 


n. 


B. (643) 2 


ChonD 


2018 


2018 


:2 ( 


2020 


n. 


2020 


C. (642) 2 

Lói giái 


n. 


D. 


1285 


n. 


sin x + cos x = 2 sin x + cos' x osin 


c ) 


! x (1 - 2 sin 2 x) + eos 2018 x(1 - 2 eos 2 x) = 0 


<=> sin 2018 x.cos2x-cos 2018 xcos2x = 0 <=> 


eos 2x = 0 


sin 2018 x = eos 2018 x 


cos2x = 0o2 x = ^- +átt <=> x = ^- + -^-(£ e Z) (l) 

7L 

sin 2018 x = eos 2018 x <=> tan 2018 x = 1 ( x- — + kn khóng la nghiém) <=> tan x = +1 


n kn, 


x = + — + kn{k e Z) (2). Tú (l) va (2) ta có x = —+—(£ e n ghi? m cúa pt. 

Do xe(0;2018) ^0< ^ + ^<2018 ^0<k <1284, keZ. 

















Váy tóng các nghiém cüa phuong trinh trong khoáng (0;2018) báng 


n n 1284.1285 

— .1285+ 1 + 2 + ... +1284) — — —. 1285 H- k — 

4 v '24 4 


1285 


n. 


Cáu 6: (THPT Le Quy Dón-Hái Phóng lán 1 nám 2017-2018) Bieu dién táp nghiém cüa phuong trinh 
eos x + eos 2x + eos 3x = 0 tren cfudng trón lirang giác ta duge so diém cuó'i la 


A. 6. B. 5. C. 4 . 

Loi giái 

Chon A 

Ta có cosx + cos2x + cos3x = 0 <=> (cos3x + cosx) + cos2x = 0 
<=> 2cos2x.cosx + cos2x = 0 <=> cos2x(2cosx + l) = 0 

n , n 


D. 2 


cos2x = 0 


1 » 


cosx = — 


. n , 

2x = —vkn 
2 

2 n . . 

x =- vkln <=> 

3 

x = -— + k2n 
3 


x = —l- k — 

4 2 

x-^- + k2/r ,(¿eZ) 

x = -— + k2n 
3 


Váy biéu dién táp nghiém cúa phuong trinh eos x + eos 2x + eos 3x = 0 trén duóng trón luong 
giác ta duge só diém cuói la 6 . 

Cáu 7: (THPT Dúc THo-Há Tính-Íán 1 nám 2017-2018) So nghiém cúa phuong trinh 


2 "-sin2x = a/2 ' 2 


eos' 


eos' X 

A. 2. 

Chon B 


eos 2 x - sin 2x = \¡2 + eos 2 


í n ^ 

-hX 

V 2 y 


B. 3 


n 

-bX 

V 2 y 


trén khoáng (0;3;r) la 

C. 4. 

Loi giái 


<=> eos 2 x - sin 2x = a/ 2 + sin 2 x 


D. 1 


<=> eos 2x - sin 2x-\Í2 


<=> a/ 2 eos 2x + — = a/ 2 <=> eos 2x + — = 1 2x + — = k2n <=> x = - — + kn {k e Z) 


n 
4 
23 n 


Trén (0; 3k) => x = —, x = , x = 

V ’ 8 8 8 


Cáu 8: (SGD Há Nói-lán 11 nám 2017-2018) Só nghiém chung cúa hai phuong trinh 4eos 2 x-3 = 0 vá 

n _ 3 n 
~ 2’~2 


tc 3tt 

2sinx + l = 0 trén khoáng I-;— I báng 


A. 2. 


Chon A 


B. 4 


C. 3. 
Loi giái 


D. 1. 


n _ 3 n 
~ 2’~2 


1 71 

phuong trinh 2 sin x +1 = 0 <=> sin x = — có hai nghiém la-vá 

2 6 


□ Trén khoáng 

In 

~ 6 ~‘ 

□ Cá hai nghiém náy déu thóa phuong trinh 4 eos 2 x - 3 = 0 . 

□ Váy hai phuong trinh có 2 nghiém chung. 















Cáu 9: (THTT so 6-489 tháng 3 nñm 2018) Só gio có ánh sáng cúa mót thánh phó X o vi dó 40° bác 
trong ngáy thú t cüa mót nám klióng nhuán diro'c cho bói hám só: 


d (í) = 3 sin 


n 

182 


(í-80) 


-12, te Z va 0 < í < 365. Váo ngáy nao trong nám thi thánh phó X 


có nhiéu gio ánh sáng nhát? 

A. 262. B. 353. C. 80. D. 171. 

Lói giái 

Chon D 


Ta có: d (í) = 3sin 


4 ('- 80 ) 


■12 <3 + 12 = 15 


Dáu báng xáy ra khi sin 
oí = 171 + 364 A:. 




; 1 o (í-80) = — + £2;r (k e Z) 

182 2 


Mát khác t e (0;365] nén 0 < 171 + 364 k < 365 o < k < ^ 


364 


364 


Má keZ, nén k = 0. 
Váy t = 171. 

X 


Cáu 10: (THPT Nguyen Trai-Dá Náng-lán 1 nám 2017-2018) Cho phuong trinh 
4sin x + — eos x-— = a 2 + V3sin2x-cos2x (l). Goi n lá só giá tri nguyén cüa tham só 


a dé phuong trinh (1) có nghiém. Tính n. 

A. n = 5. B. n = 3. C. n = 2. 

Lói giái 

Chon A 


D. 77 = 1. 


Ta có (1) o 2 


f 

( 

\ 

sin 

2xh— 

+ 1 

V 

l 6y 

J 


= a 


( 2x + — 

, a 

+ 1 =-b sin 

( 

2x- 


l 6, 

2 

V 

6y 


- V3sin 2x-cos2x 


o cos2x =-1. 

2 


Phuong trinh (1) có nghiém 


o 


ó. 

2 


<lo-2<«<2,Do aeTL nén a - 0; a - ±1; a - ±2 


Váy n = 5. 

Cáu 11: (THPT Chuyén Ha Tính-lán 1 nám 2017-2018) Tóng tát cá các giá tri cúa tham só thuc m sao 
cho dó thi hám só y = x 3 -3mx 2 +4m 3 có diém cuc dai vá cuc tiéu dói xúng vói nhau qua 
duong phán giác cúa góc phán tu thú nhát lá 


A. 




B. 


1 


C. 0. 


D. 


1 


Lói giái 


Chon C 

Ta có: y' = 3x 2 - 6mx, y' = 0 o 


x = 0 
x = 2m 

Dé hám só có cuc dai cuc tiéu thi m =£ 0 . 

Khi dó các diém cuc tri cúa dó thi hám só lá A (0;4 m 3 ), B(2m ;0). 



















Ta có l(m;2m 3 ) la trung diém cúa doan tháng AB . 

Biráng phán giác cúa góc phán tu thú nhát la d : x - y = 0. 

Do dó dé diém cuc dai va cuc tiéu dói xúng vói nhau qua d thi: 

Í2m-4m 3 =0 , y¡2 

< <=> 1 — 2 m~ = 0 <=> m = ±-. 

[m-2m 3 =0 2 

Váy tóng tát cá các giá tri cúa tham só thuc m la 0 . 

Cáu 12: (PTNK-DHQG TP HCM-lan 1 nám 2017-2018) Giá sú M la giá tri lón nhá t vá m lá giá tri 

, , cin V -L 9 PfW Y 4- 1 

nhó nhát cúa hám só y = —--- trén R . Tim M + m. 


A. 1 + . 


sinx + cosx + 2 

B. 0 . C. 1. 

Lói giái 

Chon D 

Táp xác dinh: D = R. 

^ , sinx + 2cosx + l 

Ta co y = — 


D. -1 


<t5>(y-l)sinx + (y-2)cosx = l-2y (*). 


sin x + eos x + 2 
Hám só dat giá tri lón nhát, nhó nhát khi (*) có nghiém 

<=> (l-2y) 2 < (y-l) 2 + (y-2) 2 <=> 2y 2 +2y-4<0<=>-2<y<l. 

Do dó m = -2 , M = 1. 

Cáu 13: (PTNK-DHQG TP HCM-fán 1 nám 2017-2018) Tim m dé phuong trinh 
Vi-sinx + ^sinx + = m có nghiém. 

B. 0 < m < 1. C. 0 < m < \¡2 . 

Lói giái 


A 1 . . Vó 

A. — < m < -. 

2 2 


D. —<m<y¡ 3. 

_ 2 


Chon D 

Dát t = sinx 


f-\ V 

— <Í<1 

2 J 


V 


, phuong trinh tro thánh Vi -t +Jt + ^ = m 


Nhán xét phuong trinh ban dáu có nghiém x khi vá chi khi phuong trinh (*) có nghiém 

ti 


1 

2 : 


Ta có: f'{t) = - 


/'(<) = 0«< = - 


1 


2 VTV 


1 1 '• 
t + — , voi t e 

V 2 

[-?*] 

Vi-í 

1 

t H— 
2 



i 


- 2 1 


2.¡t + — 2 Vi —t.t + — 2yjl--t.lt 4— Vi 


— t + . t + 


Ta có báng bién thién: 


1 

































t 

1 

2 

1 

4 

1 

/'(<) 

II + 

0 

II 



__ V3 


/(') 

Vó ^ 


Vó 


2 


2 


■s/ó 

Dua váo báng bien thién, phirong trinh da cho có nghiém <=> < m < V3 . 


Cáu 14: (THPT Hóng Báng - Hái Phóng - nám 2017 - 2018) Goi M , m lán luot la giá tri lón nhát 


va giá tri nhó nhát cúa hám só y -x + \¡2 eos x tren doan 


0 ; — 


. Tính M-m. 


A. - + 1-V2. 

— 4 


Chon A 


B. — - V2 . 
2 


C. 1- —. 
4 


D. --1 + V2. 

4 


Lói giái 


Xét hám y = x + \¡2 eos x trén doan 0; — 


y 


= 1 —s/2 


sinx. 


v' = 0 <=> sin x = —^ <=> 

V2 


n , _ 
x = —l- a:2;t 

4 

3;r , _ 
x =-1- a:2^- 

4 


Do x e 


0; 


n 


n 


• X = 


Ta có _y(0) = \¡2 ; 


y 


f 

n . 

í 

— 

= —+1; y 

— 

U; 

4 



n 

~2 


VáyM = maxy = y — = — + 1; m = miny = y (0) = V2 . 

Hí i 4 -' 4 M] 


Nén M-m = — + 1- V2 . 

4 

Cáu 15: (THPT Quáng Xirong I - Thanh Hóa - nám 2017 - 2018) Tim tóng tát cá các nghiém 
thuóc doan [0; 1 0/rj cüa phuomg trinh sin 2 2x + 3 sin 2x + 2 = 0. 


A. 


1 05tt 


B. S.ABCD . 


C. 


291 n 


D. 


299^- 


Chon A 

Tacó: sin 2 2x + 3sin2x + 2 = 0 <=> 


Lói giái 


sin2x = -T n 

<=> sin 2x = -1 <=> x =- vkn, ieZ. 

sin 2x = -2 (loai) 4 


n 1 41 

Theo dé bái: 0 <- vkn <\0n o — <k< — => A: = 1,2,...,10. 

4 4 4 






















, 3 K 

Váy tóng các nghiém la S = — - 


(3 n ^ 

-1- n 

+ . 

.+ 

f 2 k \ 

l 4 J 



l 4 J 


105tt 


Cáu 16: (THPT Chuyén Thoai Ngoc Háu - An Giang - Lán 3 nám 2017 - 2018) Có bao nhiéu giá tri 


m 


nguyén cúa tham só m dé phuong trinh sin x + cos x + 3sinxcosx-h2 = 0 có nghiém 


thuc? 
A. 13. 


B. 15. 


C. 7. 


4 

D. 9. 


Chon A 


Lói giái 


m r * 6 6 o • 772 n io‘2 2 • ^2 

Taco sin x + cos x + 3sinxcosx-+ 2 = 0 <» l-3sin xcos - x + 3sinxcosx- 

4 4 

Bát t = sin 2x, -1 < t < 1. 

PT tro thánh -31 1 + 6t + 12 = m . 

Xét hám só /(i) = -3t 2 +6t + 12 , -1 < t < 1 


2 = 0 


t 

-i i 

m 

+ 

m 

^ 15 

3 


Phuong trinh sin 6 x + cos 6 x + 3sinxcosx- 
Váy có 13 giá tri nguyén cüa tham só m. 


m 

4 


2 = 0 có nghiém thuc khi 3 < m < 15 . 


Cáu 17: (THPT Chuyén DHSP - Há Nói - Lán 1 nám 2017 - 2018) Cho hai diém A , B thuóc dó 
thi hám só y = sinx tréndoan [0;;+ Các diém C, D thuóc truc Ox thóaman ABCD la hinh 

chu nhát vá CD = —. Do dái canh BC báng 



Chon C 


Gpi A(x A ;y A ), B(x B ;y B ). Ta có: 


Lói giái 

2 n 


—x. =■ 


y B = y A 


3 <=>< 


Xb=Xa + ^t( 1 ) 


sinx fl = sinx^ (2) 


Thay (l) váo (2), ta dugc: 


sin 


2 n 




= sin x A x A - 


2 n 


■ = n-x 


A , k 2 n <=> x A 


7 ^ + k7T (leZ) 



















TC TC 1 

Do x e [0; n\ nén x, = — => BC = AD = sin — = —. 

L J 6 6 2 

Cáu 18: (THPT Kim Lien - Há Npi - Lán 2 nám 2017 - 2018)Mpt vát náng treo boi mót chiéc lo xo, 
chuyén dóng lén xuóng qua vi trí can báng (hinh ve). Khoáng cách h tír vát dén vi trí can báng 

o thdi diém t giáy dupc tính theo cóng thúc h = \d\ trong dó d = 5 sin 6/ -4 eos 6/ vói d du'O'c 
tính báng centimet. 

//m/mm/m/mm 


Vj trí can báng W- 


Ta quy uóc ráng d > 0 khi vát a tren vi trí can báng, d < 0 khi vát a duói vi trí cán báng. Hói 
trong giáy dáu tién, có bao nhiéu thcri diém vát a xa vi trí cán báng nhát? 

A. 0. B. 4. C. 1. D. 2. 

Lói giái 

ChonD 

5 


Ta có h = \d\ = |5sin6t-4cos6t| = V44|sin(6í+ cr)| < Vil, vói 


cosa = 


sin a = 


Vil 

4 ' 
V44 


Do dó vát ó xa vi trí cán báng nhát /z max = Vil khi |sin ( 6 t + a)| = 1 <=> eos(6í + a) = 0 


, n a n , n 

6 t + a = —i- kn <z>t = -t-b k — . 

2 6 12 6 

a n 


Trong giáy dáu tién, 0 < í < 1 <^> 0 < — — + — + k — <1<íí>— - — <k< — + — - — => A: e Í0;1¡-. 

6126 n 2 n n 2 

Váy có 2 lán vát ó xa vi trí cán báng nhát. 

Cáu 19: (THPT Trán Phú - Dá Náng - Lán 2 - nám 2017 - 2018) Cho phu'ong trinh 
3Vtanx + l(sinx + 2cosx) = «7(sinx + 3cosx). Có tát cá bao nhiéu giá tri nguyén tham só m 

thuóc doan [-2018; 2018] dé phuong trinh trén có nghiém duy nhát 

A. 2018. B. 2015. 


C. 4036. 
Lói giái 


f ^ 
0 ;- ? 

I 2 J 

D. 2016. 


Chon A 


Vói x< 


f 

0; — thi eos x > 0, chia hai vé cho eos x, ta duoc: 

l 2 J 


3Vtanx +1 (sinx + 2eosx) = m[sinx + 3cosx) <=> 3Vtanx + l (tanx + 2) = m[tanx + 3) 

3Vtanx + l(tanx + 2) , , 

1 = m. (1) 


tan x + 3 



















Suyra me{l;2;3;2018}. 



Cáu 1: (Tap chí THTT - Tháng 4 nám 2017 - 2018) Phuong trinh Vl + sinx + Vl + cosx = m có nghiém 
khi va chi klii 

A. y¡2 < m <2. B. 1 <m< \¡4 + 2y/2 . C. 1 < m < 2. D. 0 < m < 1. 

Lói giái 

ChonB 

TXD: D = R. 

Dát P = yfi + sin x + Vl + cosx, P > 0. Suy ra 
P 2 = 2 + sin x + eos x + 2 Vi + sin x + eos x + sin x eos x . 


Dát t = sinx + cosx = 72 sin 

( 7t^ 

XH- 

=> t G 

”-72; 72" 


l 4; 




Khi dó l 2 =l + 2sinxcosx =>sinxcosx = 


t 2 -1 


.2 _i 

Dodo P = 2 + A + 2Vl + A-i——— —2 + í + y/2 |t +1|. 

TH1: —y¡2 <t<-\ thi P 2 = (l-V2)í + 2-V2 . Khi dó \<P 2 <4-272. 

TH2: -\<t< \Í2 thi P 2 = (l + V2)¿ + 2 + 72 . Khidó \<P 2 <4 + 272. 

Do dó 1 < P 2 < 4 + 272 má P > 0 nén 1 < P < ^4 + 272 . 

Phuong trinh có nghiém khi 1 <m< V4+272. 

Cáu 2: (THPT Chu Van An - Ha Noi - nám 2017-2018) Phuong trinh cos2x.sin5x + l = 0 có bao 


nhiéu nghiém thuóc doan 
A. 2 . B. 1. 

Chon B 


-—;2n 

2 


C. 4. 
Lói giái 


cos2x.sin5x +1 = 0 <=> sin7x + sin3x = -2 <=> ■ 


|sin7x = -l 
I sin3x-l 


<=> { 


D. 3. 


n , 271 
x =- 1 -k — 


14 

71 , 2ti 

X- - h/l - 

6 3 


(li,k g Z) 


Do xe 


——;2tc 
2 


h e {0; 1; 2; 3}. 


T , 71 271 ti 2ti 28/7-4 

Taco-i-A: — =-i -h — <=> k = -, do k e Z nen chi co h = 1 thoa man. 

14 7 6 3 12 

Váy phuong trinh da cho có mót nghiém thóa yéu cáu bái toán. 

Cáu 3: (SGD Bác Ninh - Lán 2 - nám 2017-2018) Goi S la tóng tat cá các nghiém thuóc [0;20;r] cüa 
phuong trinh 2cos 2 x-sinx-1 = 0. Khi dó, giá tri cüa S báng : 

A. S = 570;r . B. S = 295;r. C. S = 590;r. D. S = — n. 


Lói giái 


Chon B 
























2eos 2 x-sinx-1 = 0 -2sin 2 x-sinx + 1 = 0 <=> 


sinx = -1 

1 <=> 
sin x = — 


n , _ 

x =- vk,2n 

2 

x = — + k^2n 
6 2 

5n , _ 

x =-1- k , 2 K 

6 3 


{k^k^k^ eZ) 

Do x e [0; 20 tt] nén: 


0 < -— + A:, 2k < 20^ 

2 

0 < — + A:, 2^- < 20^ <=> 
6 2 

5 7T 

0 <- vk,2n< 20 n 


1 , 41 

-<h < — 


1 , 119 

-< k-, < -<=> 


12 


12 


-A< fc <>>5 




12 


12 


Váy tóng các nghiém cüa phi+ang trinh trong doan [0;20 tt] la: 


S = Y\~ + K 2 ”\ + XI '-^ + k 2 2n \ + Y\ ± ¡7- + k 3 2 x I =295^ . 

¿i =1 \ / li—O \ / k-) =0 \ 




5^- 


Cáu 4: (THPT Dáng Thúc Húa - Nghé An - nám 2017-2018) Goi S la táp hop các nghiém thuóc khoáng 


(0; 100;r) cüaphuong trinh 
7400;r 


. x x 
sin —+ eos— 
2 2 


V3 cosx = 3 . Tóng các phán tü cüa S lá 


A. 


Chon C 

í 

Ta có 


B. 


1525n 


C. 


1375k 


D. 


755071 


Lói giái 


X X 

sin —+ eos— 
2 2 


V3 cosx = 3 <=> 1 + sinx + a/ 3 cosx = 3 <=> sinx + a/ 3 cosx = 2 


1 . 73 , 

<=> —sinx H-cosx = 1 <=> sin 

2 2 


f n ^ 

XH- 

V 3. 


n 


— 1 <=> x = —i- k2n, k & Z. 
6 


n 1 599 

Theo dé bái cho ta có 0 < x < 100;r <=> 0 < — v k2n < 100^ <=>-< k < 


12 


12 


Má k e Z => k e {0; 1;2;3; 4,48;49} 


_ TC TC TC 71 J\j7L / . _ \ 

Vay 5 = —i-h 2u H-b 2 x2;r +.+ —b 49x 2 n =-b 2^(1 + 2 + 3 + 4 + + 49) 

6 6 6 6 6 

- 5Q;r i 2t 49 ( 49 + 1 ) - 73?5;r 

“"ó” 4 K 2 3 

Cáu 5: Goi S la táp hop tát cá các nghiém thuóc khoáng (0;2018) cúa phuong trinh sau: 
a/ 3 (l-cos2x) + sin 2x-4 cosx+ 8 = 4^ a/ 3 +ljsinx 
Tính tóng tát cá các phán tú cúa S. 
























A. 103255;z\ 


B. 


310408;r 


C. 


31234 Itt 


D. 102827;r. 


3 3 

Cáu 6: Goi S la táp hop tát cá các nghiém thuóc khoáng (0;2018) cúa phuong trinh sau: 

yÍ3 (l-cos2x) + sin2x-4cosx + 8 = 4^\¡3 + ljsinx 
Tính tóng tát cá các phán tú cúa S. 


A. 1 03255tt . 


B. 


310408;r 


C. 


312341/r 


D. 102827;r. 


Lói giái 

Chon B 

Ta có V3(l-cos2x) + sin2x-4cosx + 8 = 4^V3 + l)sinx 
<=> 2 y¡3 sin 2 x + 2 sin x eos x - 4 eos x - 4^3 sin x - 4 sin x + 8 = 0 
<=> 2 sin x sinx + cosx-2 )- 4 (^ 

<=> 2(sinx-2)^>/3 sinx + cosx-2j = 0 
<=> ^sinx + cosx-2 = 0 <=> sin 


sinx + cosx-2) = 0 


í n \ 

X H- 

V 6y 


n 


— 1 <=> x = —i- k2n, k e Z 
3 


Vi x e(0;2018) nén 0 < ~+ k2 ^ < 2018 <=> ~ <k < k e {0;l;2;...;32l}. 

Suyra S = i-;- + 2;r;-+2.2;r;...;- + 321.2;r 
L 3 3 3 3 

Váy tóng tát cá các phán tú cúa S la T - 322.y+ 2;r(l + 2 + 3 + ... + 32l) _ 310408^ 


Cáu 7: Tim táp hop tát cá các giá tri cúa tham só thirc m dé phuong trinh 

í n 3ji 


2 (m +1 - sin 2 x) - (4 m +1) eos x = 0 có nghiém thuóc khoáng 


2 2 


A. 

1 

8 

l 

B. 

1 

j 

O 

_ y 

c. 

i 

O 

1 


l 2y 


L 2 V 


l 2 J 


D. (0;+oo). 


Cáu 8: Tim táp hop tát cá các giá tri cúa tham só thuc m dé phuong trinh 

n 3n 


2{m + l-sin 2 x)-(4m + l)cosx = 0 có nghiém thuóc khoáng 


2 2 


A. 

( l" 1 

-Qo; — 

B. 

——;0 

C. 

-—;0 


l 2; 


L 2 J 


l 2 J 


D. (0;+co). 


Lói giái 


Chon B 


Dát t = cosx, íe[-l;0) thi phuong trinh da chotróthánh l{m + r)-(4m +\)t = 0 
<=> 2t 2 — t = m(4t-2) <=> t{2t-\) = 2m(2t-\) <=> í = 2m (do t * ^-) 


Phuong trinh có nghiém khi 2m e [-1; 0) 


<=> m e 


T ; °) 




























yyj JC “h 1 ' 9 

Cáu 9: Cho hám só y =--——. Có bao nhiéu giá tri nguyén cúa tham só m thuóc doan [-5; 5] dé giá 


cosx + 2 
tri nhó nhát cúa y nhó hon -1. 

A. 6. B. 3 . 


C. 4. 


D. 5 


, Til Sin X “h 1 r 

Cáu 10: Cho hám só y = ---. Có bao nhiéu giá tri nguyén cúa tham só m thuóc doan [-5; 5] dé 

cosx + 2 

giá tri nhó nhát cúa y nhó hon -1. 

A. 6. B. 3. C. 4 . D. 5. 

Lói giái 

Chon A 

Do eos x + 2 > 0, Vx e R nén hám só xác dinh trén R . 

, m sin x +1 . . . 

Taco y- -<=> msinx-y cosx = 2y-\. 

cosx + 2 

Do phuong trinli có nghiém nén 

w 2 + y 2 >(2y-l) 3 y -4y + l-m 2 <0<=>--• 


Váy GTNN cúa y báng 


2-V3m 2 +l 


^ , x , , 2 — yj3nr +1 , - 2 2 

Do do yeu cau bai toan ---< -1 <=> 3 m +1 > 25 m~ > 8 <=> 

Do m thuóc doan [—5; 5] nén me(-5;-4;-3;3;4;5). 


m > 2V2 

m < -2^2 


Cáu 11: Có bao nhiéu giá tri nguyén duong cúa m dé phuong trinh 

sin2x + 2sinx-cosx-cos 2 x = n?sin 2 x có nhiéu han mót nghiém trong khoáng [0;2 ti] ? 

A. 3. B. 2 . C. 4. D. 5. 

Cáu 12: Có bao nhiéu giá tri nguyén duong cúa m dé phuong trinh 

sin 2x + 2 sin x - eos x - eos 2 x = m sin 2 x có nhiéu hon mót nghiém trong khoáng [0; 2 ji] ? 

A. 3. B. 2 . C. 4 . D. 5. 

Lói giái 

Chon B 

sin 2x + 2 sin x - eos x - eos 2 x-m sin 2 x 

2sinxcosx + 2sinx-cosx-eos 2 x- mil -eos 2 x) = 0 

<=> (cosx + l)[2sinx + (m-l)cosx-m] = 0 

cosx + 1 = 0(1) 

2sinx + (m-l)cosx-m = 0(2) 

Giái (1): cosx + 1 = 0 <=> cosx = -1 <=> x = n + k2n, (leZ). Trong khoáng [0;2?t] thi (l) có 
mót nghiém lá: x = n. 

Giái (2): 2sinx + (m-l)cosx-ff7 = 0. 

Dé phuong trinh da cho có nhiéu han mót nghiém trong khoáng [0; 2n] thi 

2 5 

2sinx + (m-l)cosx- m = 0 có nghiém 2 2 +(m -l) > m 2 m < — 

Váy có hai giá tri nguyén duong m =l,m = 2 thóa man diéu kién bái toán. 















Cáu 13: Tim so tát cá các giá tri nguyén cüa tham so thuc m dé phuong trinh 

3 2 

2 sin 2x + m sin 2x + 2 m + 4 = 4 eos 2x có nghiém thuóc 


í°;f) 


A. 4. B. 3. C. 1. 

D. 6. 

Cáu 14: Tim só tát cá các giá tri nguyén cúa tham so thuc m dé phuong trinh 

n 


2 sin 3 2x + m sin 2x + 2 m + 4 = 4 eos 2 2x có nghiém thuóc I 0; — I. 


A. 4. 


Chon C 


B. 3. 
D. 6. 

Lói giái 


C. 1. 


2sin 3 2x + m sin 2x + 2 m + 4 = 4eos 7 2x <s> 2sin 3 2x + 4sin ? 2x + m sin2x + 2 m = 0. 



ío ^ 


f 

4 ) 

x e 



0 

•- 


l 6j 


V 

’ 2 J 


Khi dó, bái toán tró thánh: 


Tim m dé 2/ 3 + 4/ 2 + mt + 2 m = 0 có nghiém trén khoáng t e 


f 


2t 3 + 4r + mt + 2m = 0 <=> m = -2t 2 , Vi e 


v 2 y 


Láp báng bién thién cúa hám só y{t) = -21 2 trén khoáng t • 


[ 4 ] 



( 3 ^ 

Dua váo báng bién thién ta tháy me —; 0 

V 2 ) 


Váy có 1 giá tri nguyén. 

Cáu 15: Phuong trinh (sinx-cosx)(sinx + 2cosx-3) = 0 có tát cá bao nhiéu nghiém thuc thuóc 


khoáng 
A. 3. 


3 n 

~'i n 

V 4 y 


B. 0. 


C. 1. 


D.2. 





















Cáu 16: Phuong trinh (sinx-cosx)(sinx + 2cosx-3) = O có tát cá bao nhiéu nghiém thuc thuóc 


khoáng 
A. 3. 
Chon C 


3 k ^ 

4 y 


B. 0. 


C. 1. 
Lói giái 


D.2. 


Ta có: (sinx-cosx)(sinx + 2cosx-3) = 0 <=> 


sin x - eos x 


= 0 ( 1 ) 

sinx + 2cosx = 3 (2) 


TC 

Giái (l): sinx — cosx = 0 O tanx = 1 <=> x = — -\-krc , leZ 


f 3 n 
— T'' n 

4 j 


„ n 
nen x = — 
4 


Do x e 

4 j 4 

Giái (2): sinx+ 2cosx = 3 vó nghiém vi l 2 + 2 2 < 3 2 


Váy phuong trinh da cho có dúng mót nghiém thuóc khoáng 


3 K 

—-\n 


Cáu 17: Cho phnong trinh \J(sin~x+mf + ^/sin 2 x-m 2 = 2^(sinx-m)~ . Goi S = [u;ó] lá táp hop tát cá 
các giá tri thuc cúa tham só m dé phuong trinh trén có nghiém thuc. Tính giá tri cúa 
P - a 2 + b 2 . 


A. P - 


162 

~49 


B. P- 


49 

162 


C. P = 4 . 


D. P = 2. 


Cáu 18: Cho phuong trinh ^(sinx + m)" +\lsin 1 x-m 2 = 2^(sinx-m)~ . Goi S = [a;ó] lá táp hop tát cá 
các giá tri thuc cüa tham só m dé phuong trinh trén có nghiém thuc. Tính giá tri cüa 
P = a 2 +b 2 . 


A. P = 


162 


49 


B. P = 


49 

162 


C. P = 4 . 
Loi giái 


D. P -2. 


Chon A 


TH1: sin x = m thi ta có yj(2m) = 0 <=> m = 0. Khi dó phuong trinh có nghiém x = kn, k e Z . 
TH2: sin x ^ m thi phuong trinh da cho tuong duong 


/ * \2 

sin x + m ' 


+. 3 


y sinx-m y 


sin x + m 
sin x-m 


-2 = 0 . 


Giái ra ta duoc 


sin x + m 
sin x - m 
sin x + m 
sin x - m 


= 1 


= -2 


sin x + m 
sin x - m 
sin x + m 
sin x - m 

Im 


= 1 


= -8 


m = 0 

9sinx = Im 


Do dó dé phuang trinh có nghiém thuc thi 


m 


9 < 9 

-< m< — 

1 7 


<=> { 


m i=- 0 

9 . 

— < m< — 

7 7 

































KL: Hop hai tnróng hop suy ra táp hop tát cá các giá tri thpc cüa tham so m can tim la 


S = 


[-7 7" 


(-9^ 

2 

í 9 1 


=> P = a~ +b~ = 


+ 

IvJ 


162 

~49 


Cáu 19: Có bao nhiéu giá tri nguyén cúa tham só m dé phuong trinh \lm + 3\[in + 3 
nghiém thuc? 


cosx = cosx co 


A. 2. 


B. 7. 


C. 5 


D. 3. 


Cáu 20: Có bao nhiéu giá tri nguyén cüa tham só m dé phuong trinli \Jm + 3 yfm + 3 
nghiém thuc? 

A. 2. B. 7 . C. 5. D. 3 . 

Lói giái 

Chon C 

Tacó \]m + 3y]m + 3cosx - cosx 3yjm + 3cosx = eos 3 x-m (l) 

Dát cosx = u . Diéu kién -1 < u < 1 vá \¡m + 3eosx = v => v 3 = m + 3 u (2) 

(l) tró thánh w 3 = m + 3v (3) 

Tú (3) vá (2) suy ra u -3v = v 3 -3u ( u-v)(u 2 +uv + v 2 +3) = 0«>w=v 


cosx = cosx co 


Do u + uv + v +3 — 


u + — v 


+ 3>0,VM,ve] 

4 


Suy ra: yfm + 3u = u o m = w 3 -3 u vói u e [—1; l]. 

Xét hám só f(u) = u i -3u vói u e[-l;l]. Tacó f'(u) = 3u 2 -3; f'{u) = 0<^> u = ±1 do 
u e [—1; 1]. 

Suy ra max /( u ) = 2 ; min/ (u) = -2 

Do dó phuong trinh có nghiém khi vá chi khi -2 < m < 2 , má me Z nén m e {0; ± 1; ±2}. 




















Cáu 1: (THPT Chuyén Quang Trung-Binh Phuóc-lán 1-nám 2017-2018) Cho hám so 

rt \ í x2 +l) X -1 , + 

y-J ( x ) = i Menh de sai la 

[2x, x<\. 

A. /'(1) = 2. B. / khóng có dao hám tai x 0 = 1. 

C. /'(O) = 2. D./'(2) = 4. 


Loi giái 


ChonB 




Ta có 


x — 1 




x — 1 
2 1 1-2 


= lim(x + l) = 2. 


x -1 *~>1 + x -1 

Váy /'(r)= /'(l + ) = /'(l) = 2. Suy ra hám só có dao hám tai x 0 = 1. Váy B sai. 


Cáu 2: (THPT Chuyén Bác Ninh-ían 1-nám 2017-2018) Giám dóc mót nhá hát A dang phán van trong 
viéc xác dinh mrrc giá vé xem các chuong trinh drro’c trinh chiéu trong nhá hát. Viéc náy rát 
quan trong nó sé quyét dinh nhá hát thu diroc bao nhiéu loi nhuan trr các buói trinh chiéu. Theo 
nhung cuón só ghi chép cüa minli, óng ta xác dinh duoc ráng: néu giá vé váo erra lá 20 
USD/nguói thi trung binh có 1000 nguoi dén xem. Nhung néu táng thém 1 USD/nguoi thi sé 
mát 100 khách háng hoác giám di 1 USD/nguói thi sé có thém 100 khách háng trong só trung 
binh.Biét ráng, trung binh, mói khách háng con dem lai 2 USD loi nhuan cho nhá hát trong các 
dich vu di kém. Hay giúp giám dóc nhá hát náy xác dinh xem can tính giá vé váo erra lá bao 
nhiéu dé thu nlrap lá lón nhát. 

A. 18 USD/nguói. B. 19 USD/nguói. C. 14 USD/nguói. D. 25 USD/nguói. 

Loi giái 


ChonC 

Goi giá vé sau khi diéu chinh lá 20 + x (x + 20 > 0) 


Só khách lá: 1000 -1 OOx 
Tóng thu nhap 

/(x) = (20 + x. 1 + 2)(1000-lOOx) = (22 + x)(1000 -lOOx) = -100x 2 - 1200x + 22000 
Báng bién thién 


X 

-20 


-6 

+00 

/'(*) 


+ 

0 

- 

f( x ) 



r /(-6) ^ 

—00 


max 

(-20;+oo) 


/(x) = /(-6) .Suy ra giá vé lá: x + 20 = 20-6 = 14 USD 


Cáu 3: (THPT Hai Bá Trung-Vính Phúc-lán 1-nám 2017-2018) Tóng các nghiém cüa phuong trinh 
2cos3x(2cos2x + l) = 1 trén doan [—4 tz-; 6tt] lá: 


A. 61^. B. 7271. C. 50^. D. 56^. 


Loi giái 









Cau 


ChonC 

Xét sinx = 0 <tí> x = mn : Thay váo phirong trinh tháy khóng thóa man 
Xét sinx ^ 0 <=> x ^ mn 
2cos3x(2cos2x + l) = 1 

<=> 2[cos5x + cosx] + 2cos3x = 1 
<=> 2 sin x eos 5x + 2 sin x eos 3x + 2 sin x eos x = sin x 
<=> (sin 6x - sin 4x) + (sin 4x - sin 2x) + sin 2x = sin x 
<=> sinóx = sinx 
k2n 


o i 


x =- 

5 

_ n I2n (¿,/eZ). 

X ~ 1 1 
x + mn 

' fc'jL/C TC 1^71 

Tnróc tién ta can chi ra giña hai ho nghiem x = _ va x = — + —khóng có giá tri trung 

nhau. 


Thát váy: Giá su * + ^ ^ (k,leZ) 


7 7 5 

<=> 14 k = 5 + 10/: Vó lí vi 14A: la só nguyén chán va 5 + 10/ la só nguyén lé. 


Vói 


k2n 


x - 


5 

x + mn 
x g \-4n; 6n\ 


jke {—10; —9; —8;... 14; 15} 
|& £ {-10; -5; 0; 5,10,15} 


• các giá tri xcán loai bó lá -4 n, -2n, 0, 2 n, 4 n, 6n .Tóng các giá tri náy lá 6n 


Vói 


n I2n 

x — —i- 

7 7 

x + mn 
x e [-4 n\ 6n ] 


|7 g {—14;—13;—12;... 19; 20} 
[/ € {—4;—11; 3; 10; 17} 


•các giá tri xcán loai bó lá -n, -3 n, n, 3 n, 5 n. Tóng các giá tri náy lá 5 n 


Váy tóng nghiém S = 


k2n 


Z —( 6 h 


Z T 


n I2n 


7 7 


-5 n 


= 50;r. 


4: (THPT Thach Thánh-Thanh Hóa-nám 2017-2018) Cho x,y g 


V 

V 2y 


eos 2x + eos 2y + 2 sin (x + y ) = 2. Tim giá tri nhó nhát cúa P = 


sin 4 x eos 4 y 

-h-— 

y x 


thóa 


A. minP = —. 

n 


C. min P = —. 

3 n 


B. min P - —. 

n 

Lói giái 

ChonB 

Ta có: cos2x + cos2y+ 2sin(x + y) = 2 <=> sin 2 x + sin 2 y = sin(x + y) 


D. min P = — . 

n 


























Suy ra: 

n 

X+},= 2 



„ /, í 

a+b ) 2 

Ap dung bdt:- 1 -> - 


m n 

m + n 


(sin 2 x + sin 2 

y) 2 n 

Suy ra: 

P> y 

—- = —. Dáng thúc xáy ra o x = y = — 


x + y 

K ' 4 

Do dó: 

2 

nnn P = —. 



n 




Cáu 1: (THPT Chuyén Vinh Phúc-lán 1 MD 904 nám 2017-2018) Só nghiém thuóc ctoan [0;2017] cúa 


, i , Vl + COSX + V 1-cosx . ,, 

phu’ong trmh -= 4eosx la 


A. 1283. 


smx 

B. 1285. 


C. 1284. 
Lói giái 


D. 1287. 


Chon C 

Biéu kién sinx £ 0; sin x. eos x > 0 
VT+COSX + Vl-COSX 


= 4cosx <=> VT+cosx + Vi -cosx = 4sinxcosx 


sinx 


<=> 2 + 2^(1 + eosx) (1 - eos x) =16sin 2 xcos 2 x <=> 1 + |sinx| = 8sin 2 x(l - sin 2 x) (l) 
TH1: sinx> 0 


(l) <=> (1 +sinx)(8sin 3 x-8sin 2 x + l) = 0 - 


sinx = -1 

| sin.x>0 

sin x = — 

2 


sin x = - 


l±yÍ5 


sin x = ■ 


sin x = ■ 


2 

1 + V5 


: sinx = — 
2 


n , „ 
x = — vk2n 

6 ^ 

vi sinx.cosx>0nén x- — vk2n. 

x = — + k2n ^ 

6 


1 + V5 

■ sin x =-<=> 

4 


x = arcsin 


^í+VP 

V 4 7 


■ k2n 


x = arcsin 


" i+yp 

V 4 7 


x-n- arcsin 


- k2n. 


V 4 7 


vi sinx.eosx>Onén 


-k2n 


TH2: sinx< 0 


(l) <s> (l-sinx)(-8sin 3 x-8sin 2 x + l) = 0 


<=> 


sin x = 1 

) sin.x<0 

sinx = — <^> 

2 


sin x = - 


-l±y¡5 


sin x = - 


sin x = ■ 


1_ 

2 

-l-yf5 


: sin x = — <=> 
2 


x = -— J rk2n 

6 , • . A „ 7 7z . _ 

vi smx.cosx>0nen x - - vk2n. 

x = ^— + k2n ^ 

6 


































Cáu 2: 


' sin x: 


-l-y/5 




x = arcsin 


-1-V5' 


- k27T 


í , 


x-n- arcsin 


-1-V5 


vi sinx.cosx> Onén x = ;r-arcsin 


—1 - \¡5 


- k2n 


■ klR. 


Xét nghiém thuóc floan [0; 2017]: 

* Vói x-— + k2n: => O < — + &2;r < 2017 O < £ < 320 có 321 nghiém. 

6 6 


1 + V5 

y 


3 7T 3 71 

-k2x =— + k2n => O < — + k27r < 2017 <=> O < A: < 320 có 321 

10 10 


*Vói x = arcsin 
nghiém. 

7 TC 7 71 

*Vói x = — + k27r O < — + k2n < 2017 O < k < 320 có 321 nghiém. 

6 6 


*Vói x - n - arcsin 


-i-Vs 


13,/r 13 ti 

k2n = - + k2n => O <- + k2n < 2017 o 0 < k < 320 có 


10 


10 


321 nghiém. 

*Váy có tóng cóng 321.4 = 1284 nghiém thóa yéu cáu bái toán. 

SGD Bác Ninh nám 2017-2018) Goi M , m lán hro't la giá lón nhát, giá tri nhó nhát cúa hám só 
y = sin 2018 x + eos 2018 x trén M . Khi dó: 


A. M = 2, m - ■ 


1 


B. M - 1 , m = . C. M = 1 , m = 0 . D. M = 1 , m = —¡4 


Lói giái 

Chon D 

Tacó: y = sin 2018 x + cos 2018 x = (sin 2 x) + (l-sin 2 x) 

Bát t = sin 2 x , 0 < t < 1 thi hám só da cho tró thánh y = r 1009 + (l - r) 
Xét hám só /(í) = í 1009 + (l - í) 1009 trén doan [0; l]. 

Ta có: f'(t) = 1009i 1008 -1009.(l -í) 1008 
f'(t) = 0 ^1009í 1008 -1009(1 -í/ 008 =0 


<=> 




v 1 y 


. i -t , i 

= i <=> — = i <=>t = — 
t 2 


Má/(1) = /(0) = 1, / 


y i a 


v z y 


■>1008 * 


Suyra max/(t) =/(O) =/(l) = 1, min/(í) = / 
Váy M - \m = 


/i y 


v^y 



































Cáu 3: (THPT Hoái Án-Hái Phóng nám 2017-2018) Tim m dé phuang trinh 

f n \ 

2sin 2 x-(2m + l)sinx + 2m-l = 0 có nghiém thuóc khoáng-;0 

V 2 


A. — 1 < m < 0 . 


B. 0 < m < 1 . 


C. 1 < m < 2 . 

Loi giái 


„ 1 1 
D. — < m < —. 

~ 2 2 


Chon. I). 

Dát t = sin x, t e (-1; 0), phuang trinh tro thánh: It 1 - (2 m + l)í + 2m -1 = 0 

Theo yéu cáu bái toán ta tim m dé phuang trinh 2t 2 -(2m + Y)t + 2m-l = 0 có nghiém 

t g(-1;0) 

2t 2 -(2m + l)t+ 2m — \ = 0 <=> 2t 2 -t-\ + m{-2t + 2^ = 0 <=> m = ^ 


2t-2 


2t + \ 


Dát /(t) = > t e (-1;0)» /(0hám dóng bién nén /(-1) < m < /(O) <=> ~ ■ 

Cáu 4: (THPT Thanh Mien 1-Hái Duang-lán 1 nám 2017-2018) Cho các so thuc duang x, y, z thóa 


man x + y + xyz — z. Giá tri lón nhát cíia bieu thúc P = 


2x 


C. (l,7;l,8) 

Lói giái 


x 2 (l+7rz) 

^ + 1 J 3+ (y + z)(x 2 +l) 

D. (1,4; 1,5) 


thuóc khoáng 


nao trong các khoáng sau: 

A. (1,3; 1,4). B. (0,8;0,9). 

Chon D 

Tír giá thiét x + y + xyz = z <=> x. — + y. — + xy = 1. 

z z 

ri 5,1 C , 

Dat x = tan —, y = tan — va — = tan — thay vao he thuc tren ta duac 

2 2 z 2 

A B B C C A . , n „ ,, , , , 

tan — tan —h tan — tan —b tan — tan — = 1, suy ra A , B , C la ba goc cua tam giac. 

22 22 22 

A r , , 2x 0 . A 2 A , X 2 A 

Tu do ta co , = 2 sin — eos” — va 

^ 2 2 


l.v ' -) 


b 2+1 ) 


,a„C 


(''-'i 


= sin" 


tam 


B 


B C 
eos —eos — 
2 2 


r 


B 


C 


tan —h tan — + 2 J tan — tan 


V 


B C 


B C . 

tan — tan — + 1 
2 2 


B Cf t 5 C 
eos —eos— tan —tan—hl 
2 2 ) 


sin ^ + C + VsinüsinC eos —+ J— [cos(5-C)-cos(5 + C)] 

2 _ 2 v 2 


cos- 


B-C 


eos 


B-C 


eos 


2 V 


2 B-C , 2 a A 

eos-1 + eos" — eos —1 , 

2 2 ^ 2 V 


cos- 


B-C 


< 


1-1 +eos 


2 A 


2 _ A 

— = 2 eos —. 







































A 2 A „ . , A A . .( . A nz ... f A 


Váy P < 2 sin — cos“ —h2sin — eos — = sin A 
2 2 2 2 


sin—heos — 

V 2 2 y 


= y¡2 sin A. sin 


2 4 


<y¡2. 


Dáu báng dat duoc khi 


B = C 
sin A-i 


<=> \ 


sin 


A n 

- 1 - 

2 4 


= 1 


2 

2? = C = ^ 
4 


x = 1 

y = y¡2-l. 

z = 4 2+1 


Cáu 5: (THPT Chuyén Hoáng Van Thu-Hóa Binh nám 2017-2018) So các giá tri nguyén cúa m dé 
phuong trinh eos 2 x + Veosx + m = m có nghiém la: 

A. 4 . B. 2 . C. 3. D. 5. 

Lói giái 

Chon A 

Ta có: eos 2 x + Veosx + m = m suy ra m> 0. 


Dát Veosx + ni = t , t > 0. Phuong trinh tro thánh: 


eos x + t = m 


t - cosx = m 

cosx = -t 
cosx-í + l = 0 
cosx < 0 


eos" x - eos x = m 


=>(cos 2 x-t 2 ^ + (t + cosx) = 0 <=> (cosx + t )(cosx -t + \) = 0 <=> 

□ □Truónghop 1: cosx = -í => Veos x + m -- eos x <=> 

Dát u = cosx (-1 <u < 0). 

Xét f{u) = u 1 -u, tacó /'(m) = 2m-1; f'{u) = 0 <=> u = . 

Do dó vói -1 < u < 0 suy ra f'{u) < 0 vói moi u e [-1;0]. 

Suy ra / (-1) >/(«)>/ (0) ^2>f(u)>0. 

Dé phuong trinh có nghiém thi m e [0; 2]. Vi m e Z nén m e (0; 1; 2}. 

ODTruáng hop 2: cosx-í+ 1 = 0 <=> Veos x + m = 1 + cosx <=> eos 2 x + cosx + 1 = 
Dát v = cosx, -1 < v < 1. Ta có m = v 2 + v + 1 = g(v), g'( v ) = 2v + l = 0<=>v = -^-. 
Ve báng bién thién ta duoc: 


m. 


s'( v ) 




Dé phuong trinh có nghiém thi m • 


-1 


1 

2 


+ 



. Vi m e Z nén m e {l; 2; 3}. 


Váy có tát cá 4 so nguyén m thóa man bái toán. 

Cáu 6: (THPT Trán Nhán Tóng-Quáng Ninh-lán 1 nám 2017-2018) So nghiém cúa phuong trinh: 

sin 2015 x-cos 2016 x = 2(sin 20l7 x-cos 2018 x) + cos2x trén [—10;30] lá: 






















A. 46. 


B. 51 


C. 50. 


D. 44. 


Hiráng dan giái 

Chon D 

Ta có: sin 2015 x - eos 2016 x = 2 (sin 2017 x - eos 2018 x) + eos 2x 
1 x(l-2sin 2 x) + cos 2016 x(2cos 2 x-l) = cos2x 

cos2x = 0 


-o sin" 


•»sin x.cos2x + cos~ x. eos 2x = eos 2x <=> 


sin 2U15 x + eos 2016 x = 1 


K K 

Vói eos2x = 0 <=> x = —i -k — 

4 2 

Vi xe[-10;30l ^-10 <- + £-< 30 ^ -~<k< — - -=>-6</t< 18. 
L J 4 2 n 2 n 2 

Vói sin 2015 x + eos 2016 x = 1. Ta có sin 2015 x < sin 2 x; eos 2016 x < eos 2 x. 

sinx = 0,cosx = ±1 


sinx = l,cosx = 0 


Do dó 1 = sin 2015 x + eos 2016 x < sin 2 x + eos 2 x = 1 suy ra 
Néu sinx = 0<=>x = kn, ieZ. 

Vi xe[-10;30] =>-10</br<30 o — <;r< — ^-3<k<9. 

n n 

, . ji 

Néu sinx = 1 <=> x = —t- k2n, ¿eZ. 

2 

Vi xe[-10;30l =>-10 <- + k2n < 30 <=>----< k < — -- => -1 <k < 4. 
L J 2 k A n A 

Váy so nghiem cüa phuong trinh da cho la: 13 + 6 + 25 = 44. 





Cáu 1: (THPT Le Quy Dón-Há Nói nám 2017-2018) Có bao nhiéu giá tri nguyén cúa m dé phuong 
trinh Vsinx + 2 + <Jm -sinx = 2 có nghiém. 

A. 2. B. 3. C. 1 D. 0. 

Lói giái 

Chon A 

Tacó Vsinx + 2 + <Jm -sinx = 2. 


u = Vsinx + 2 / !-\ íw 2 =sinx + 2 

Dát h _ Í1 < u < v3 I. Khi dó H 3 => ir + v 3 = m + 2 (*). 

[v =-\/w7 - sin x V ' [v = m -sinx 

Ta lai có u + v = 2=>v = 2-w. 

(*) tro thánh u 2 + {u -2) 3 =m + 2 (l) m - u 3 - Su 2 + 12u -10 = /(m) , ^1 < w < %/3 j. 


Tren R, ta có f'(u ) = -3w 2 +14n -12, /'(w) = 0 <=> « = 


7-VÍ3 


i;V3 


Dé phuong trinh da cho có nghiém thi (l) có nghiém 1 < u < y¡3 hay 


/ 


7-Vñ 


<m< /(V3) => m e {0; 1}) Vi m nguyén). 


Váy có 2 giá tri nguyén cúa m thóa dé bái. 

Cáu 2: (THPT Hóng Lính-Há Tính-Íán 1 nám 2017-2018) Só giá tri nguyén cúa tham só m dé phuong 


trinh sin2x + V2sin 
A. 3. 

Chon B 


ó 

XH- 


f 


B. 2 


-2 = m có dúng mót nghiém thuc thuóc khoáng 

D. 1 


0 ; — 

V 4 y 


C. 0. 
Lói giái 


sin 


f 


Ta có x e 


3 n 


°;— 

V 4 y 



< 1 => 0 < y¡2 sin 


í n ^ 

XH- 


<V2. 


= sin x + eos x. 


Mát khác \Í2 sin x + — 

l 4 j 

Dát sin x + eos x = t vói t e í 0; \Í2 => sin 2 x + eos 2 x + 2 sin x. eos x-t 2 => sin 2x = r -1. 
Phuong trinh da cho tró thánh t 2 -l + t-2 = mot 2 +t-3 = m (*). 

Xét f(t) = t~ +t-3 vói t e (0; V2 . 

Ta có f'(t) = 2t + \. Dodó /'(t) = 0 <=> t = -^- (loai). 

Báng bién thién 





























Dirá váo báng bien thién ta có phirang trinh (*) có nhiéu nhát mót nghiém t . Do dó dé phircrng 

t = y¡2 

o<t<i 

Vói t = y¡2 thay váo phirong trinh (*): 2 + y¡2 - 3 = m <=> m = y¡2 -1 g Z. 


ío ; —^ 

thi 

l 4 J 



t 

0 

1 

r 

+ 

f 

-3 

-1 


Váy -3 < m < -1 => có 2 giá tri nguyén cüa m la -2 va -1. 

9 r _ yyi, > , 

Cáu 3: Có bao nhiéu giá tri nguyén ám cúa m dé hám só y = x + 5 H-dóng bién trén [5; + co) ? 

x 2 

A. 10. B. 8. C. 9. D. 11. 

Cáu 4: Cho hám só y = x’-3x 1 có dó thi (C) vá diém M(m;-4). Hói có bao nhiéu só nguyén 
thuóc doan [-10; 10] sao cho qua diém M có thé ké duoc ba tiép tuyén dén (C). 

A. 20. B. 15. C. 17. D. 12. 

Cáu 5: (THPT Chuyén Ngü - Ha Nói - Lan 1 nám 2017 - 2018) Có bao nhiéu giá tri nguyén ám cúa m dé 

1 — m 


m 


hám só y = x + 5h -dóng bién trén [5; + oo)? 

x 2 


A. 10. 


Chon B 


B. 8 . 


C. 9. 

Lói giái 

m — 1 x 1 - 4x + m + 3 


D. 11. 


Táp xác dinh: D = M\{2}. Dao hám: y' = 1- ¿ ¿ 

(x-2) ¿ (x-2) ¿ 

Xét hám só / (x) = x 2 - 4x + 3 trén [5; + co). 

Dao hám: /'(x) = 2x-4 . Xét /'(x) = 0 <s> x = 2 => y = -1. Ta có: /(5) = 8. 
Báng bién thién: 


X 

—oo 

2 


5 

+00 

y 

- 

0 

+ 

0 

+ 


+00 




+00 

y 


-1 


8 ^ 


>0 

vói moi x e [5 

; + oo) nén 

y> o, 

Vx e [5; + co) 

khi vá chi khi 


Vx e [5 ; + co) . Dua váo báng bién thién ta có: -m < 8 m > -8. 
Mam nguyén ám nén ta có: me{-8;-7;-6;-5;-4;-3;-2;-l], 


















1 — m 


Váy có 8 giá tri nguyén ám cúa m dé hám só y = x + 5 4- dóng bien tren [5; + co). 


x — 2 


Cáu 6: (THPT Chuyén Ngü - Ha Nói - Lan 1 nám 2017 - 2018) Cho hám só y = x 3 -3x 2 có dó thi (C) vá 
diém M[m\- 4). Hói có bao nhiéu só nguyén m thuóc doan [-10; 10] sao cho qua diém M 
có thé ké duoc ba tiép tuyén dén (C). 

A. 20. B. 15. C. 17. D. 12. 

Loi giái 

ChonC 

Táp xác dinh: D = R. Bao hám: y' = 3x 2 - 6x. 

Ta nhan tháy các duóng tháng x = a vói ael khóng phái lá tiép tuyén cúa (C) vá mót 
duóng tháng khóng thé tiép xúc vói dó thi hám só bác ba tai hai diém phán biét. 

Giá sú phuong trinh duóng tháng di qua lá d : y = k[x-m)~ 4 vói k&R lá hé só 

góc cúa duóng tháng. 

Qua M có thé ké duoc ba tiép tuyén dén (C) khi vá chi khi hé phuong trinh 
k = 3x 2 - 6x 

có ba nghiém phán biét 

k(x-m)- 4 = x 3 -3x 2 

[3x 2 -6xj(x-m) = x 3 -3x 2 có ba nghiém phán biét 
<=> 2x 3 - 3(m + l)x 2 + 6 mx = 0 có ba nghiém phán biét 
x[2x 2 -3(n? + l)x + 6mj = 0 có ba nghiém phán biét 
<=> 2x 2 - 3 (ni + 1)x + 6m = 0 có hai nghiém phán biét khác 0 

í A = 9(m + 1) 2 - 48»? >0 [ 9m 2 - 30m + 9 > 0 

v ’ <=>] 

[m * 0 [m * 0 


1 

m < — 
3 

m > 3 ' 
m ^ 0 


m e [— 10 ; 10 . , 

Vói diéu kién trén vá vói < ta có m e |-10;-9;...;-l;4;5;...;10) . 

[m e Z 

Váy có 17 só thóa man yéu cáu bái toán. 

Cáu 7: (THPT Quynh Lira 1 - Nghe An - Lán 2 nám 2017 - 2018) Có bao nhiéu giá tri nguyén m 
dé phuong trinh [8 sin 3 x-/??] = 162 sin x + 27/7? có nghiém thóa man 0 < x < y ? 

A. 2 . B. 3 . C.Vó só. D. 1. 


Chon A 


Lói giái 


Bát t = 2sinx,vói 0<x<ythi t&^0;y¡3y 

Phuong trinh da cho tró thánh (/ 3 - m ) =80 + 21 m . 
Bát u = f -m =>t 3 =u + m. 





(3í) 3 = 27(3í-w) ow 3 +27w = (3t) 3 + 27.3í (*) 


fw 3 =27(3 í + m) 

Khi dó ta dugc < => m 3 - 

((3?) =2l(u + m ) 

Xét hám so / (v) = v 3 + 27v lien tuc tren R có nén hám so dóng bien. 

Do dó (*)«>w = 3í =>t 3 -3t = m (1) 

Xét hám só f (t) = t 3 -3t trénkhoáng ^0; V3 ^. 

có /'(í) = 3í 2 -3; /'(*) = ()<=>* = 1 (vi t > 0). 

Báng bien thién 


T 

0 1 y/3 

fV) 

+ 

o 

1 

f(0 

o 

/ 

1 

NJ 

\ 

o 


Dua váo báng bien thién ta tháy phirong trinh (1) có nghiém khi. 
Váy có hai giá tri nguyén cüa m thóa yéu cáu bái toán. 






Cáu 1: (THPT Chuyén Thái Binh - Thái Binh - Lán 5 nám 2017 - 2018) Cho phucmg trinh 
(1 + eos x) (eos 4x - m eos x) = m sin 2 x. Tim tát cá các giá tri cúa m dé plurong trinh có dúng 3 


]_ ]_ 

2’2 


nghiém phán biét thuóc 
A. m e 

C. m e (—1; l). 

Chon D 


0 ;- 

3 


B. m e(-oo;-l]u[l; + oo). 


D. m e 
Lói giái 




Ta có: (l + eos x) (eos 4x-/u cosx) = »?sin 2 x <=> (l + eos x) (eos 4x -/n cosx)-m(l-eos 2 xj = 0 

cosx = -1 


«>(l + cosx)[cos4x-7ncosx-/n(l-cosx)] = 0 <=> 

> Xét phuong trinh eos x = -l<^>x = ^ + kln (k e Z) 
Phuong trinh cosx = -1 khóng có nghiém trong doan 


eos 4x = m 


0 ;— 

3 


Cách 1: 

> Xét phuong trinh eos4x = m . Bát /(x) = cos4x. Ta có: /'(x) = -4sin4x. 


Xét /'(x) = 0 sin4x = 0 <=> 4x = kn x = ^~ e Z). 


Xét trong doan 


0;— 

3 


thi ta có: xei 0;—; — 
' 4 2 



Dirá váo báng bién thién, ta tháy plnrong trinh eos 4x = m có dúng 3 nghiém phán biét trong 


doan 


0 


2 K 


khi va chi khi < m < 1. 
2 


Cách 2: 


m . Ta có x e 

0;—" 

<íí> 4x e 

1 

O 

1 00 

1 ^ 
_1 


L 3 _ 


L 3 J 


Vói 4xe[0;2^-]\{^-} va me(-l;l] phuong trinh cos4x = m có 2 nghiém. 


Vói 4x e 2 n\ 


8 n 


va m i 


——;1 ] phuong trinh cos4x = m có 1 nghiém. 
























Váy phuong trinh có 3 nghiém phán biét thuóc 
Cáu 2: Kháng dinh nao sau dáy la dúng vé plurong trinh sin 


» 2n 

khi m g 

1 ^ 

0; — 

—;1 

L 3 J 


. 2 J 


f x ^ 

y X + 6 y 


-eos 


n 


80 


V 


2 x 2 +32x + 332 


= 0 ? 


A. S6 nghiém cúa phuong trinh lá 8. B. Tóng các nghiém cúa phuong trinh la 8 

C. Tóng các nghiém cúa plurong trinh lá 48. D. Phrrong trinh có vó só nghiém thuóc R 


Cáu 3: Kháng dinh náo sau dáy lá dúng vé phuong trinh sin 


f x ^ 

y X~ + 6 y 


-eos 


n 


80 


V 


2 x 2 +32x + 332 


= 0 ? 


A. Só nghiém cúa phuong trinh lá 8. B. Tóng các nghiém cúa phuong trinh lá 8 

C. Tóng các nghiém cúa phuong trinh lá 48. D. Phuong trinh có vó só nghiém thuóc R 

HirÓTig dan giái 

Chon C 

f 80 > 


Phuong trinh da cho tuong duong vói sin 


f x } 

yX" + 6y 


= sin 

f 


x + 32x + 332 


(*)• 


Ta biét ráng hám só y = sin x dóng bién trén khoáng 

80 


n n 


■ y 


f{ x ) = ^r~— vá = 


x 2 +6 


x +32x + 332 


v 2 2 
nhán giá tri trong khoáng náy. 


. Ta chi ra ráng các hám só 


Thát váy, ta có 
80 

va 0 < 


X 

< 

X 

1 

x 2 +6 


2^67 

2yÍ6 


80 


80 n 

x~ +32x + 332 (x + 16) 2 +76 "76 2 

Tú các dánh giá trén, (*) xáy ra khi vá chi klii 


x 


80 


-6 x + 32x + 332 


<=> x 3 -48x 2 +332x-480 = 0 <=> 


x = 2 
x = 6 . 
x = 40 


Tóng các nghiém cúa phuong trinh da cho lá 2 + 6 + 40 = 48 . 








































